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EXCELLENTISSIMO 

SEN ATVI 

MEDIOLANENSr 

mm 

PETRVS PAVLVS 

CARAVAGGIVS 
F. 

VT me fufcepti operis AmorfaHity 
aut uejtro AmpUfimi Patres iu~ 
ditio ^ ob delatmn publue jMathe- 
maticas projitendi munus nimium 
mihi blanditus inani perfuafione 
ducor 3 ut credam h&c qualiacurtq^ 
non ejfe prorfus indigna , quA facrario fvejiro fjlan- 
tur : Nam cum 'onica mihi cura ft , reiitVis pro^ 
tritis , Ac peruulgatis ea indagare , qu£ mifero faen- 
tiarumfato in Veterummonumentis defiderantur ^ 
(3' in quibus prdclara IUuJlrium huius £ui Ma^ 
ihemattcorum ingenia fe exercuijje non noui 5 Et 

licet 




iicet; eorum decus omne ajiequi no» pciuerim , non 
improbetanien fperare pofum futurum hic aliquid, 
quod ftuAioforum njota non in totum eludat > 2>Jam 
vtalia omittam injlitutus lahor proderit faltem^ ad 
cUriorem reddendum njfum ins}aurat£ k fummis 
uiris antiquorum Analyfts . Hac certa , induhi- 
tata rattocinandi lex nos in ipfa A^lathematicarum 
penetralia inducit , ac fuhltmiorihus commentatio- 
mhus ^iam aperit : quodq, caput ejl nouarum pro, 
pofnionum inuentendarum cupidos Geometrarum 
lihros uer/andi t^dio, ac ueluti ergafiulo liherat , 

Has commeut ationes puhlici iuru facerein 'vejlro 
amplijjimo nomine aufus fum , Ham,cum inta-vU 
tra Jlatutos £ui terminos prorogari non pofjit adni- 
tendum efi^vt aliquid fu^erfit , propter quodnos 
'vixtjfeynec pudeaty nec p^niteat , JSfeq^^e feliciori. 
hus aufpicijs.h^ facultates principes puhlico vfifi 
inferutre pojsunt , aut dehent , Idvnicum ptqmts ertt 
ohferuantitx, me^ , aut potius pietatts erga vos te- 
ftand^ , vt omittam wjlra non in puhlicam modo , 
fed in remliterartam ingentia merita , qut ad Grnan- 
das , atqi augendas difctpltnas , earumq^ cultores fo~ 
uendos nati ejlis , Ita munus vejlrum vohis redditur». 
eo, apud quosnatum, atq^ edutium j fimul Deum 
vtneror , vt diu talta appendere vohis poijim, acper^ 
ptUA vefrA felicitatis voto damnari , ValeU . 



ISAGOGE. 



I S A G O G E- 



A R S ea Mathefeos , qax iadis 
communium Elementorum funda- 
mentis rublimior,ac plena Maie- 
ftatis exurgit , & prope perfcdli 
operis faltigium extollit j dum 

fcilicet vim , & facultatem vnicuiq} 

fubminilbatin Geometricis, atq; Arichmeticis qu:e- 
cunq; Problemata inuenicndi , & , tefte Pappo, voca- 
Turlocusrefolutus,inuenta,accomparata in fuper- 
bi illius Problematis gratia, N VLLVM PROBLEMA 
NON SOLVERE , deficiens , & quodamodo manca 
eifet, nifi quando Problemata fieri poflent^dctermina- 
tio indicaret ; (i quidem omnis cura , atqjopera fruftra 
efret,fiea,quiE inueniri non pofifunt , it^ucftigarcntur. 

Cum igitur locorum variie fint fpecies alij enim 
plani, alijfolidi, alij lineare§dicuniur;& vniufcuiufq; 
fpeciei qradum detcrminet applicatio magnitudinis 
dataj magnitudini cum defedu (imili figura? dat«, qua? 
contineat magnitudincm applicaraj magnitudini ho- 
mogeneam . Plani enim loci gradum dcterminat ap- 
plicatio ad datam redam lincam plani deficientis pa- 
rallelogrammofimilidato jfolidi loci gradum deter- 
minat applicatio folidi ad dacam lineam , vel planum 
datum^cumdefedu parallelepipedi fimilis datojLi- 
nearium vero locorum maiorem Ymex virtutem often- 
dit,quo altius dcnominaturmagnitudo applicata cu 
homogeneo defedu ; quam denominaiionem nos ex 
Arithmcticis in Ceometriam iransferemus homoge- 

A neis 



neis in eodem gradu conftitiicis i latcre fcilicec cuni 
radice ; plano cum quadrato; folido cum cuboj plano 
planojcum quadraco quadrato^ plano foIido,cum qua- 
drato cubo i folido folido , cum cubo cubo j & fic 
vlterius procedendo j feruata Analyftarum Mecho- 
do Diophantea , quod antiquos feciffe non noui , 
aut fi fadum cft mifero fcientiarum fato cum^pluribus 
alijs eft deperditum; ea enim , qn^e ex ipforum monu- 
mcntis ad nos peruenerunc ad Geometriam fpedantia 
in trina folidi dimenfione terminantur , non altius 
afcendendo. Quamobremplanicantumad datamli- 
neam appheatio deficientis parallelogramo fimili da- 
to,& folidiad datamlineam applicatio cum defedu 
parallelepipedifimilisdatodctcrminata in Antiquo- 
rum monumentis reperitur. Prima in dat^E l.incx bi- 
fedione maxima demonftratur ab Euclide lib.dJ. prop. 
27.;& fecunda in trifedione ab Eutocio in Archimede 
de Sphera,& Cylindro, prop. a Bonaucntura 
Caualerio ; fed cum hic vfus fit mechodo fux Geome- 
tri^ indiuifibilibus continuat^e j& Eutocius idprcefti- 
tcrit ope conicarum fe<aionum , quarum vfus nonnul- 
lis non arridet,vt Gcomctricus ; ideo nos addemus 
jjs,quinosprcEccfl"erunc,vchanc eciam folidi appli- 
cationem in trifedione dac^ line^ maximam Geome- 
cricc dccermincmus , nullis adhibitis ad demonftra- 
cionemConicisfedionibus,fedfoIisEucIideis poftu- 
latis,adhibica fcilicet tantum linea, &circuIo;in hoc 
Geomctnam promouentes,ampliusillam promoturi 
in apphcatiombus altiorum graduHm,quod in ipfis 
maxmiumfit determinando jdemonftrances qucmli- 

bec 



t^ " i w w dri I I '- 




bctgradum, vt maxima fiat applicatio tot requircrc 
dat^emagnitudim'sfcdioncS', quocus ipfc eftin ordi- 
ne graduum y ita vt plano plani , quod quartum in ma- 
gnitudinum ferie gradum obtinet> applicatio cum Iio- 
niogeneo defedu , vt maxima fit , requirat magnitudi- 
nemycuiapplicaturquadriftriamfccari: Plano folidi 
vero applicatio cum homogenco defe(5lu rcquirat 
quintufariamfecari ^cum planofolidum quintum ob- 
tineat gradum in fcala magnitudinum , & fic in infini- 
lum. Ec tunc cum maguitudo linese applicabicur ac- 
cidetmaximaapplicacioad vnam di(ftarum partium j 
cum vero applicabicur gradui alciori^ cunc maxima 
applicatioconcingctin cocparcibus dac^ magnicudi- 
nisjcui fic applicacio,quoca ipfa eft in ordine gra- 
duum ydiuif^in cotparccs,quoca eft applicanda ma^ 
gnitudoin ordine graduunl ^ideft magnicudinis, cui 
fic applicacio parcesdenominabic numerus graduum 
magnicudlnis applicand^e > numerabic vero numerus 
graduummagnicudinis, cuific applicatio. Hoclocu- 
plecemusexemplo. Applicandum fic folidofoliduni 
plano plano, cum defedu cubi cubi , inueftigandumq; 
quodnammaximum fucurumfic^quad applicari poffic, 
exurgec illud fore omnium maximunij quod diuifo pla- 
no plano in fex partcs applicabicur ipfius plano plani 
quacuor parcibus j cum applicandum fic folido foli- 
dum,quod in ordine magnicudinum fextum gradum 
obcinet, & plano planum, cui fic applicatio in ordinc 
magnitudinum obcineac quarcum gradum y & reli- 
quum oceupabic defedus figur^ homogene^e fimilis 
dat^ feruato ordine fequenti . 

A 2r Maxi' 
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Maximum planum^quod applicatur (Jata»Iine2ede- 
ficiensparallelogrammo fimili datoeft id,quod ap- 
plicatur dimidiodatg lineafjparallelogrammum fimile 
dato dcficiens adiacct alteri dimidio . 

Maximum folidum , quod applicatur datx linex 
deficicns folido fimili dato eft id, quod applicatur da- 
tx linex tertis parti^ folidum fimile dato deficicns 
adiacct reliquis duabus tertijs partibus . 

Maximum rolidum, quod applicatur dato plano 
deficiens folido fimili dato cft id, quod applicatur dati 
plani duabus cx tribus partibus j & folidum fimileda- 
to deficicns adiacet reliquae tertiic parti . 

Maximum plano planum, quod applicatur dat^li- 
ncx dcficiens plano plano fimili dato cft id , quod ap- 
plicaturdatsline^parti quart^;& plano planum fi- 
mile dato dcficicns adiacet reliquis tribus cx quatuor 
partibus. 

Maximum plano planum , quod applicatur dato 
plano deficiens plano plano fimili dato eftid,quod 

applicaturdatiplaniduabusexquatuorpartibus,idcft 
dimidioj&planoplanumfimile dato deficiens adia- 
cet rel.quis duabuscx quatuorpartibus,idcft dimidio. 

Maximum plano pIanum,quod applicatur dato fo- 
lido deficicns plano plano fimili daro cft id , quod ap- 
p:.caturdatifoIiditribus ex quatuor partibus;& pla- 
no planum Iimile dato dcficiens adiacct rcliqu.^ ouar- 

Ma.imum phno folidum , quod applic.tur d.u^ li- 
ne^ dcfic.cns p ano folido lin.ili da.o id, quod ap. 
plicamr data. Imcx quint,^ parti ; & pla„o\l,dum 

fimile 




5 

fimile dato dcficicns adiacet rcliquis quatuor ex quin- 
qucpartibus. 

Maximum plano folidum , quod applicarur dato 
planodeficiensplano folido fimili dato eft id^quod 
applicatur dati plani duabus ex quinquc partibus 5 & 
planofolidum fimile dato deficiens adiacec reliquis 
cribusex quinque partibus. 

Maximum plano folidum^quod applicatur dato fo- 
lido deficiens plano folido fimili dato eft id, quod ap- 
plicaturdati folidi tribusexquinqjpartibus j& plano 
folidum fimiledato deficiensadiacet reliquis duabus 
ex quinque partibus . 

Maximum plano folidum, quod applicatur dato 
plano plano dcficicnsplanofolido fimili dato eftid, 
quod applicaturdati plano plani quatuor ex quinq; 
partibus j &: plano folidum fimile dato deficiens adia- 
cct reliqu^ quintae parci . 

Et fic procedendo, 

Sedcum fuperius mc ex Arithmcticis in Gcome- 
triam magnitudinum denominationes transferre dixc- 
rim^qualegcid faciam,quomodo Arithmeticam Geo^ 
mctri^ conciiiem ffagogis loco docebo . 

Apud Arithmccicos pofita numerorum continue 
proportionalium fcrie ab vnitate incipicntiumj pri- 
miisab vnicace dicicur radix.fecundusquadratusjter- 
tius cubus, quarcus quadraco quadratus, quintus qua- 
draco cubus^ fextus cubocubus5& fic ininfinitum,fcr- 
uata dcnominandi Methodo Diophantea in cxpo- 
nentium addicione. Non incongruum igicur erit fi- 
militcrin Gcometria ^pofica linearum ferie propor- 

tionali- 
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tionaliter condnuc proccdentmm » fi prima ponatur 
loco vnitatis.fecundadicatur Analoga radici, tertia 
quadrato, quarta cubo, quinta quadrato quadrato , & 
fic vlterius procedendo .Quia vt quadratum prima^ 
ad quadratum fecunda^.ira prima ad tertiam^ & vt cu- 
hus prima? ad cubum fecund^, ira prima ad quartam ; 
&Vt quadraro quadratum primx ad quadrato qua- 
dratum fecunda^^ita prima ad quintam i & eadem Me- 
thodo vlterius procedendo.Non aliter^ac numero- 
rum quadrata mctitur vnitatis quadratum , toties^ 
quot vnitates funtin illo proportionali numero^qui 
tertius eft incipiendo ab vnitate5& continuando ra- 
tionem vnitatis ad latus quadratijfeu ad quem vnitas 
habet duplicatam rationemeius^ quam habet ad latus 
quadrati.Numcrorum cubosmetitur vnitatis cubus 
toties^quot vnitates funt in ilk) proportionah* nunvc- 
ro^qui quartus cft , incipiendo ab vnitate>& conti- 
nuando rationem vnitatis ad tatuscubi,feu ad quem 
vnitashabet triplicatam rationem eius^quam habec 
ad latus cubi • Numcrorum quadratoquadrata mcti- 
tur vnitatis quadrato quadratum, toties, quor vnitates 
funt in illo proportionali numero^qui quintus eft^inci- 
picndoab vnitatCj&continuando rationem vniracis 
ad latus quadrato quadrati ^ feu ad quem vnitas habec 
quadruplicatamrationcmeius,quam habet ad latus 
quadrato quadrati ; & fic deinceps . 

Pofita igiturquotcunq;iinearum I AIB C 
continue proportionahum ferie A B 1 
CDE,& primagcpatviccmvnita^ 
tis, reliqua^rehquis magnitudinibus 

homo- 



D 
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h omologa? erunt j cuadet igitur reliquariim magnitu- 
dinum latus^feu radixB^cuius quadrato homologaenc 
C , & cubo D ^ & quadrato quadrato E . 

Effingaturenimexipfa B quadratumjvc 
A ad ita erit A quadratum ad B quadra- 
tum 5 fa^flo deinde B cubo , erit vt A ad D, 
ita A cubus ad B cubum j feu , vc B ad C , 

ita B quadratum ad B cubum j & fimili- 
ter B cubus erit ad B quadrato quadra- 
tum,vtCadD,fcu, vc AadBjfi veroB 
cubi alcicudoformeturin ratione A ad B 
ortum erit parallelepipedum, quodreferc magnitudi- 
nem quadraco quadrati , quale eft paral- 
lelepipedum B j fi huius iterum vlcimi 
parallelepipedi alcitudo ad aliam altitu- 
dinem referatur, manenteeadembafi/m 
cadcmracione A ad B exurget quadra- 
co cubus &c. i & hx magnitudines augcbuntur,fi ratio 
AadBeritminoris ad maius> &minuentur fi maioris, 
ad minus, vc pacet . 

Sit igicurdacaqu^cunq;re<5laC,cx qua cffingen^ 
dum fit qua- o C I d 

draco quadra-^ 
tumj confticue- 
da prius erit 
aliqua line^ , 
quse fe habeat 
loco vnitatis ; 
fitv. g. Oj&fi* 
cuti Ofc habet 3 
ad 





^ .1 
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1? 

a.d C , ita C fiat ad aliam y. g. P , ex qua vti altitudinc 
conftituaturparallelcpipediin) habcns pro bafe ipfius 
C quadratum ; hoe paralkiepipedum refcrt quadrato 
quadratum qu^fitijjquale cft parallclepidedum A B C 
DE F CH, Guiusbafiseft quadratu E exlatere B C 
equale lateriC,^ altitudo B A,ad quam C habcc 
eam rationem, quam habet Oad C . 

Si vero fit conftituendus 
quadrato cubus fiec paral- 
lelepipedum IKLMNO^ 
PQ^cuius bafis fit quadra- 
tum K N a-quale quadrato 
linea; C , & altirudo fic I K , 
adquam BA akitudofcili- 
cet quadrato quadrati Iin- 
beat rationem, quam habet 
OadC, fcuadquam C ba- ^ 
bcat duplicatam rationcmK. 
eius, quam babct Oad C , idcft fint conrinue propor- 
tionalesO&C,& B A ,& I Kreodcm modode reli- 
quis dcnominatis magnrtudinibuserit difTerenduni . 

Quo circa quadrato quadrata ex inequaiibus lineis 
ortaerunt parallclepipeda illa , qu^fupcr dataium It- 
nearum quadratis bafibus conftituta habebunc alti- 
tudincs' in duplicata ratione dacarum Imearum : 
Cumenimlinca,quxgeric vicem vnitatis ad effor- 
mandum quadrato quadratum cx dato latere, fuper 
dati lateris quadratum cftingat parallelepipsdu , cum 
eaaltitudine,ad quamhabeat rationcm,qu:e fic du- 
plicaracius , quam habet ad datum latus 3 habebic ad 

vtriufqj 




9 

vtriufq; quadrato quadrati altitudincm duplicatam 
radonem eius , quam habet ad ipfarum bafium latera > 
quare, quadrato quadratorum altitudines inter fe 
erunt in duplicata racione laterum fuarum bafium . 
Sienimfinc du^e feries continue proportionalium ab 
cadem quantitate incipientium, habebit tertia prim^ 
ferieiadcertiam fecund^e fcrieiduphcatam rationem 
cius^quam habct fecunda prim^s feriei ad fecundam 
fecundae feriei^ vt in lemate fecundo demonftrabimus. 

Similiter quadratocubi ex in^qualibus lineis orti 
erunt parallelepipedailla ^quas fuper datarum linea- 
rum quadratis bafibus conflituta habebunt altitudines 
intriplicata ratione datarum linearum^nam cum li- 
nea^ qUcTgeric vicem vnicatis, ad efFormandum qua- 
drato Cubum cx dato latere^fuper dati laterisqua- 
dratum effingat parallelepipedum cum eaaltitudine, 
ad quam habeat rationem, qUcT fit criplicata eius , 
quam habet ad datum latus , habebit ad vtriufq; qua- 
drati Cubi altitudincm triplicatam rationem eius , 
quam habet ad ipfarum bafium latera i quarequadra- 
to Cuborum altitudines intei fe erunt in triphcata ra- 
tione laterum fuaium bafium . Si enim fint dux feries 
continueproporcionalium ab eadem quantitate inci- 
pientium , habebit quarca prim^ feriei ad quarram fe* 
cundse feriei triplicatam rationem eius^quam habec 
fecunda prim^feriei ad fecundam fecund^ feriei, V4: 
in lemmate fecundo demonlhabimus . ^ 

Ec ?x his facili negotio apparet fimilia plano plana 
efife illa parallelepipeda^qu^fupcrfimilibusbafibus 
coftici^ca^habent altitudines in duplica^ta ratione latc- 

B rum 
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1o 

tam homologbrum fimiliu bafium5& firtiilia plano foli- 
da cfle illa parallelcpipeda , qvx fuper fimilibus bafi- 
busconftituta habent altitudincsin triplicata ratibne 
latcrum homologorij fimilium bafium; & fempcr iuxta 
numeru graduum,adqucm afi:endit magnitudo dcno- 
ininata vkriifolid«ra,totuplicemefle racionem altitu- 
dinum rati'oAVs htcr\i(r\ homologorum fimilium pla- 
norum, fijpcr quibu^ coflru<f^a eiunt parallclcpipcda . 

His pra:miflis, vt tranfeamus ad applicarioncs ma- 
gnitudinis magnitudini cum homogenco dcfcdu fi- 
tnili figurie dal^Bjtioc nihil ;iliud eric , quam itafircare 
tnignitudincm datam,cui ficri dcbct applicatio , vt 
fi ex altero fegmeiito gigtijtur figura fimilis d atje,qu^ 
defcdlurafit ,quod fit exortiuo latcre in rcliquum da- 
t^B magnitudinis fcgmcntum xquetur applicandc^ ma- 
gnirudinij orriui autcm latcris nominc non tantum !t- 
ncam,fedecia fuperficiem mce1Iigo.Si cnim ditc^tinciC 
applicandum lic folidii folido ^equale deficiens Cubo , 
vclqnocunq; folido parallclcpipedo fimili dato, hoc 
nihil ahud erit , quam ita datam lineam fecare, vt fi cx 
altcraipfiusparte cftingatur parallelcpipedum fimile 
dato,quodex alreraeffiifJri parallelepipedi fuptrficie, 
tanquam bafi,& reliquo datie linCce fegmento ran- 
quam altitudine eflingi poterit paralletepipedum , 
■«quetur foIido,dat0 5& in huiufcemodi cafu latus 
Cxurgens eft fuperficies. Si vero dato plano appli- 
candum cflct folidum folido c^quale deficiens Cu- 
bo, vel quocunque parallclepipcdo fimili dato , ita 
fccandum eflet planum,vt fi ex latere alcerius fcomen- 
ti in quadratum eflformati, vt eflingatur Cubusrvel in 

paralle» 



II 

parallclogrammum fimile dato > vt duifium in altitudi- 
nem fimilem data^ exurgat parallelepipedum fimile 
dato, quod exhac altitudinein reliqi^um plani cflRcic-^ 
tur folidumfit a^quale folidodatOj 8? in huiufcemodi 
cafibus latuscxurgenseftlinea . 

Cum autem daca magmtudo itafecari pofiftt^vt fi 
ex altero fegmento effingatur figura fimilis data?, 
quodex ortiuo huiufce figur^ latere fit in reliquum 
niagnitudinis fegmentum fit omnium maximumj nof- 
trumobicd^dmerit data? magnitudinis fe(flionem dc- 
terminare^idqj Gcometrice • 

Et quia nouam mihi videor effe viam ingrc(fus ope- 
rx pretium me fa(fturum exiltimaui fi non folum inuen- 
la demonrtrarem Theoremata, fed Methodum ctiam , 
quavfusfum ininueniendo adderem , vt in communc 
commodum h^c veluti exempla prodirent ad faculta- 
temvnicuiq^ comparandam fimilia,& fubtiliora cx- 
cogitandi , ac demonftrandi j quare in fingulis propo- 
ficionibusprsemictam prius Analyfim Zeteticam, feu 
inuencricem, qua decerminacam fed^ionem inueni, vbi 
figura deficiens fumetureferie fcalarium magnicudi- 
num j nam planum deliciens eric quadracum , folidum 
deficiens Cubus, plano planum dcficiens quadraco 
quadracum,&ficde ca^cerisj cum vt a^qualitas late- 
rum in proportionem cransferacur folum maior opera 
nonpericia requiracurj huic Subdam Porifticen ^qua 
examinecur inuencum pofico folido deficienci folido 
quocunq; fimilidaco, quod tandeni fequeturdemon- 
ftratio Synthetica circa ipfas Geometricas magni- 
tudines, 

B z Et 
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Et quia vnicuiq; Jateri 5 aut figuriefioreft dari Iinca 
homologa jfi conrtiruatur linca jqure fe habeac loco 
vnitatis^poteriteciam darihomologa producfioex al- 
tero dat^ magnirudinis fegmcnto in homologam la- 
tcriorciuoexapphcatione dcficientis figura? reliquo 
fcgmento^qUcT 5 vt fit omnium maximajdetcrminanda 
crit dac^ magnitudinis fcclio 5 quam dercrminabimns 
adhibicis in demonfirationem , non vc fijperius ipfis 
magnicudinibuSj fi^d lineis proportionalibus^qUcT ipfis 
magnicudinibus homolog^finr^ ica vc in id rccidac h^c 
MethoduSjVC pofica hnca non fed-a ha?c fe habear loco 
vnicacis , & fimilis fic ei^ qu^e ab Euclidedicitur racio- 
nah's5 cui, vclcuiuspoceftati reliqu^ comparentur, & 
magnitudo, cui fieri debcc apphcatio ita fccecurj vc fi: 
alcerum regmcntum fiac ad ahud^ vt non fcLl.Ti^radus 
homogencus latcri, quod refiilcat cx cftevfhone^fiv^ura: 
fimihs daca" ab altcro fegmcoco in v^nuivi cHin^cndar 
fivgur^Iacus cfformato ad idcm Iatus> id, quod rcfultar 
fic omnium maximum. 

^ Jddilucidemusexemphs. Sic docendum cum Eu- 
€lideIib.6".propofitionc 27. , maximum planum^quod 
applicari pofiiclaccridacodcficiens quadraco cfie id , 
quod addimidium daci laceris applicacur^quod idem 
ett, ac rcjaangulum ^quod fic fub daci laccns fcgmcn- 
tis a^quahbas efle omnium maximum . luxca hanc me- 
thodum inid recidet, vc data quadam non fe(5ta da- 
cumlatus ealcge fecetur, vt fi ncit.vt non fccfta ad 
vnum fegmcntum , ita ahcrum fegmentum adahud , id 
demonftreturomnmm maximum^quodexurc^ec fida- 
lumlatus bifariam fccetui: . ^ 

Sit 



13 

•^'Sit qu3?rencJum maximum folidum ,quocI applicnri 
poflit daco latcri cum defcdlu Cubi^quod cffc idjquod 
■I applicatur terti^e parti dari laceris demonrtrac Euro- 
Cius in Archimedem de Sphera5& Cylindro hb. 2» 
propoficione 3 . 5 vbi docer^propofira hnca, eaq^ fc6ti\ , 
ica vc parces finc in racionc dupla, parallelcpipeduni 
conftru^lum bafc quadraco maioris parcis , & alcicu- 
dine minori porcioncjmaximum efTe omnium^quse pa- 
ricer confici poflinc ex ah'a quacunq; fedione eiufdem 
lineae . Hac aucem mechodo in id recidcc , vc pofica h- 
nea non fedadatum latus ica fccecur, vc fi fiac, vc non 
feila ad alccrum fcgmencum , ita alcerius fcgmenci 
. quadracum ad ahud hoc doceacur effe omnium maxi- 
mum 5 quandofegmericum , ex quo fic quadrjtum eft 
duplum alcerius fegmenci, vel alcerum fegmcncum 
cft ^quale tcrci.^ parci daci laceris ^ & vt eciam omnia 
ad hneascancu n rcducancur, iuxca hnnc mcrhodum, 
in hanc formam exprimi poceric . Dacis duabus rcdis 
lineis, quarum alcera fic non feda , alcera vero fcvfia , & 
alcerum fcgmencum fedashabeac ad aliam h'neam ra- 
tionem duplicacam cius , quam habcc non fcdla ad al- 
terum fcgmencumj hanc hneam fore omnium maxi- 
mam, quando fegmencu m^ad quod refcrcur non fcif^ a 
cric ^quale duabus ccrcijs parcibus darg rcdg. 

Sic qu^ercndum maximum fohdumj quod apph*cari 
poffic daco plano cum dcfeclu Cubi 5 quod a nobis de- 
monftrabicureffeid^quod applicacur duabus cercijs 
parcibus daci plani^idq; Geomecric^ 5 vbi^ quia de- 
fcdus dcbet aflimilari Cubo , necefre cric alccrum daci 
plani fegmencum in quadratum effingi : quare in id re- 

Cldct 



■1 

f 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 



u 

cidet hxc tiicthodus, vt fi fiat , vt data non re<aa ad fi- 
^Tiilemlateri quadraddati fegmenti, ita fimilis refiduo 
planiadaliam,qux fimihtudofit refpedu dat^ non 
feciivvti rationalisi&erit quse exurget quarto loco 
proportionalis pofita Proportionalium prima non fec- 
fecunda fimilis lateW quadrati , tertia fimilis longi- 
tudini,qu^ oritur ex applicatione reliqui fegmenti 
ad iJem latus. 

Sed ad ha:cjdilucidanda non inutile erit pauca fub- 
nc(flere 3 hoc efl: cum fuperius dixerimus fcalaribus 
raagnitudinibus dari polfe proportionales reclas li- 
neashomologas infcrie continue proportionalium , 
quarumprima gerat vicem vnitatis , fecunda lateris, 
feu radicis ihinccolligi poffe magnitudinum addicio- 
ni, auc fubdudioni refpondere fo!am linearum homo- 
logarum additionem, &: fubdudionem, & magnitu- 
dinum dudui,^^ applicationi refpondere folam cu- 
iufJam proportionalis inuentionem,quxduasdatas, 
vti tertia fequatur,aut tres daras vti quarta . Cum 
enim numerum per numerum multiplicare idem fit,ac 
rcperire numerum,ad qucm multiplicatus habeat cam 
rationem ,quam habet vnitas ad multiplicantem j & 
id circo quaruorfiant numeri proportionales , vnitas, 
& multiplicans, mulriplicatus , & produi^lus jfimiliter 
cumducendafitGcomctiica magnitudo in maqnitu- 
dinem,& Gcomcrricis magnitudinibus pofTinrexhi- 
beri Wntx homologx ; fi determinctur qucedam linca 
q\ix habcat fc loco vnitatis,& ponatur prima propor- 
tionalium , & fecunda proportionalium fit linea alteti 
magnitudinumducendarumhomologajSc fiat,vt li- 

nea 
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neapolitalocovnitacisad hanc fecutidatn , ita a!tcra 
linea homologa altcri Geomctric^e magnitudini ad 
a!iat« ; h*e vltimo locO inuenta fimilis erit ei, quod fic 
dui^is inter fe didis raagnitudinibus. Id doceamus 
exemplo. Sitducendum B quadratum in C Cubumj 
pofitalinea A qu^efehcbeat loco vnitacis,fi fiat,vt 
A ad B latusquadratiita B ad aliamV. g. D,erit D 
fiffiilis Bquadraco;itemfifiat,vt A ad C,itaCad E, 
& E ad F,erit F fimilis C Cubo;fi tandem fiat, vc 
A ad D ita F ad aliam , qu^ fit G . erit G fimilis pro- 
iludocx B quadratoin C Cubum. 

Indiuifiombusvero numerorumcum fic vtdiuifot 
ad vmtatem,ica diuidendus adquocienccm,veI vcdi- 
uiforaddiuidendum, icavnicasadquocum . Similiter 
in appl'cationibus magnicudinum,cum poflinc, & ap- 
plicandis , & ijs, quibus fit applicatio magnitudinitus 
aflTignari linecehomologa», pofica linea racionali, quae 
vicem gerac vnitacis; fi fiac, vc fimilis ei, cui fieri debet 
applicacio,ad eam,qu£e fimilis eftapplicanda: j ica li- 
nea,quajfehabetIoco vnitatis ad a!iam,exurget fi- 
milis quoto . SitappIicandusB Cubus C quadrato. 
Pofita linea A pro vnitate,fifiac,vt A ad B,ita B ad 
D,& D ad Ejerit E fimilis B Cubo^fivero fiar,vc 
A ad C iia C ad Fjerit F fimilis C quadrato . Si 
igicurfiacvc F ad E, ica A ad aliam,h2ec crit fimilis 
latitudinioriund^eexapplicatione B Cubiad Cqua- 
dratum. 

Et radieum extradioni ,quaf qusedam fpecies cft 
diuifionis, refpondebit inuentiomedio loco propor- 
tionalium intcrduas,quarumpnmafit loco vnitatisi 

& 
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& altcra homologa fit magnitudini , cuius raHix fit in- 
ueniendajradixenim quadrati erit medio loco pro- 
portionalis ,& radix Cubi erit prima duarum medio 
loco proportionalium, & radix quadrato quadrati eric 
prima trium medio loco proportionalium , & fic de 
cseteris . 

Etha^cmihiEIemenra nonfcribcnti ad intelligen- 
daca,quGefubfcquenturratisperfpicuedi(3:a fint ijs, 
quiiamnon Elementorum tantum,fcd Gcomctric^e 
Analyfis fundamenta fibi fubfl:ruxcrunt;cum horum 
rudibus,h^ec futura fint obfcuriora. Quarcadopus 
propofitutn Geometrica methodo profequcndum 
proponam tcrminorumdefinitiones,qua» ex hoc Ifa- 
gogico prolegomene manifeft^ fatis crunc . 




DEFI- 




DEFINITIONES 

I. 

Lano plana fimilia voco parallele- 
pipeda illa , quas fupcr fimilibus 
parallelogrammis bafibus confti- 
tuca liabenc altitudines in dupli- 
caca racione homologorum latc- 
rum fimilium bafium,vel in racione bafium.vel 
in racione fiabfciquiplicaca fimilium folidorum, 

I L 

Plano folida fimilia voco parallelepipeda il- 
la, qu3e fuper fimilibus parallelogrammis bafi- 
l?u? confticuca habenc alcitu.dines in criplicaca 
ratione homologorum lacefum fimilium ba- 
iiutii, vel fefquipIicacaTimiTmm bafinm, vel in 
raciorte fimilium foj[idorum fuper fimilibtis ba- 
fibus confticucorum, vel/inTacione fubfefquicri- 
pficata fimiliutii plano phnQJjf^^ « 

Ili.onc 

§oIido folida fimilia vocoparallelepipeda il- 
ia, qu.^ fuDfr; fimilibus parallelogrammis bafi- 
biisconftituca habehc alcitudinesin quadrupli- 
caca racione lacerum homologorumTimilfum 
r C bafium 



I 
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bafium, vel duplicafam bafium , vel fefquftri- 
plicatam fimilium folidomm fupcr /imilibus 
bafibus confticutorum, vel in ratione fimilium 
plano planorumriipcr fimilibus bafibus confti- 
tutorum , vel in ratione fubfefquiquadruplica- 
ta fimilium planofolidorum . 

Ec ex his patenc altiorum magnitudinum fi- 
milium definitiones. 

IV. 

' Linea cui,vel cuius poreftatr rcliquas ma- 
gnitudines comparabo ^ me vocabicur racio- 
nalis . 

V. 

Si fuerint quatuor magnicudines conrinuc 
proporcionales, racio prim^ ad quarcamame 
dicicur fcfquiplicara cius , quam habec prima 
ad cerciam >6c racio primie ad cerciam a me dici- 
tur fiibrefquiplicaca eius, quam habcc prima ^d 
quarcam j fimilicer fi fuerinc quinq, concinue 
proporcionales ,racio prima: ad quincam a me 
dicicur (efquicriplicaca eius, quam habec prima 
ad quarcam, & racio primxad quarcam fuhCcC- 
quicriplicaca eius , quam habec prima ad quin- 
tam,&: fic de cxceris. 

LEM- 
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L E M M A T a' 

L E M M A I. 

Si prima magnitudo ad fecundam habu crit ma» 
ioremrationeni,quam tertiaadquar tam> 
crit fa(i^um fub pri ma, & quarta ma- 
lus fadto fiibfecundaA tcrtia » 

Abeat prima A ad fecun- 

dam B maiorera rationem, ^ 

quam tcrtia C ad quartam 
D. Dicofaduex AinPfu- p 

perare fedum ex B in C. e 

Fiat,vc A ad B,ita Cad E,habebic C ad ~~ 
E maiorcm rationem,quamad Djergo D fuperabit 
Ejergo fadumcx A in D fuperabit fadum ex A in 
Ejfedfadumex A in E cft sequale fado ex B in C j 
ergo faiSum ex A in D fuperat fadum ex B in C ; & 
hocargumentumfempercadem viconcludet fi A,& 
B fmtlineae,C ver6,& D fmc plana, velcorpora, vel 
plano plana , aut e concra . 

L E M xM A IL 

Si fint duae feries continiic proportionalium 
ab eadcm magnitudinc incipicntium , ha- 
bebit tertia priniaeferiei ad tertiam fecundae 
feriei duplicaram rationem eius , quam ha- 
ber fecunda primae feriei ad fecundam fe- 

C a cundse 




cifndae fEriei j*6c qiiarfa ad qiiarcam tviplh 
catam.quinta ad qcrinram quadruplicar^m, 
& fic in infinitum . 

Incabcadem A dux fcrics cpntinue pro* 




A 

t 

II 
I 



portionalium ABCDE,&AFCHI. Dico C ad G 
habere duplicaram rationem eius^uam babct B ad F , 
& D ad H tripiicacam , & E ad I quadruplicatam , & 
ficproccdcndo . 

Quia vt C ad G, ira fadum fub A, & C ad fac- 
tum fub A,& G, ideft B quadrarum ad F quadra- 
tuai jfed B quadratum ad F quadratum habec du- 
phcatamrarioncmlaccrisB adFjcrgoC ad G habec 
duplicatam rationcm B ad F^ fcd cum fadum ex B in 
Cadfadumex F in G habcat rationem ccmpolitam 
cxratione B ad F,&racione C ad G, ideft dupHca- 
ta jpfius B ad F,ideft triphcacam ipfius B ad F^& 
fado B in C arquecur fadum cx A in D^ facflo vero cx 
F in G fa<^^umcx A in H, habebic fadlu cx AinD ad 
taaum ex A in H, ideft D ad H racionem criphcacam 
13 ad Fi timilitcr argumcncabimurde ca'teris * 



LEM' 
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L E M M A III. 




Si ab incequalibus quantitatibiis aequalia dc- 
trahantur,habcbitnainor ad maiorem ma- 
iorem rationcm, quam minus refiduum ad 
maiusrcfiduum j6c conuertendo maior ad 
minorem minorem rationem, quam maius 
refiduwm ad minusrcfiduum . 

Int in^quales ^ l ^\ 

quacitates A c - J d 

B minor, & C D maior , a quibusdetrahan- 
ruricqualesE B, & FD. Dico A B ad C I) habcre 
maiorem rationcm, quam A E ad C F, & C F ad A E 
maiorera , quam C D ad A B . 

Fiatvt AB ad C D, ita E Badah"am, qu^e critma- 
ior.quam F D^quia C D fuperat A Bjfich^c DGj 
eritvcAB ad CD,ica AE ad CG;fed AE adCG 
habetmaioiemrationem ,quamadCF jcrgo A B ad 
CD habet maiorem rationem, quam A E ad C Fj 
&conuertendo C D ad AB habcbic minorem ratio- 
nem,quam C F ad A E,quod eratprobandum. 

L E M M A IV. 

Si inaequalibusquantitatibus «qualia addan- 
tur, habcbit minor ad maiorcm minoreni 
rationcm,quam minorcum adiedla ad ma- 
iorem cum adiedta , ^ conucrtcndo maior 
cum SidkCta. ad minorem cum adiecfta ha- 

btbit 



I 
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bebit minoretn rationcm , quam maior 
minorem . 

A B E 



ad 



Intin^quales qua- 
titates AB minor£_. 



D 



& C D maior, quibus addanrur icquales B E, 
& D F . Dico A B ad C D iiabere minoremratio- 
nem,quam A E ad C F, 5^ C F ad A E minorem,quam 
CD ad AB. 

Fiat vt A B ad C D , ita B E ad D G , qua? erit ma- 
ior , quam D F j quare vt A B ad C D , ita erit A E ad 
C G i fcd A E ad C G habet minorem rationem.quam 
ad C F j ergo A B ad C D , habet minorem rationem, 
quam A E ad C F , & e contra C D ad A B maiorem , 
quam C F ad A E , quod erat probandum . 

L E M M A V. 

Si rcdta linea fccetur in duo fegmenta a:qua- 
lia,&deinde in duoina^qualia , habcbical- 
tcrum a^qualium fegmentorum adalccrum 
ina^qualium maiorem rationem , quam al- 
terum inaequaliumad alterum a^qualium. 

It rcda A B fedia in duo ^ ^ l_ R 

arqualia in D , & in duo inxqualia in eTdi^ 
DBalccrumfcgmencorumaequalium ad E B, 
fcu A E alterum fegmentorum inajqualium,habcre 
maiorcm rationcm, quam A E,feu E B altcrum fee. 
mcntorum incqualium ad AD aiterum fcgmcnrorum 
jcqualium» 

Quia 
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Quia DE ad EB habetmaiorem rationem,quatn 
ad DB,& componendo DB ad EB habebit mafo- 
rem rationem , quam D E plus D B ad D B , ideft A E 
ad AD,&permutando D B ad AE habebit maio- 
rem ratione , quam E B ad A D , quod erat probandu . 

L E M M A VI. 

Si rccta linea fecetur primo in duo {egmen- 
ta, quorumalrerum altcrius fit duplum,fe- 
eundo in duo alia quaecunq^ legmenta j ha- 
bebit minus fegmentum prima: fedlionis, 
ad fcgmcntum (ecundae lecllionis fibi ina:- 
qualc maiorcm rationcm^quam fit ratio du- 
plicata altcriusfegmentifecundae fcdionis, 
ad maius fegmentum primae fe(5bionis. 



B E M 



Itrecfla O M fe^fla pri- 

l^^P ^ 5 '^^ vt O B fit ' . 

*^=*^ dupla ipfiusBMjfecundovtcunqiinE. Di- 
co B M minus fegmcntum primas fedionis ad E M 
fcgraentum fecunda; fcdionis fibi insequale habere 
maiorem rationcmjqua fit ratio duplicata O E ad O B. 

Sit vt O E ad O B., ita O B ad Fjerit ratio O E ad F 
duplicata ipfius O E ad Q B . Dico B M ad EM 
habere maiorem rationem , quam O E ad F . 

SitpriusOEmaior,quam OBjeritctiam F maior 
quam O B minus B E ; namcum O E , & O B, & F fint 
continue proportionales,erit O E plus F maior dupli- 

ciOB, 
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ciOBjdempto OB communi,emBEpIus F maior 
O B ; ab vtraq; dematur B Ejerit F maior O B , minus 
B E-y ergo O E ad O B minus B E habcbit maiorcm ra- 
tionem,quamad F. Tumfic,quia BM ad E Mcft, 
vtiduplaipfius B M adduplamipfius EM, ideft vti 
O B ad O B minus duplici B E ; fi vtriq; termino ad- 
datur BE,habebiriperquarrumLemma, B M ad EM 
maiorem rationem, quam OE , ad OB minusB E,fird 
O E ad OB niinus B E habet maiorem rationcm , 
quam adF;ergo BM ad EM multomaiorem ratio- 
ncm habebit , quam O E ad F, ideft, quam fit duphca- 
ta raiio ipfius O E ad O B, quod erat probandum . 

SitfecundoOB maior ipfa O E,& fadafit vt OE 
•ad OB,ita OB ad Fjeritetiam F maior, quam OB 
plusBE; quiaOE plus F fuperat duplam ipfiusOB, 
& dupla ipfius O B eft orquahs O E , vna cum O B 
plus B E ; fi dematur communis O EfCik F maior O B 
plusBEjergo O Ead OBpIus B E habebic maiorem 
rationem,quamad F. Tumficquia BM adEMeft, 
vt dupla B M ad duplam E M , ideft,vc O B ad O B 
p!us 2 B E;fi vtriq; dcmatiir idem B E,remancbic O E, 
6cO\^ plus B E 5 quarc B M ad E M- habebic maiorem 
lationem, quam O E ad O B plus B E, pcr Lcmma cer- 
tium ;ergo multo maiorem , quam OE ad F, ideft 
quamfitratioOEad O Bduplicata. 

L £ M M A V n . 

Si ie(5la line*a fccetur in duo fcgnienta, quo- 
rum altcrum aitcrius fit dupliim , fecundo 
' in duo alia fegmcnta quxcunqiie j habebir 

• " ' minu;> 
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minus fegmcnmm pnmas fedionisad mcdio 
loco proportionalem inter minus fegmentum 
primgefedionis, &alterum fegmcntum fecun- 
dxfedrionis minori fegmcnto prim^ fcdionis 
in^quaic maiorem rationcm , quam alterum 
fegmcntum fecundefedionisad maiusfegmcn- 
tum primx fecSbionis^ velerit ratio fubduplicata 
minoris fegmenti primx fedionis ad fcgmen- 
tum fecunde fecflionis fibi inacqualc maior ratio- 
nc alterius fcgmenti fecund^ fe(5tionis ad maius 
fegmentum prims fedionis . 

^^t^ Ic data reda B A^qua: prius diuidatur_ri_ _ 

itiM^itavt MAfit.^ Li^ t 

K^S^ iprms B Mdupla,deincle vtcunq; in Ej&fiac, 
vt B M ad G.ita G ad B R . Dico BM minus fcgmcn^ 
tum primcTfedionisad G mcdioloco proportionaleni 
interminus fegmentum prima? fedionis, & fegmen- 
nim fccund^e fedionis ipfi minori fegmento prim^e fe- 
diorusin^quale hab?re maiorem rationem , qua A E 
akeriim fegmcntum fccundcie fcdionis ad A M maius 
fegmentum prim^e fedtionis . 

Sit primo BE minorjquam B M% Quia^vt B M ad G, 
ita G ad B E;erit G minor dimidia fumma extremaru , 
ideft B M minus dimidia E M; quare BMad G habe- 
bit maiorem rationem , quam ad B M, minus dimidia 
EM, ideft ^quam duplaipfius B M nd duplam ipfius 
B M minus E M, ideft quam A M ad A M minus E M ; ^ 
fcd A M ad A M minus E M habet maiorem rationem, 

D quam 
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quara 

quartum ; ergo B M ad G muko maiorem rationetii 
habebit , quam A E ad A M, quod erat probandum . 

Sitfecundo B E maior,quam BM . Quia vt B M ad 
G,ita G ad B E;erit G minor dimidia fumma extrema- 
rum, ideft quam B M p!us dimidia EM ; quarc B M ad 
G habebit maiorem rationem, quam ad B M , plus di- 
midia EM,idefl: quara dupla iplius BM ad duplani 
ipfius B M plus E M , ideftquam A M ad A M , pJus 
E M j fed A M ad A M , plus E M habet maiorem ra- 
ti onem, quam A M minus E M , ideft A E ad A AI y 
per lemma tertium ; crgo BM ad G multomaiorcra 
rarionem habebit , quam A E ad A M , quod erat pro- 
bandum. 

L E M M A VIIL 

Si re(5Va linea fecetur priino in duo fcgmenra , 
quorumaltcrumalterius fit triplum, fecun- 
do in duoalia quiECunqj fegmenraj habebic 
minus fegmentum prim^e fccl:ionis ad feg- 
mentii fecundae fe(ftionis fibi insequale ma« 
iorem rationem , quam fit ratio triplicata 
alterius fegmcnti fecundx fe(5tionis ad ma- 
ius fegmcntum primae fec^ionis . 




It reaa A B feda primo ^ ^Li J! 

in M ; ita vt A M fit tripla l 

ipfiusMBjfecundofcdiavt- ^ 



cunqjin E . Dico B M minus fegmentu primg fcdionis 
ad E B fcgmentum fecundie fcdionis fibi^injequalc 

habcre 
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haberc rjiaiorem mionciti, quam fit ratio triplicata 
A E ad A M . 

Cum E B poffit efle^vcl maior,vel minor, qul B M • 
Sicprimo minor ; & fiant quatuorcontinue propor- 
tionales AE,& AM, & F, & Giita vt fic,vt AEad 
AM,ita AM ad F ad Gjcritratio AE adG 
triplicata ipfius A E ad A M 3 & crit A E , plus G ma- 
ior 5 quam A M plus F j & A E plus F fupcrabit du- 
plam A M ; &: dempto vtrinq; communi A M.erit E M 
plus Fmaior, quam AM; &: fi vtrinq;dcmaturE M, 
critFraaior, quam AM minus E M;fed AE plusG 
maior eft^quam A M plus F, dcmpto vtrinq; communi 
A M 5 crit E M plus G maior , quam F ; Ergo E M plus ' 
G multo magis fuperabit A M minus E M; & fi vtrinqj 
deraatur E M 5 cric G maior 5 quam A M minus dupla 
E M . Quare A E ad A M minus dupla E M habebic 
maiorem rationem , quam ad G 5 ideft quam fit tripli- 
cata ratio ipfius A E ad A M . Tum fic , quia B M ad 
B E eft vti tripla B M ad triplam B E ; fed cripl^ B M 
eftxqualis A M; crgo B M ad B E erit, vt A M ad tri- 
plam B E ; fi vtriq; termino A M, & triplse B E adda- 
tureadem M E.habcbitjperlemma quartum, AM ad 
tr iplam B E maiorem rationem, quam A E ad triplam 
BE.pIus E Mjideft ad AMminusduplaEM^Quare 
B M ad B E Irabcbit maiorem rationem, quam A E 
ad A M minus du j^Ia E M ; fcd demonftratum cft A E 
ad A M minus dupla E M habere maiorem rationera , 
quam fic ratio criplicata ipfius A E ad A M ; ergo B M 
ad B E habcbit muho maiorcm rationem , quam fit 
ratiotriplicaca A E ad A M ; quodcrac probandum . 

D 1 Sic 
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Sicfccundo EB maior , quam B M . Dico BMad 
£ B habere maiorem rationem ^ quam Ut vaiio tripli- 
cata AE ad A M> Nam fadisitcrum quatuorconti- 
nue proporcionalibus, quaium prima fic A fc- 
cunda A M, erit quartailla^ ad quam A E habebic ra- 
tionem triplicatam eius, quam habct ad A M^ dz quia 
A M eft arqualis cripl^ B M , & A E eft .xqualis cripl<:e 
B M minus £ M, & B E ci\ xqualis B M , plus M £• 
Dico B M ad B M plus M E habere maiorem ratione, 
quamficratiocriplicata^quam habet tripb BM>mi- 
nus E M ad triplam B M.Fiac enim vc B M ad B M plus 
M E , ica cripla B M minus E M ad aliam , exurgcc 
• 5 B M plus 2 M £ minus qu^ minor eric 

quarta proportionah ia fcric continuc proportiona- 
lium, quarum prima fii; s B M , minus M E^^&c fccun- 
da s B Mi^n^am^tertiaerit It—^Ite y &quartacric 

5 B M fjuadraiis .Din"L^TBirin M E pJus U t qua<1f jxo 5 ^ tUV fu p C T ^ b i t j B 

plus 2 M E, minus l\l ^ id circo ad hanc 5 B \f, 
minus E M habcbit maiorem rationem^quam ad quar- 
tamproportionalem inuentam; fcd 5 B minus E M 
ad sBM.plus z M E minus habet percon- 

Itrudionem eam rationem, quam habet B M ad B M > 
plus M E 5 idctt B E ; ergo B M ad B £ habcc ma- 
iorem racionem,quamfic racio AE.ad A M; ciiplica- 
ta . Quarcam vero proporcionalem inucntam , idefl 

i;^ B M Cuh'>' r ^ ' n \ i 

^ friA o,iu<lt2Us minus < B M \n~U~E ^iu^ m t 4iwv1r.uo ~ lUperaiC 3 t)Alj plUS 

2 M £ minus-^~~ex fequentibus patebit ^ nam 
fi vtraq; pars ducatur in p B M quadrata mmus 6 B M 
in M E plus M £ quadrato , prima pars erit vTqualis 
27 B M cubis ^-fecundaparsericTqualis 27 B M 

cubis 3 



cubis, minus 1 8 B M in M E quadratum plus 8 M E 
cubis minus "-M^'^£^::2iii2. • & f, fiac Antithens , & 
demanturcommunia.prima pars crit^equalis i8 B M 
in M E quadratum plus ^LL^^lpj^^s^ fecunda pars 
erit «qualis 8 M E cubis j & fi vtraqi pars ducatur 
in B M,& applicctur M E quadrato,erit priuja pars 
iequalis i S B M quadratis plus xM E quadrato j & 
fecundaparsajqualis 8 B M in M E jprimam autem 
partemfuperarefecunJampatet ; namfi M E finga- 
turjVt fit omnium maxima,ctiam fecunda pars crit cm- 
niummaximai fedcum,vtfitmaxim;3,licetpo{I]t fupe- 
rareduplam BAf,ramendebeatdeficcrea tripla B M; 
confiituaturacqualisduplici B M , plus Ajitatamen 
vt B M fupeiet A,eritpiima pars^,facla inrerpreta- 
tione, xqualis 22 B M quadratis pliis 4 B M in A 
plus A quadrato,5j fecunda parserit jequalis 16 B M 
quadratisplus 8 B M in A, &: demptis communibus, 
erit prima parsatqualis 6 BM quadratis plus A qua- 
drato,& fecunda pars erit aequalis 4 B M in Ajcuni 
aurcm B M fuperet A , & prima pars fuperabitfe- 
cundam . Quareeuidenserit conclufio B M ad BE 
habere maiorem rationem , quam fit ratio triplicata 
A E ad A qucd erat demonftrandum . 

L E M M A IX. 

Si fuerint quatuor magnitudines continue 
proportionales aggregatum dupla:maximae 
cum minima fuperabic triplam mediam 
maiorem , 6c aggregatum dupla: minim» 

cum 
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cum niaxima fiiperabit triplam mcdiamj 
minorem « 

Itvt A ad Bjita B ad C,& C ad D,&fic 
A maxima , & D minima . Dico primo ag- 
Wi^^ gregatum dupl^c A cum D fuperare triplam 
B i Quia A plus D fuperat B plus C , & A plus C fu- 
perat duplam B , crit aggregatum ex dupiici A,plu$ 
D plus C maius aggregato ex tripla B plus C,& fi 
demacur communis C erit dupla A plus D maior 
triplici B , quod crat probandum. 

Dico fecundo aggregatum duplae D cum A fupc- 
raretriplam C . Quia D plus A fuperat B plus C, 
& D plus B fupcrat duplam C, erit aggregatum cx 
duplici D plus A plus B maius aggrcgacoextriplici 
C plus B,&:dcmptocommuni B,crit aggregatum ex 
duplici D plus AmaiustripIiciC,quoderatdemon- 
ftrandum . 

L E M M A X. 

Si recfba linea fecetur in duo fegmenta, quo- 
rum alcerum alferius fit rriplum, fecundo in 
duo alia fegmsnta quascunqj habebitmi- 
nusfegmenrumprimasfedrionis ad primam 
duarum medio locoproportionalium inter 
minus fcgmentum primas fecfbionis , & al- 
terum fegmentum fecund^fedionis minori 
fegmento primx fec^ionis inxquale maio- 
rem rationem , qnam altcrum fegmentum 

fecundac 
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fecundx Cc^iloms acf maius fegmentum pri- 
mx CeO:ionis 5 vel erit ratio fiibtriplicata 
minoris fegmenti primas fe(5lionis ad fcg- 
mentum fecundae fc(5bionis fibi innsqualc-^ 
maior rationc alteriLis fegmenti jfecundiB 
fedionis ad maius fegmentum prims fe- 
«flionis j Vel maius fegmentum primae Cc- 
^lionis ad fegmentum fecunda: fe^tionis 
fibi inajquale habebit maiorem rationem , 
cjuam fit ratio prima? duarum medio loco 
proportionalium inter minus fegmentum 
primxfe(5tionis , & alterum fegmentum fe- 
cundae fe<flionij ad minus fegmcntum pri- 
mae fe(5i:ionis 3 ideft quamfitratio fubtripli- 
cata alterius fegracnti fecundae fc(5l:ionis ad 
minus fegmcntum primae fe(5tionis j cadem 
enim eft femper propofitio » 

It data rtast B A, t. f _-»iU«^ 

1^^^^ qux primo diuida- ! 

I^^P^ turinM,ita vt M A 2. 

ricipfius B M tripla, dcindc vtcunqi in E, & inter 
B M , & B E fupponantur du^e mediie proporciona- 
les GxSi F j ica vtfit,vt B M ad G, ica G ad F, 
F ad B E . Dico B M minus fegmcncum prima; fe- 
(^ionis ad G primam mcdio loco pcoportionalium in- 
ter B M minus fegmcncum prim^ fedionis,& B E 
fcgmcacum fccunda: fe<Jl:ionis ipfi B M inaequale hai- 

becc 



\ 



bere maiorem rationem quam A E alterum fegmen- 
tumfecund^fedionisad A M maius fegmentum pri- 
msefedionisj&econtra A M maius fegmentum pri- 
fedionis ad A E fegmentum fecund^ fedionis 
fibi ina^quale habere maiorem rationemjquam G ad 
B M 5 ideftjquam B E ad F , idcft, quam fit ratio fub^. 
triplicata B E alteriusfcgmenti fecund^fc(5lionis ad 
B M minus fegmentum prima? fedionis. 

Sitprimo B E m!nor,quam B MjCrit^per fuperfus 
lemma^dupla B M plus B E maior.quam tripla G, 
& quia B M cfl: acqualis B E plus E M, erit tripla B M 
ininus E M maior,quam tripla G;&fi vtriufq;partis 
fumatur parstertia, erit B M minus tertia parte E M 
maior G. (^arc B M ad G habebit maiorem ratio- 
nem^quam ad B M minus tertia parte E M , feu quam 
tripla B M 5 ideft A M ad A M minus E M 5 fi autem 
vtriq; parti addatur E M , habebit per lemma quar- 
tum y A M plus E M^ideft A E ad A M minorern 
rationcm 5 quam A M ad A M minus E Vf ; eri^o B \f 
ad G mulco maiorcm rationem habebit, qiiam A E 
ad A VI 5 quod crat primo loco probandum . 

Sit fccundo B E maior^quam B M. Quia per lem- 
ma fiiperius^dupla B M plus B E fuperat triplam G, 
& B E eft .Tqualis B M plus E Vf^erit tripla B M , 
jdeft A M plus E vl maior tripla G ; quarc rripla B M 
ad triplam G habebit maiorem rationcm, quafn aJ 
A VI plus E M ; fcdvttripla B M ad triplam G, ita 
B M ad G;ergo B M ad G habebit maiorcm ratio- 
ncm, quam tripla B idcft A M ad A M plus'E 
& quia A M ad A M, plus E M habct maiorcm ra' 

tioncm , 
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tioncm,quam A'M minus EM , ideft AE ad A M, 
pcr lemma tercium ; habebit B M ad G mulco maiorcm 
rationcm , quam A E ad A M, quod crat probandum. 

L E M M A XI. 

Si re(5la linca fecctur primo in duo fegmenta , 
quorum altcrum altcrius fit quadruplum , 
fecundo in duo alia quaecunqj fcgmcnta , 
habebit minusfegmentumprimae lc(5bioni$ 
ad fegmcntum fecundx fe(5bionis fibi inas- 
quale maiorem rationcm , quam fit ratio 
quadruplicata altcrius fcgmcnti ad maius 
fegmentum primae fe(5tionis . 

It re(Jla A B e m e n 

^^^J fe(5iaprimof 

1^^;^ inMjita^vt^ 

AM fitquadruplaip-]^ 

fius M B , fccundo (edn vtcunq; in E . Dico B M minus 
fcgmentum prim^ fe(^lionis ad E B fcgmcntum fecun- 
dse fe^aionis fibi insequalc habcrc maiorcm rationem, 
quam fit ratio quadruphcata A E ad A M- 

Cum E B poffit effe, vel maior, vel minor,quam B M j 
fitprimominor,6^6ant quinq; continue proportiona- 
lesAE,& A VI,& F,&G, &R;ita,vtfic,vt A E ad 
A M. ita A M ad F, & F ad G, & G ad R ; erit ratio A E 
ad RquadruplicatarationisAEadAM. DicoBM ad 
B Ehaberemaioremrationcm ,quam A EadR. 

Quia AE, pIusF fupcrat(iuplam AM,& AE per 

E con- 
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conftrudionera cft scqualis AM plus ME,erjt aggre- 
gatum ex A M cum M E cum F maius dupla A Mj vtrln- 
quedcmaturAM plusME,erit F maior A M minus 
M E . Quia vero A E plus G fuperat A M plus F , fi dc- 
maturvtrinquc A M, crit MEplus C maior,quam F; 
ergo multo maior, qjuam A M minus M E j ergo fi dema- 
tur vtrinq;ME,Grup€rabit AMminus duplici ME. 

Rurfus^quiaAMpIus R fupcratFplusC,& F fu- 
pcrat A M minus M E , & C fuperat A M minus duplici 
ME,multomagisAM plus R fuperabit duplam AM 
minus tripla M E ; fi vtrinq; dcmatur A M , & R fupera- 
bit A MminustriplaME;ergo AEad AM minus tri- 
pla M E habebit maiorem r.icionem , quam ad R ; fed , 
vt B M ad B E , ita quatuor B M , ideft A M ad quatuor 
BE,ideft ad AM minus quatuorM E,<J^ A M adAM 
minus quatuor M E habet maiorem rationem, quam 
AMplusME,ideft AEad AM,minustripla ME, per 
Iemmaquartura,& AEadA Mminustriph MEhabet 
maioremrationem, quam adR ;ergo B M ad B E habe- 
bit multo maiorem rationcm, quam A E ad R,quod 
«rat demonftrandum . 

A L I T E R. 
Quia R fupcrat A M minus tripla M E , & mulco ma- 
gisetiamfuperabitfidematurca, ad quam M £ habeac 
cam rationem,quam habct B M ad M E; fed hccc eft illa 
ad quam quadrupla B M plus M E, ideft A E habet eani 
rationem, quam B M habet ad B M minus M E, ideft ad 
B E ; quare li fiat,vt B M a(J B E , ita A E ad aliam , hxc 
crit minor quam R; ergo A E ad hanc habebit maiorem 
rationem,quamadR5crgoBMadBE habebit maio- 

rem 
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rem rationem,quara A E ad R,quod crat demonftrandu. 

Sit fecundo B E maior , quam B M , & fit iterum , vt 
AEadAM, ita A Mad F,&F adG,& G ad R. Dico 
fecundo B M ad B E habere maiorem rationem , quam 
AEadR. 

Quia A Eplus F fuperat duplam A M, & A E eft 
aequalis A M minus M E ; fi vtrinq; dematur A E, erit F 
niaiorjquam A M plus M E . Quia vero A E plus G fu- 
pcratAMplus F,{itdematurvtrinq; AE.erit Gma- 
ior F plus M E , & G minus M E fuperabit F ; ergo mul- 
to magis A M plas M E ; Vtriq; parti addatur M E ; er- 
go G fuperjbic A M plus dupla M E . Rurfus, quia A M 
plus R fuperat F plusG, ergo multo magis fuperabic 
dupla A M plus tripla M E ; & fi vtrinq; dcmatur A M , 
erit R maior A M plus tripla M E; crgo A E ad A M plus 
tripla M Ehabcbit maiorem rationem,quam ad R; fed 
vt B M ad B E , ita quatuor B M , ideft A M ad quatuor 
BE,ideftAMpIus quatuorME;fi deniatur M E,ha- 
bebit , per lemma tertium , A M ad A M plus quatuor 
B E, ideft B M ad B E maiorem rationem,quam A M mi- 
nus M E ad A M plus tripia M E , ideft A E ad A M plus 
tripla ME;fed A E ad A M plus tripla M E demonftra- 
taefthaberemaiorem rationcm,quamad R;ergo BM 
adB Ehabebitmultomavorem rationem, quam AE ad 
R , quod erat probandum , 

A L I T E R. 

QuiaRfuperat AM plus tripla ME,muIto magis 
fuperabit,fi ab A M plus tripla ME dematur ea,ad 
quam MB habeac eam rarionem,quam habet B M ad 
M^ifed hjEceft illa,ad quam quadrupla BM minus 

E z ME, 
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M E , iJeft A E habet eam rationcm , quam habet B M 
ad B M plus M E , idcft ad B E j crgo fi fiat vc B M ad B 
E , ica AE ad ah'am,h.Tc eric mmor quam R ; ergo 
A E ad hanc habchit maiorcm rationcm , quam ad 
K ^ergo B Mad BEhabctmaiorcm rationcm , quam A 
E ad R, ideft quam fit ratio A E ad A M quadiuplicata, 
quod fumpfimusdcmonftrandurn . 

L E M M A X I r. 

Si reda lineafeceturprinno in duo fegmenra , 
quorum altcrum alterius fic re/quialreium 3 
tumin alia duo vtcunqj habebic minusfeg- 
mencum primae fectionis ad rcgmencum 
fccundaerc<fi:ionisribi inasquale maiorem ra- 
tionem ,quam fic racio felquiplicaca racio- 
nis alcerius fegmenti fecundae fedionis ad 
maiusfcgmcncumprimx fccflionis . 




It data rcda A B, qux prius fccetur in M ; ita vt 
regmcntuAMfitfefquialteiumrcgmcntiM B; 

F. M *■ K n 



deinde vtcunq; in E , & fiat , vt A E ad F , ita F ad A M, 
& A M ad G jcrit ratio A E ad G rcfquiplicata ratio- 
nisAEad AM. DicoBMadBEhabere maiorcmra- 
tioncm, quam A E ad G . Vel B E cric maior qium B M, 
vel minor . Sit primoBEminor,quamBM ,&fit(equa' 
lisBM,minus EM j crit A E aqualis A M^plus E M, 
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& A M eft ferquialcera B M per conftruaionem 

Quia vero A E, & F, & A M, &: G func concinue pro- 
portionales ; erit , per lemma nonum , aggregatum du- 
plxG,cum AEmaiustripla AMj&ll dematurvtrinq? 
AE,erit dupla Gmaior dupla A M, minus ME 5 & li 
vtraq; pars diuidatur per duo,erit G maioi AM minus 
dimidia M E ; Quare A E ad A M minus dimidia M E 
habebit maiorem rationem , quam ad Gjfcd quia,vc 
B M ad B M minus EM j ita fefquialtera B M ad fcfqui- 
alteram B M minus fcfquialtera E M, idd\ A M ad A M 
minus fefquialtcra E M ;fi vtriqjterminoaddatur E M, 
habebit,perLcmmaquartum, A M ad A M minus fcf- 
qaialtera EM maiorcm rationem , quam A E ad A M 
minus dimidia E M ergo multo maiorcm, qnam A t ad 
G ; fcd vt A M ad A M minus fefquialtera E M , ita eft 
B M ad B M minus E M, ideft B M ad B E 5 ergo B M ad 
BEhabet maiorem rationem ,quam AE ad G, ideft 
quam fic ratio fefquiplicata A E ad A M, quod erat pri- 
moloco demonftrandum . 

Sit fecundo B E maior,quam B M,ideft ^qaetur B M, 
plus E M jerit A E aequalis A M minus E M , & A M eft 
fefquialtera B M , per conftrudionem . 

Quia vero AE,&F, & AM,&G funt continuc pro- 
portionales j erit , per Lcmma nonu m > aggregatum du- 
pl^ G,cum AEmaiustripIaAMj& fi dematur vtrin- 
queAE,ericduplaGmaior dupla AMplus M E j&fi 
vcraq; pars diuidatur pcr duo , crit G raaior A M , plus 
dimidia M E . Quare A E ad A M, plus dimidia M E 
habcbitmaiorem ratione,quamad G^fedquia, vt B M 
adBE,ideftB MplusEM,itafefquialtera BMadfcf- 
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quialceram B M plus fefquiakera E M , ideft A M 
ad A M plus fefquialcera E Mj fi ab vtroq; termino fub- 
trahatur eadem E M, habebic A M ad A M plus fefqui- 
alcera E M maiorem racionem, quam A E ad A M , plus 
dimidia E M ; fed A E ad A M plus dimidia E M habet 
maiorem rationem, quam A E ad G; ergo A M ad A M 
plus fefquialtera E M habebic multo maiorem ratio- 
nem, quam A E ad G;fed vt A M ad AM plus fef- 
quialccra E M, ira B M ad B M,plas EM, idefl: B M 
ad B E ; ergo B M ad B E habebit maiorem rationem , 
quam A E ad G , ideft, quam fic ratio fefquiplicata A E 
ad AM, quod eratdcmonftrandum . 

L E M M A XllL 

Si rc(fba linea fecetur primo in duo f>gn:cnta , 
quorum altcrum alcerius fit fefquialterum 5 
tum in aliaduo vtcunqj habebic maius feg- 
mencum prim.^ fedionis ad fegmentum fe- 
cundaefectionis fibi inaequale maiorcm ra- 
tionem , quam fic racio fiibfcfquiplicaca ra- 
tionis alcerius fegmcnci fecund.i: fcclionis 
ad minus fegmencum primxfeclionis . 
Ittlatare .^^ ^ ^m_^___ e r 

tm 

^ qug prius ^ 

fccecurinM,icavtBMik iiv^fq[ua?reraipfius A M de 
indevtcunqjinE. Dico B M maius fegmencum primce 
(c<^^ows ad BE fcgmentura fecund.-e feaionis fibi inx^ 
quaIehabcremaioremr?tionem,quam fic ratio fubfef- 

quipli- 
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quiplicata A E altcrius fegaientifecunda^ feiflionisad 
A M m^nus fegmentum prim^ fe(^ionis . 

InterAE,& AMintelligantur duse media? propor- 
tionales F , & C ; i ta vt fit, vt A E ad F > ita F ad G ^ & G 
ad A M ( cum autem indeterminata fit A E 5 & non exi- 
gatur ipfa duarum mediarum inter duas datas inucntio, 
fed folum.vtadmittantur inuent^^h^c hypotefisnon 
oflSciet geometric^demonftrationij^Quarc ratio AE 
ad G erit fubfefquiphcata ipfius A E ad A M. Dico B M 
ad B E habere maiorem rationem, quam A E ad G • Vel 
B Eerit minor, quam B M, vel maior • 

Sitprimo B E minorjquam B M5& fit a?quah*s BM 
minus E M, erit A E ^quahs A M plus E M5 & quia A M 
cft fubfefquialtera B M,erit BM a^qualis^-^ , & B E 
^qualis minus E M . Dico i^ad^ minus E M 
habcre maiorem rationem^quam A Mplus E M ad G. 

Si enim non habeat maiorem rationem j vel habebic 
a^qualem^vel minorem . Habeat primo ^qualem ^fi 
continuetur ratio A M ad G, vt fint quaruor continue 
proportionales, erit quarta continuc proporcionalium 
eadem A M plus E M ^ fi verohabeat minorem ratio- 
nem5fifiat,vt^ad'-~minus EM, ita AM plus E 
M ad aliam 5 hxc erit maior G ; nam A M plus E M ad 
hanc habebit minorem rationem, quam ad G i cum igi- 
tur fit maior, quam G, fi continuetur ratio A M ad hanc 
inuentam , vt fint quatuor continuc proportionales , 
erit quartacontinue proportionalium maiorjquam fic 
A M , plus E Mj nam fi deficeret ab A M plus E M , eui- 
dens eflet etiam inuentam illam deficere a G ; quarc 
manifcfta effet propofitio —-ad ^ minus E M habc- 

re 
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rc niaiorem rationem , quam A M plus E M ad G . 
Experiamurigitur,&fiacvt i^ad if^minus E M , ita 
A M,plusEMadaIiam, exurget AM plus minus 
-~"rM --- Reperiantur nuncquatuor continuepropor- 
tionales, quarum prima fic A M , & fecunda A M pfus 
minus i eric tertia A M pius ^ minus 

II E M quatfratif ^ 4 E M Cuhis i 4 E M quacfraco gu actratis n. g^»% /% rt 

P^us • ^ A M cybii jocquarca 



9 A M. 



minus 



9 A M quadraiis 



erit A M plus E M minus — 



quadritis 



10 E M qua < rato quadratis 
9 A M Gubi7 



^ A M Cybif 

minus 
niinus 



jj E M Oibis 

17 A M quadratis 
8 E M Cubo Cubii 



3 A M 17 A M quadratis P^^^ 

nlnS 4 M quadraco Cubis 8 E M Cubo Cubi» 

r 9 A M^quadrato quadratis 17 a M suadrMO Cubis • 

Hxc vlcimolocoinucnca comparandaeft cum A M plus 
E M 5 vc cogncfcamus 5 fic nc ipfi ^qualis , an cedac , an 
fuperec; comparecur5& fiac Ancichells ; cum vcriq; parci 
idem addacur, auc fubcrahacurj fi excicerinc a^quales. 
omnia femper crunc ;squah*a ; fi vcro no excicerinc ^qua- 
les^pars^qu^ primo fuperabac, auc cedebac , fempcr 
cciam fuperabic^auc cedec ^ idem eciam accidec^fi vcraqj 
pars in eandem quancicacem ducacur, auc eidem quanci- 
caci applicecur . Fiac igicur Ancichefis 5 & demancur c6- 
muniajCric prima pars" — ^^^^'^^^o^-^cinu , 



, . -i: w ^ ^ ^"^'V ^ 9 AM suidta/o quadratis^ 

e^alceraparseric^-^-^^^^^plus v ^-^- pi^^c ^ ^ m cuu^cuKi< 
&I1 vcraq; pars ducacur in 27 AM quadraco cubos, 
ericprimapars 50 A M quadraca in E Mquadracoqua- 
dracum plus 1 2 A M in E M quadraco cubum ; & fecun- 
da pars eric 45 A M quadraco quadraca in E M quadra- 
tum, plus 3 5 A M cubis in E M cubum, plus 8 E M cubo 
cubis ; & fi vcraq; pars apphcecur ad E M quadracum 
cnc prima pars 30 A M quadracain E M quadracunl 
plus 1 1 A M m E M cubum3& fecunda pars eric 45 A M 
cuadraco quadraca plus 35 A M cubis in E M plus 
}? E Mquadracoquadracisivcaucemdignofcarur alce^ 

rucrius 



plus, 



4 E M ^aadrato Cubis 
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4^ 

rutrius partisjqusenam fit maior,aut minor, confideretur 
E M , quse erit, vel minorjvel ^equalis, vel maior A M ; 
itatamenjVtfifit maiordeficiat a . Si fit a^qualis> 
aut minor,patet 30 AMquadratain EM quadratum 
plus 11 A Mtin EMcubumdeficerea 45 A M qua- 
drato quadracis plus 3 5 A M cubis in E M plus 8 E M 
quadraco quadracis ; Quare iuxta ea 5 qua? fuperius do- 
cuimus 5 cum inuenta quarta proportionalis deficiat ab 
A M plus E M y habebit ad ^ minus E M ma^ 
iorem racionem 5 quam A M p!us E M ad G , quod 
fumpfimus demonftrandum . Sic vero E M maior A M> 
fed minorquam ^-^; idcircofupponatur E M arqualis 
A M plus F 5 eric F minor ~ ; his poficis interprccecur 
vcraqj pars;eric prima pars, ideft 30 AM quadracain 
E M quadracum plus 1 1 A M in E M cubum ^quah*s 
41 AM quadraco quadracis plus p5 A M cubis in F 
p!us (^6 A M quadracis in F quadracum plus 1 2 A M 
in F cubum3& fecunda ideft 45 A M quadratoqua- 
dracaplusjj AMcubisin EM plus 8 E M quadraco 
quadraciseric wTqualis 88 AM quadracoquadracis plus 
67 A M cubisin F p!us 48 A M quadracis in F qua- 
dracum plus 52 AM in F cubum plus 8 F quadraco 
quadratis j & fi ab vcraq; parte tollancur communia ^ 
erit rcfiduum prima: parcis 29 AM cubiin F plus 18 
A M quadracis in F qLiadracum5& rcfiduum fecundo! 
partis eric 45 A M quadraco quadraca plus 20 A M in 
F cubum plus 8 F quadracoquadracis ^cumaucem pa- 
teac pl-imam parcem deficere a fecunda, quia fupe- 
rac F euidcnseric conc!ufio'-^ -ad —-minus EM ha- 
bere maiorem racionem ^quam AM plus E M ad G, 
quod propofuimus . F Sic 



41 

SitfecundoBE maior,quam BM,&fitiequaIis BM 
plus E M, eric A E sequalis A M minus E M^ & quia 
A M eft fubfeiquialcera B M, eric B M arqualis^, 
& B E ccqualis '4^plus E M i & icerum incelligacur efle, 
vc A M minus E M ad F,ica Fad G,& G ad A Mj 
erit ratio A M, minus E M ad G fubfefquiplicata ra- 
tionis A M minus E M ad A M . Dico igicur^-iiad 
'-V^plus E M habere maiorem racionem, quam A M 
nunus E M ad G . Si enim non habeac maiorem racio- 
nem,vel habebic a'qualem,vcl minorem ; {] habeac ?qua- 
lcm, fi continuecur racio A M ad G , vc finc quacuor 
concinue proportionales, erit quarta continLe propor- 
tionalium eadem A M minus E M^ fi vero habeat mi- 
norem rationem : fifiat,vti4^ad '^ilplus E M, ita 
A M mmus E M ad aliam, hcxc erit maior G ^ nam A M 
rninusE M adhanc habebitminorcm rationem,quam 
ad G cum igjtur fit maior , quam G, fi continuetur ra- 
tio A M ad hanc inuentam,vt fint quatuor contimic 
proportionales,eric qnarta continueproportiooalium 
niaior, quamht A M minus E M 5 nam fi probctur de- 
hcerc ab A M minus E M , cuidens etiam erit inuentam 
illam deficere a G ^ Quare manifefta erit propofitio ^-l^ 
ad :_-.plus E Mhabere maiorem rationem , quam AAf 
mjnus E M ad G . Experiamur igicur,&aat,vt '-iiind 
— plus E M , ,ca A M miniis E M ad aliam , ha-c erit 

A Mm nus-l^minus^-^-^^^^ R^n..- 

,i "iuju^ ^^- — .Keperiatur nuncaua- 

tuorconnnueproportionales,quarum prima fic A M 
& lecundafic A M minus JliL minnc ' « m q,,.,.,,...,. . > 
" — — :-T- — --ericcer- 



tia A M minus 

4 ^ E M qiia^fr.it o qu,vlrjtis 
i> A M Cubis 



•minus iii,^7;;iiilpjus nBMcub. 



3 ^.quarta crit A M minurrM^^^lnns 

5 E M 
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E M Cubis 



plus 



M quadratis 

minus « ^ 



4'^ 

minus 



30 E M q Qad rato quadratls 
17 A~M Cubis 

^7AMquadracoCubis ) ^"^5 ^^112 CCdit ipfl 

5 & ctiam A M minus minus 



S E.M quaffatts 

3 A M 
II t M quadrato Cubis 

x7~k M quadritoquadratis 

A M minus E M 
^ hoc eft lila ad,quam A M minus E M habec 
eam rationem, quam habet-H^ad plus E M, cedet 
ipriG5quare'-~l-,ideft B M ad^^plus EM, ideft 
B E habebit maiorem rationem , quam A M minus E M, 

Nunc reiiquum eft , vt probecur 

nliic " E M Cubis 



idcft A E ad G 



A M minus E M minus '1^"'^"^ 

30 E M quadrato quadratis fviinnc ^ quadrato Cubis 



17 A M Cubis IH11U1:> ^ ^ quadraco quadratis minUS - 



A M qnadraco Cubis 



cedere ipfi A M minus E M j fiac ideo Ancithefis, & dc- 
mancur comunia, eric refiduum prim^ parcis ■ ' . 

,,,, ^ *• 1 17 /iM quadracis 

plus & fecund^ parcis eric Ll^^ plus 

U EM quadrato Cubis ^l,,-^ H M Cubo Cnhis xr ' j 

A M quadu.oquad 7:^s P'"''^ .7 a ,m ,...;.au> .ud,. ' V ccaq; pars ducacur 
in ij AMquadracocuboSj&applicecur EMquadra- 
rojcricprimapars 55 EMin AMcubum plus 30 EM 
quadracisin A M quadratum ^& fecundapars eric 45 
A Mquadrato quadracaplus 12E Mcubis in A M plus 

8 E Mquadratoquadracis^quia veroE Mcedicipfi AM, 
& prima pars cedcc fecund;^ ; quod vc euidencius inno- 
tefcaci quia A VI fuperac E M , fic h M ^equalis A Mmi- 
nus Fj (i fiac incerpreratio , erit prima pars iequaiis 6? 
AMquadratoquadratisminusp5 AM cubisinFpIus 
criginca A M quadracis in F quadratnm ; Sc fecunda pars 
cric 65 A Mquadrato quadraca minus68 A M cubis in 
F p!us 84 A M quadracis in F quadratum minus 44 A M 
inFcubum plus 8 Fquadraco quadratis jfi fiac Ancithe- 
fis, & demanturcommunia, cric primapars a?quah's 44 
A M in F cubum ,& fecunda pars ericjequah's 27 A M 
cubisinFpIus 54 A M quadratis in F quadracum plus 

F 2 8F 



44 

F qiiadrato quadrJtJs . Quia autcm F cedic ipfi A M, 
crit fadum ex A M in F cubum minus fado cx A M in F 
quadratum ; quare 44 A M in F cuhum cedcnt^^ A M 
quadratisinFquadratu . Et idcirco multo magis prima 
pars cedetfecudieparti.Quarecuidcnseric propoiitio . 

L £ M M A XIV. 

Si re<n:a linea fccetui primo in duo fegmenta, 
quorum alcerum alcerius fit quadruplum, 
fecundo in duo alia quoicunqi fegmenta , 
Iiabebit maius fegmenrum primaj /c(5lionis 
ad regmencum fecundae fecfcionis fibi inai- 
qualc maiorem rationem , quam fic racio 
fubquadruplicata altcrius fegmenci ad mi- 
nus fegmentum primas fc^flionis. 

Itdata rcda AB 5 qu.-eprius rccctur in M^ ita 

vt B M fic -^JlJI iL . L 

quadrupia 

jphus A M ; fecundo n 

fecetur vtcunq; in E . Dico B M maius fetjmentum 

primiefedionisadBEfegmentumfecunda-feClionislibi 
in^quale habere maiorcm rationcm, quam fit ratio fub- 
quadruplicata altcrius fcgmenti A E ad minus fec^men- 
tumprim^lcciionis AM . Incer A E,& A M fint tres 
continuc proportionalcs F , & C , & H ; ita, vt fint quin- 
que contniue proportionalcs,quarum prima fic A E 
lccunda F, tertia G, quarta H, quinta A M, habcbit A E 
ad F racioncm lubquadruplicatam cius , quam habcc 

ad 
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ad A M . Quarc dko B M ad B E haberc maioreni 
rationem.quam AEadF . Vel B E eritmaior, quam 
B M , vcl minor . 

Sic primo B E minor,quam B Mj& quia B M eft fqua- 
lisquadruplie A M, fitBEa?qualisquadtupl« A *vi mi- 
nus M E,& A E fit iequalis A M,plus M E . Dico 
4 A M ad 4 A M minus M E habere maiorem ratio- 
nem,quam fit ratio A M plus M E, fiue A E ad F, 
feuquamfitratiofubquadruplicata A M plus ME ad 
A M ; fi enim non habeat maiorem,vel habebit eandem, 
velminorem; fi habeat eandemj fifiar,vt 4 A M ad 
4 A M minus M E,ita A M plus M E adaliam,hafc 
erit afqualis F 5 &: fi hasc ratio concinuetur, vt fint quinq; 
continueproportionales,eritquiata ipfa A M 5 fi vero 
habeat minoremraticnem,fifiat,V't 4 AM ad 4 A M 
minus M E, ita A M plus M E ad aliam , hscc erit maior, 
quam F 5 & ideo, fi hajc ratio continuetur,vt fint quinq-> 
continue proportionales, erit quinia maior A Mj fi verb 
habeat maiorem, tunc fi fiat, vt 4 A M ad 4 A M minus 
M E , ita A M plus M E ad aliam , hxc erit minor,quam 
F j idcirco, fi hsec ratio continuetur, vt fint quinquc 
continue proportionales,--erit quinta minor A VI . Re- 
peiiantur igitur in ratione 4 A M ad 4 A M minus M E 
quinqjcontinue prQportionales,quarum primafit AM 
plus MEj fiquinta probabitur minor,quamfit AM, 
probata erit propofitio . Cum in ratione , quam habcnc 
4 A M ad 4 A M, minus M E quinqj continue propor- 
tionalium,prima fic AM plus M E,erit fecunda AM 
plus ' " ' minus i & tertia erit A M plus ^ 

minus^|^^^^plus.,^^.j&quartacricAM,plus 

- M F, 



46 



M R 



minus 



0 M E diiadf atfs ■ I ^ 

& quinca crit A M mihus 

u M E qitadraco q u.idratis pj^^ "^' ^ 



ri M E Cubii 



A M qu.iflratrs 
V M E quadtatls 



« A M 
M F, quadiatt^ Cubo 



M £ quarfratoqnacJratd 

minus — ^4 A M cubij 5 
^'^^•''^ rainus 



P^^^ 16 A M (luaciracis ' 

j quxfi comparetur 



1^6 A M Cubis I ^ M quadraco 4';a<iracis 7 — L 

cum A Mj ericminor ipfa A M 5 comparctur enim, & 
fiac AncithefiSj&dematurcommunis A MjCritprima 

^ _ ^ M B Cubi M E quadrato Cubo O , /^, J ^ _ 

P^rs ^-4-_j_.plus ,,,AMq.K..,r..o,u..r.,i; ? & lecunda pars eric 

« M E quadiata . ^ M E qua-ftato quadracii ^ 7 

. 8A M plus — cu.,. ' ■ i vcraq; pars ducatur in^ 
2 5<5 A M quadraco quadrata, & applicetur M E qua- 
drato , crit prima pars 80 M E in A M quadratum plus 
M E cubo i & fecunda pars erit i(Jo A M cubi plus 
15 A M in M E quadratum ; vt auteni primaparsfic 
omniummaximaponacur M E omnium maximaj- nam 
fi ponaturminor, prima pars femper magfs decrcfcet a 
fiscunda parce , vc patec ; quia aucem , cum , vc fic maxi- 
ma,po(TicexcederetripIam A M^fed deficere debeat 
a quadrupla , ponacur M E sequalis cripla: A M plus F ; 
ira tamen , vt A M fuperec F j erir, fadi interpretatione 
primaparsjequalis 1^7 A M cubisplus 107 AMqua- 
dratis in F plus p A M fn F quadratum plus Fcubo^ 
& fecunda pars eritequalis 25*5 a Mcubis plus 90 A M 
quadracis in F pius 15 A M in F quadracum ^ & fi 
vcrinq;demanturcommunia,eric prima pars 17 A M 
quadraca in F plus F cubo, & fecunda erit 28 A M 
cubi plus ^ A M in F quadratum . Qijia vero A M 
fuperat F patct ctiam primam partem deficere a fe- 
cunda . Quarepatccpropofitiojhoc cft B M ad BE 
habere maiorcm rationcm, quam fic rario A E ad A M 
lubquadruplicara pofita B M maiori,quam B E . 

Sit fccundo B E maior, quam B M idco fit a-oualis 
quadrupIjB A M plu^ M E , & A E fit arqual.s A M 

minus 
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minus M E , pcfitis inter A M minus M E , idcfi: 
A Ej & A M tribus continue proportionalibus & 
G5 & HjVtfuperius j erit ratio A M minus M E ad 
F fubquadruplicatarationis A M minusMEad AM. 
Dico igitur 4 A M ad 4 A M plus M E habere ma- 
iorem rationem 5 quam A M minus M E ad Fjnamfi 
fiat, vt 4 A M ad 4 A M plus M E, ita A M minus 
M E adaliam jharceritminor^quam Fi&ficontinue- 
tur ratio , vt fint quinque continue proportionales , pri- 
maexiftente A M minus M E, quinta erit minor ipfa 
A M y quare euidens erit propofitio . Concinuentur in 
ratione , quam habent 4 A M ad 4 A M plus M E 
quinqj continue proportiona!es,quarum prima fit A M, 
minus ME 5 erit fccunda A M minus -^^^^ minus 
M^^Pi & tertia erft A M minus ^i. minus^^"-^^ 
niinus ^^iil^^^j & quarta erit A M minus -''^— mi- 

16 A M «iUnU^ AMquadratis lAUUUb ^-^ CubiS ~' 5 ^ 

quinca , & vlcima erit A M minus — iTT'' minus 

^ M E Cubis p-jJ.A.iQ i f M t qnacfrato qn.idratis M E guadra to Cubo 

l6 AM qiudratis ^A*'*^^^ A M Cubis UlUlUb ^ quadrato"qIiId7Ids~ 5 

qux cum deficiat ab A M , idciico euidens eric con. 
clufioj etiam in hoc cafu, quando B E fuperat B M 
haberc B M ad B E maiorem racionem 5 quam fit ra- 
tio A E ad A M fubquadruplicaca 5 quod erat demon- 
ftrandum. 




PRO- 




PROPOSITIONES- 

PROPOSITIO I. ZETETICA. 

Iniicnirc maximum rc<n:angulum contentumrub 
duobus fcgmentis propofitae teCtx linex . 

It redalinea AB, 
quse lecandafit ; 

ita, vt, quod fub regmentis fit redangulum 
^,^^ fit omnium maximum . 
*Cum methodo huius Analy fis mihi in rehquis fit vten- 
dum Hceat in hac primalongiusdigredi , vt mcthodi vis 
appareat. 

Per Analyfim Zeteticam ponatur A B icqualis B , & 
akcri fegmento fit sequahs A : crit reliquum fegmcntum 
B minus A, cx quibus fegmentis fadlum redangulum 
crit B in A minus quadrato cx A ; vt autem hoc re^^an- 
gulum fit omnium maximum inucnicndum cft , quam 
rationem A debcat habcrc ad B . 

HoCjVt fi3t,fumcnda erit akera maior,aut minor 
ipfa A , fed minor , quam B , fi autem fit maior ipfa A , 
quiefumitur,crit reliduum ad B hacdetradaminusrc- 
fiduo ad B detra<5la ipfa A j Quare vnius augmcntum 
crit akeriusdccrcmenrum . Sit igitur alterum fcgmcn- 
tumApIusE,critalrerum B minus A minus E j & fa- 
dum fubfegmentis crit B in A minus A quadrato minus 
duphci A in E plus B in E minus E quadrato j Quarc 
difierentia intcr hoc rcdangulum,& fuperius crit B i^i 
E minus duplici A in E minus E quadrato j idcft, quod 

G fit 



irl.liilM» 
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fit ex B minus^luplici A minus E in E ^ ^ut igiturcf«- 
plex A plus E deficiec a B , aut excedet 3 fi deficiet a B, 
hoc fecundum redangulum akero maius erit i qiiare in 
primo A erit minus , quam dimidium ipfius B , &: red:an- 
gulum non ent cnaximum i Sc Q A fMpcret difnidium 
ipfius B,&: B minus A dcficiet ab jpfo dimidio, ergo 
etiam redangulum non ericmaximum ; C;^are cum A 
non pofiic nec^ue excedere, nequc deficcre a dimidio 
ipfius B, vc lic re^langulum maximum, necefTc eft A 
^quari ipfius B dimidio ; fed cum inftituenda fic Ana- 
lyfis iuxta methodum Analyfis maximi , & minimi ; cum 
E vni fegmento addatur5& alteri fubtrahatur.fuppo- 
natur sequale nihilo ; quodcunq; fadum erit in E erit 
sequale nihilo , & cum differentia a maximo a^quctur 
nihiIo,fi ea^quse ducuntur in E^&c conftituunt differentia 
inter fe comparentur cognofcetur rclatio ipfius A ad B. 

Differentia igitur redangulorum eft B in E , minus 
duplici A in E minus E quadratopequalis nihilo; ergo 
per Antichefimeric B in E ^equalis duplici A inEpIus 
E quadraco : Si omnia applicentur ipfj eric B a?qualis 
duplici A plus E ; fed E eft ^qualis nihilo , ergo B eric 
^qualis duplici A; crgo tunc fit maximum re^flangulum^ 
quandoa^qualiafuncfegmenta . Hinc 

P 0 Ti^I S M A. 

Maxhnumre^angtilum ,quocl ft fnl? feomenth dat.ii reEi^ 
lm<eeft 'td,(iHodft quando ficomcntd fmt inter fc ccqHitlia . 

Hoc dcmonftratur ab Euclide lib. ^.Theoremate vi- 
gcfimo propofitione 27. inqua demonftratur. 

Orjinium Parallelogrammorum fecundum candcm 

lincam 



i ttm» — 
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lineam applic^tdfum deficieiitiumqi figuris parallelo- 
grammis fimilibu s , fimiliterqj pofiris ei, quod a dimidia 
defcfifeitur, maximum eft qudd ad diittidium Spplicatur 
fmiile cxiftens defed^ui . 

Nam fi Parallelogramum dcficienls debeat affimilari 
quadrato erit fub fegmentis line? fadu re(5langulii Qui- 
bus,vt ab Euclidedemonftratis no immorabor, fed hod 
plineas homologasdemonftrabo fequeci propoficione« 

Eadem propofitio per lineas Iiomologas data 
rationali propofita,6c demonftrata. 

Pofita rationali , & linca , quae fecetur vtcunqj 
fi fiat, vt rationalis ad alterum fegmentum » 
ita alterum fcgmentum ad aliam , haec eric 
omnium maxima, quando fegmenta crunt 
sequalia . 

Itdata Crationalis,& red'a A B , quae fecetuf 

bifariam in ^ ^^..HJ: Z 

D, & non " G — . 

bifariam inE j&fiat, f — ^ — - — - 




vt C ad A D , ita D B ad F j & vt C ad'A E, ira E B ad C . 
DicoFfupcrare G . Quia,perlemmaquintum , D Bad 
E B habet maiorem rationem, quam AEadDB,&EB 
ad G per conftrudionem eandem, quam C ad A E, ha- 
bebit ex perrurbata A nalogia D B aci G maiorem ratio- 
nem,quam C adDB^ fedvtC ad DB,ita DB ad F ; 
nam D B scqualiseft A D,ergo excademperturbata 
Analogiamaiorem rationem habet C ad G, quam adF, 
ergo F fuperat G, quod erar demonftrandum . 

G 1 PRO- 



'f 
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PROPOSITIO 11. ZETETICA. 



Inucnire maximum (blidum , quod fieri poflSt 
fub fcgmento propofitas recfbx linca^, 
& quadrato alterius fegmcnti. 

It rciSa data B oportct ipfam ita fccarc, 
vt 5 quod fit fub altero fcgmento in altc- 
rius fegmcnti quadratum fit omnium-* 
maximum corum, qua: fub quacunqj alia 
diucrfa fed:ionc ficri poflint . 
Sit altcrumfcgmcntum A> erit altcrum B minus A; 
& quod fit cx B minus A in A quadratum ^ crit B in A 
quadratura minus A cubo j determinanda autcm fit ipfa 
A , vt hoc produdum fit omnium maximum . 

luxta fuperiorcm methodum ponatur E a^quafe ni* 
hilo 5 & fit alterum fegmentum A plus E j crit altcrum 
B minus A minus E, & quadratum cx A plus E crit A 
quadratum plus duplici recflangulo cx A in E plus E 
quadrato, quod duc^umin B minus A minus E produ- 
cetfolidum B in A quadratum minus A Cuboplusdu- 
plici foh*do cx B in A in E plus Bin Equadratum mi- 
nus triplici folido cx A quadrato in E minus triph'ci 
folido cx A in E quadratum mi nu$ E cubo 5 & horuni 
gcnitorum fohdorum diffcrcntia crit duplcx folidum cx 
B in A in E plus folido cx B in E quadratum minus 
triplo folido cx A quadrato in E minus triplo folido cx 
AinEquadratumminusEcnboa!quaIisnihilo . Quare 
omnibus applicatis ad E 5 & fada Antithcfi , crit duplcx 
B in A minus triplici quadrato cx A arqualc triplici rc- 

dan- 
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aanguloex Ain E plus Equadrato plus B in E,idcfl: 
nihilo , cum E jequciur nihilo i crgo fada Antithefi , cnc 
duplcx B in A acquale triphci A quadrato , & fi omnia 
apphcentur ad A , crit duplcx B arquahs tripiici A , 
& fi omnia diuidantur pcr tria, crunt du^ tertia: partes 
ipfius B sequalcs ipfi A . Hinc 

P 0 li I S M A, 

Maxlmum filidum , fuod applicatur alicui line^ deficiens 
cuho efi id, quod ttrM ^arti dat<£ linex applicatur , ^ cubus 
adiacet duabus tertfjs ^artihus dat<e reEia . 

Quoddcmonftraturab Eutocio ad Archimedem de 
Sphcra,&Cylindrolibro fecundo propofitionc tcriia, 
fedopeconicarumfedionum,&ab infigni noftrifcculi 
Iviathcmatico Bonaucntura Caualerio pcr mcthodum 
indiuifibilium . Nos veroGeomctriccdemonftrabimus 
fequenti propofitionc . 

THEOREMA. 

Omnium fblidorum ad eandem lineam applica- 
torum, 6c deficicntium figuris folidis , fimili- 
bus , fimilitcrqj pofitis maximum cft: illud , 
quod ad datae line? tertiam partcm applicatur. 

It data linca A B ,cuius tertia pars fit A C , ciii 
applicetur folidumex AC in C D in CI deti- 
cicnsfolidocx C D in C I in C B . Dico cflc 
maximum omnium folidorum , qua: applicari pofTint ad 
aliud, atq; aliud eiufdcm line^e fcgmentum deficicntium 
folido fimili , fimilitcrq; pofito folido C D in CI in C B . 

Su- 
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Sumatur ipfa A C tercia parte cfatafe te^x maior, 
auc minor quiEcunque . Sic primomaior A E,cui ap*. 
plicccur folidum ex A H in E F in E L deficicns fo- 



C D , & b' E ad E L eft, vci C B ad C I . Dico fo- 
lidumex A C in C D in C I fuperare folidum cx AE 
in E F in E L . 



PER Analyfim fupponaturfolidumex AC inDC 
in C 1 fuperare folidum ex A E in E F in E L, 
habebic D C ad E F maiorem racionemjquam fadum 
ex A E in E L adfaif^umex A C in C Ijfed D C ad 
E F eft , vti B C ad B E ergo B C ad B E habebic 
maiorem rationcm , quam fad-um ex A E in E L ad 
fatlumex A C in C I,& fadumfub extremis fuperabit 
faiflum fi>b medijs j ergo folidum ex B C in A C in C I 
fuperabit folidumex B E in A E in E L; ergofaduni 
ex B C in A C ad fadum ex B E in A E habebit ma- 
iorem rationcm , quam E L ad C I j fcd , vt E L ad C I , 
ita B E ad B C : ergofataumex B C in A C ad fadum 
ex B E in A E habebit maiorcm rationem, quam B E 
ad B C , & fadum fub extrcmis fupcrabit fadum fub 
medijs ; ergo fadum cx B C quadrato in A C fuperabic 
fadum ex B E quadraro in A E ; quia autem B C cft 
xqualis duphci A C, & B E eft arquahs duplici A C 
minus C E, & A E eft .-equalis A C plus C E, fi fiac 



JD 




lido cx E F in E L in E B 
fimili,fimihterq; pofitO fohdo 
ex C D in C I in C B j nam 
^ B E ad E F eft , vti C B ad 



Analyfis primas partis . 



«iwrpretatio, crir fadum ex B C quadrato in A C ^qna. 
lcquadruploculpoex A C, &:fa(5luni ex B E quadraco 
ifiAB x^ritaequalequadruplocubocx A C minus tri- 
plofolido cx A C in C E quadratum plus C E cubo j 
Quamobrcm quadiupluscubus ejc A C fuperabicqua- 
druplumcubumex A C minus triplofolidoex A C ia 
C E quadratumpluscuboex C Ej&fi fiac Ancichefis, 
jquadruplus cubus cx A C^plustriplo folido ex A C 
in C E quadratum fupcrabic quadruplum cubum cx 
A C plus cubo ex C E ; & fi demantur conimunia , erit 
tfiplum folidumcx A C in C E quadratum maiuscu- 
bo cx C E ; & fi omnia applicentur ad C E quadra^ 
tym^crit tripla A C maior CE^quod patct . Quarc 
cert^i concjuiio nunc ad Synthcfim . 

Synthefis primae partis^ 

QVia A B eft aequalis triplas A C, & A B fuperat 
C E, cric rripla A C maior , quam C E , & fa^ 
dum extripla A C in C E quadratum fuperabit C E 
cubum, & fi vtriq; quantitaci addaturquadrupluscubus 
cx A C, eric aggregatum exquadruplo cubo ex A C 
plus criplo folido ex A C in C E quadracum maius 
aggregaco ex quadruplo cubo ex A C plus cubo ex 
C E5& fada Ancichcfi^quadrupluscubus ex A C fu- 
perabic quadruplum cubum ex A C minus criplo folido 
cx A C in C E quadracum plus cubo ex C E j Quia 
vero B C efl: aequalis duplici A C , eric quadruplus 
cubusex A C ^equalis fa^aocx B C quadracoin AC; 
iccmquia B E cftaequalisduplici A C minus C E5& 
A E cft sequalis A C plus C E j fi fiat inccrprccacio 

cric 
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eiit quadruplus cubus ex A C minus triplo folido ex 
A C in CE quadratum pluscuboex CE arquale fado 
cx B E quadratoin A E j Quamobrem faclumcx B C 
quadratoin A C fupcrabitfadum ex B E quadrato in 
A E,&fadumex BC in AC adfadumex BE in AE 
habcbitmaiorem rationem,quam B E ad B Cjfedvc 
B E ad B C, ita E L ad C I, ergo fadum ex B C in 
A C ad fadumex B E in A E habebit maiorem ratio- 
nem ,quam E L ad C I ; ergo folidum ex B C in AC 
in C 1 fuperabit folidumcx B E in A E in E Liergo 
B C ad B E habebit maiorem rationem, quam fadlum 
ex A E in E L ad fatfium ex A C in C J j fcd , vt B C 
ad B E , ita eft D C ad E F : ergo D C ad E F ha- 
bebit maiorem rationem, quam fadum ex A E in E L 
adfa^flum ex A C in C Ijergofohdum ex D C in A C 
in C I fuperabit folidum cx A E in E L in E F, idcft 
folidum apphcatum tertia- parti datac rc<fla: fuperabic 
fohdum applicatum parti maiori,quam fit tercia pars 
datse redae, quod eratprimo loco demonftrandum. 

Analyfis lccunda; partis . 

SI T fecundo A E minor , quam A C , cui apph'ce- 
turfolidumcx A E in EF in E L deficicns foiido 
ex E F in E L in E B fimih , fimiliterq; pofito foWdo 
cx C D in C I in C B . Dico folidum ex A C in C D 
in C I fuperare folidum ex A E in E F in E L . Pcr 
Analyfim fupponatur folidum ex A C in C D in C I 
fuperare folidumex A E in E F in E L,habcbit C D 
ad E F maioremrationem^quamfadumex AEin EL 
nd f-i(5tum cx A C in C I ^ fcd D C ad E F eft, vti B C 

ad 
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ad B E ; ergo B C ad B E habebit maiorem rationem , 
quam fadum ex A E in E L ad fa^^ium cx A C in C I, 
& fadum fub extrcmis fuperabit fadum fub mcdijs j cr- 
go folidum cx B C in A C in C I fuperabit folidum cx 
B E in A E in E L 5 ergo fadlum ex B C in A C ad 
fadlum ex BE in A E Iiabebitmaiorem rationem^quan^ 
E L ad C I ; fed vt E L ad C 1 5 ita B E ad B C i ergoi 
fadum cx B C in A C ad fadum ex B E in A E habebic 
maiorem rationem^quam B E ad B C > 
& fa(5lum fub extrcmis fuperabit fa- 
I jSQ^ dum fub medijs jergo fadiumcx B C 
tX|X^^'^^ quadrato in A C fupcrabit facSum 
\ Er C ^ ex B E quadrato in A E , quod pa- 

tet 5 Quia cum B C fit ^qualisduph'ci A C, & B E fic 
^qualis duplici A C plus C E , & A E fit ^quah's A C 
minus C E i fi fiat interpretatio j erit fadlum ex B C qua- 
drato in A C a^quale quadruplo cubo ex A C5& fa- 
dum cx B E quadrato in A E erit aequale quadruplo 
cubo cx A C minus triplici folido ex A C in C E qua* 
dratum 5 minus cubo ex C E 3 Quare certa conclufio 4 
Hinc ad Synthefim . 

Synthefis Cccmidx partis • 

QVia quadruplus cubus cx A C fuperat quadru- 
plum cubum ex A C minus triphci fohdo ex A C 
in C E quadracumYninus cubo ex C E ; & quadruplo 
cubocx A C ;]equale eftfacflum cx B C quadratoin A C, 
quia B C cft a^qualis duplici A C 5 iccm quidruplo 
cub6 cx A C minus triph'ci folido ex A C in C E qua* 
dratumminus cubocx C E eft a^qualc fadlum ex B E 

H qua- 
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quadrato in A E , quia B E eft afqualis duplici A C plus 
CE,& AE eft^equalis AC minus CEjetiam fa^aum 
cx BC quadratofupcrabitfadumcx B E quadratoin 
A E j Quare fadum cx B C in A C ad fadum cx B E 
in A E habcbicmaiorem rationem,quam B E adB C; 
fed,vt B E ad B C,ita E L ad C I ; ergo fac^um cx 
B C in A C ad fa^^umex B E in A E habebic maio- 
rem rationcm ,quam E L ad C I,&foIidumex B C in 
A C in C I fuperabit folidum ex B E in A E in E L , 
& fat^Jum ex A C in C I ad fadium 




ex A E in E L habcbit raaiorcm_^ 
rationcm , quam B E ad B C j fcd 
ve B E ad B C , ita E F ad D C ; 



AEfC B gj-go fadum ex A C in C I ad far 

dum ex A E in E L habebit maiorcm rationcm-., 
quam E F ad D C , & fadum fub extremis fupcra- 
bit fadum fub mcdijsj fadlum igiturex A C in C I in 
C D fuperabic fadum cx A E in E L in E F,ideftfo- 
lidum appUcatumtertiie parti dat^ehneae fuperabic foli- 
cjum applicaium parci minori , quam fic tercia pars data: 
linc^e fimili exiftente dcfcd;u,quod erac probandum ; 
Cum aucem demonftracum ficfupcrareeciam id ,quod 
apphcacur parti maiori,idcb cerca conclufio. 

Eadem propofitio fccunda dcmonftrata , &c pro- 
pofita per lineas homologas , 
daca rationali. 

Datis duabus re(5i:is lincis , quarum altera fe 
habens loco racionalis fit non fe(5lai altera 

vcro 
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vcro feaa vtcunq,- , & alterum fcgmcn tum 
{c£tx habcat ad aliam lineam rationem du- 
plicatam eius , quam habct rationalis ad al- 
terum fcgmcntum. Dico hanclineam fore 
omnium maximam , quando fcgmentum 
ad quod refcrtur rationalis erit xqualc dua- 
bus tertijs partibus datas rc(5lx . 

c I 

- K 

O E B E M *" " 

G 

N 

^ - — — '■ 



It reda quafcunqj C , qu^e ponatur , vti rationa- 
lis ) & altera O M , qux fecetur in B , & E j & 

fiac, vt C ad OB,ita OB ad G,&,vt C ad 
C , ita B M ad H . 

Item,vt C ad O E,ita O E adl,&,vc C ad I,ita 
E M ad K i O B vero fit xqualis duabus tcrtijs partibus 
ipfius O M j O E vero velduas tertias partesfupcrct, 
vel ipfis cedat . Dico H fupcrarc K. 

FiatvtOad H, italad N j Quia C,& O B,&Gi 
itcm C & O E, & I funcduarferics continuc propor- 
tionaliumabeadem C incipientiu,pcrlemmafecundu 
habebit I adGdupIicatamrationcm cius,quam habct 
O E ad O B ; itcm , quia, vt C ad G, ita B M ad H, crir, 
vt C ad B M , ita G ad H j itcm quia , vt C ad I , ita 
E M ad K,crit, vc C ad tM,ita I ad K . Tumcon. 
fidercntur tres icax I,G,H,&I,N,Kj Quia , vc C 

H 1 ad 
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ad E M, iM I ad K,& vt C ad H, ideft C ad B M, 
ica I ad N , erit N ad K , vt B M ad E M j fcd per 
lemma fextum B M ad E M ii.ibec maiorem rationem , 
quam I ad G j ergo N ad K liabebit maiorem ratio- 
nem , quam fit ratioduplicata O E ad O B jideft quam 
I ad C j vt autem C ad H , ita I ad N ; ergo per per- 
turbatam Analogiam I ad K habci maiorem rationem, 
quam ad H, ergo H fupcrat K . 

PROPOSITIO III. ZETETICA. 

Inuenire maximum folidum , quod poHit appli- 
cari dato plano , deficiens folido fimiJi dato, 
6c datum , cui dcbeat aflimilari 
defe(5lus fit cubus . 

It datum B planum , & oporteat illud ita 
fecarc,vcfialteri fegmenco applicetur fo- 
sm lidum deficienscubo fit maximum omniu , 
.ms podinc applicari dclicicncium figura 
fimilitcrquc pofita. 
.- Cum defedus debeat e{fe cubus , oportet planum 
datum applicarclatericubi defecfliui . Sitillud latus A, 
critalterum Iatus,quod exurget ex applicationc B phni 
ad A ideft "-^^^quod in duo fcgnenta fecabirur, 
qaoruin alterum eric A, altcrum er""it - minus A, 
qu^parsduc^lainipfius A quadratum exurget planum 
applicatum,ideft B planumin A minus Alriibo ^ re- 
liquum eft,vt detcrminerur quantitns ipfius A, vt B 
planum in A minus A cubo fic maximum . 

Pcr fuperiorcm Methodum fit E a-quale nihilo, & 

fu- 
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fumatur A plus E pro vno laterc , ad quod appHce- 
tur B planum ^ ericlarus alcerum ex applicatione cxur- 
gensxS^^cuius alcerum legmcntum crit A plus E, 
alcerum xg^minus A minus E . Hoc vlcimum fcg- 
mcncum dudtum itl quadrafum^cx latere A plus E ; idcft 
in .quadratumex A plus duplici redangulo ex A in E 
plus quadraco cx E^eric planum applicacumj idell B 
planum in A plus B plano in E minus A cubo minus 
triplici folido ex A quadrato in E minus triplici folido 
ex A in E quadratum minus E cubo ; & horum foli- 
dorumdiffcrentia erit B planuminE minus triplici fo- 
lido ex A quadraco in E minus triolici folido cx A in E 
quadratum minus E cubo , quse differentia ;equabitur 
nihilojQuarc fa(5hi Antichefi 5 eric B planum in E^tqua- 
lc triplicifolido cx Aquadrato in E plus criplici folido 
ex A in E quadratum plus E cubo ; & fi vcraq; pars 
applicccur ad E , eric B planum a^quale triplici quadra- 
10 cx A plus triplici redangulo ex A in E plus qua- 
draco cx E j & quia E fupponicur a^quari nihilo^eric 
eciam fadum in E ^equalc nihilo . Quare B planum_/ 
sequabjtur triplici quadrato ex A : Tertia igitur pars 
ipfms B plani eric quadratum ex A . Quocirca maxi- 
mum folidum eritj quod ad duas ex tribus partibus B 
plani applicabitur ; fumenda igitirr erit ipfius B plani 
parstertia5& inquirendum lacus^quod ipfam poceft , 
ad quod applicaco B plano exurgcc longicudo tripla 
lateris , cui fadla eft applicacio , cuius du^ partes in re- 
liqu^^ quadracum dudx confticucnc maximum folidum 
applicatum deficiens cubo . Hinc 
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P 0 7{ I S M A. 




Maxmum folidum , quod poteji a^plicari da to ^lano defcietts 
cui>o eji idy^uod applicatur dualfus tert^s partibus dati plani, 

THEOREMA. 

Omniiim fblidomm ad idem planiim appli- 
catoriim , & deficientium figuris fblidis 
fimilibus , fimiliterqj pofitis maximum eft 
id , quod ad duas tertias partes dati plani 
applicatur . 

Ic planum datum ABinBD,&:BCfic sequalis 

tertia: parci ipfius B D , eric A B , fcu C I ia 

B C cercia pars plani daci , & C I in C D sequa- 

bic reliquasduas cerciasparces daciplani . Fiac ex C I 

in C D in C O foJidumdeficiensfolidoex C I in C B 

P in C O . Dico hoc 

rt/ fore maximumom- 

nium corum , qu.^ 

applicari pocerinc 

daco plano defi- 

cientiuni folidofi. 

_ mili (imiliterqjpo- 

fito folido ex C 1 in C B in C O . 

Fiacplanum F B in B G aequale plano dato A B in 
B D , & fumatur B E maior B C 5 & compleatur fi^ura 
BEin EKfimilisfigura:BCin CI j&vc BC ad BE, 
ita fiac C O ad E P ; cric folidum cx E K in E B in E P 
fimile , fimilicerq; pofitum folido ex C I in C B in C O • 

& 
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&folidam ex E P in E K in E G erit applicatum minori 
parti dati plani, quam fint ipfius duac tertia? partes ( cum 
B E in E K fuperet B C in C I tertiam partem dati 
plani) deficiensfolidofimili^fimiliterqj pofito ei,quo 
deficit planum applicatQm duabus tertijs partibus dati 
plani . Quare 

Dico primo folidum ex C I in C D in C O fuperare 
folidura ex E K in E P in E G . 

Analyfis primjB partis . 

SVperet folidum ex C I in C D in C O folidum ex 
EKinEPinEGj & folidum cx CI in C B in 
C O fit fimile folido ex B E in E K in E P ^ quia folidum 
ex C I in C D in C O fuperat folidum ex E K in E P 
in E Gjhabcbit C D in Clad G E in E K maiorem 
rationem , quam E P ad C O ; fed vti E P ad C O, 
ita eft B E ad B C j ergo fadum ex C D in C I ad 
fadum cx G E in E K habebit maiorera rationem,quara 
B E ad B C jfed G E in E K sequatur fadlo ex C I in 
B D minus fado ex B E in E K j ergo fatflum ex CD 
in C I ad fadum ex C I in B D minus hdio ex B E 
in E K habet maiorcm rationem , quam B E ad B C ; 
& fadum fub extremis fuperabit fadum fub medijs; 
ergo folidumex B C in C D in C 1 fuperabitfolidum 
ex B E in C I in B D minus folido cx B E quadrato 
in E K j & per Antithefim folidum ex B C in C D iti 
C I,vnacumfolidoex BE quadratoin EK fuperabic 
folidum ex B E in C I in B D : Quia vero C D efl: 
aequalis duplici B C , erit folidum ex B C in C D in C I 
ajquale folido ex duplici B C quadrato in C I j item j 

quia 





Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 



<?4 

qiiia B E cft jcqualis B C plus C E , & B D cft ^equalis 
triplici B C,eritfadumex B E in B D ^qualc triplici 
B C quadratoplustripliciredangulo cx C E in B C: 
idcircofacSumcx B E in C I in B D crit ^quale fado 
cx triplici B C quadrato in C I plus triplici folido ex 
B C in C £ in C I i Quare intcrpretando fadum cx 
dupliciquadrato ex B C in C I, vnacum fadloex B E 
quadrato in E K fuperabit folidum cx rriplo quadrato 
B C in C I , vna cum folido ex tripla B C in C E in C I ^ 
&demp:is communibus',idertfadoexdupIiciquadra- 
to cx B C in C I,eritfadumcx B E quadratoin EK 

maius folido cx 
B C quadrato in 
C I,vna cum foli- 
do ex tripla B C in 
CEin CI jQuare 
B E qundratum ad 
- . - ^ ^ quadratumexBC 

plus tnplo faclo ex B C in C E habebir maiorem ra- 
tionem , quam C I ad E K , feu per conftrucfiionem , 
quam B C ad B E j ergo fadum fub extremis fuperabit 
tatium fub mcdijs j Quare cubus ex B E fuperabit 
cubumcx B C plus triplici folidoex B C quadrato in 
C E , quod patct ; quia interprctando B E in H C plus 
C E eritcubusex B E c-cqualiscubo cx B C plus tri- 
plic. fcl.do ex h C quadrato in C E plus triplici folido 
cx C E quadrato m B C plus cubo cx C E . Qtnre 
ad Svnthclim . 




Syn- 



SyntJicfis prim« partis . 

QVia B E eft «qualis B C plus C E , erit cubiis 
ex B E jcqualis cubocx BC plustriplicifolido 
cx b C quadrato in C E plus triplici folido ci C E 
quadrato in B C plus cubo ex C E j quare fupcra- 
bit cubum cx B C plus triplici folido ex B C qua- 
drato in C E j & idco B E quadratum ad B C qua- 
dratum plus triplici hdo ex B C in C E habcbit 
maiorcm rationcm , quam B C ad B E , idcft C I 
ad E K , & fadum fub cxtrcmis fuperabic fadlum 
fub medijs 5 foiidum igitur cx quadrato B E in E K 
fopcr.Tbic folidum ex B C quadrato in C I, vna cum 
foHdo ex triplici B C in C E in C I j vtrique parti 
adfllatirr fa^um cx duplici quadrato B C in C 1 5 fa- 
d:um ex duplici quadrato cx B C in C I vna cum_, 
hdo cx B E quadrato in E K fupcrabit folidum cx tri- 
plici quadrato B C in C I vna cumfolidoextripIaB C 
in C E in C I . Quia verb CD cft ajqualisduplici B C^ 
crit fadum cx duplici quadrato ex B C in C I jequale 
folidoex RC in C D in C I j&quil B E eft^qualis 
B C plus C E , & B D cft a^qualis triplici B C , crit 
fodum cx B E in B D arquaic triplici B C quadrato 
plus tripiiGiredanguloex CE in B C j idcirco fat^ium 
ex triplici B C quadrato in C I plus triplici folidocjf 
B C in C E in CI5 erit nequale fado ex B E in C I m 
B D . Quamobrem interprctando folidun^ cx B C in 
C D in C I vna cum folido ex B E quadrato in E K 
fuperabit folidum ex B E in C I in B D j & per Anti- 
thefim folidum cx B C in C D in: C 1 fupcrabit folir- 

I dum 
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dum ex B E in B D in C I minus folido ex quadrato 
B E in E K j ergo fadum cx C D in C 1 ad fadlum cx 
C I in B D minus fa^o ex B E in E K habcbit ma- 
iorem rationcm, quam B E ad B C^ fcd hauxw ex C I 
in B D minusfado cx B E in E K eft fadum cx G E 
in EKj(nam C I in B D pcrconftruaionema:quatur 
fado ex E K in B G. ) ergo fadum cx C D in C 1 ad 
fadum ex G E in E K iiabct maiorem rationem , quam 
B E ad B CjfcdjVt BE ad BC,itaeft E P ad CO: 
crso fadum ex G D in C I ad fadum ex G E in E K 
habet maiorcm rationcm , quam E P ad C O i ergo 
C D in C 1 in C O fupcrat E P in E G in E K , quod 
crat demonftrandum . Solidum igitur, quod applicatur 
duabus tcrtijs partibus dati plani deficiens folido fimili 
dato fuperat folidum , quod applicatur parti minori, 
quam fintduae terti^c partes dati plani dcficiens folido 
(imili , fimiliterq; pofito . Reliquum cft vt demonftretur 
fuperare ctiam id, quod applicatur parti maiori,qua finc 
dus tertix dati plani^ Quarc ad Analyfim fecud^e partis. 

Analyfis fecundx partis . 

It in diagrammate fecundo planu datum A B in B D, 
& B C fit jequalis certiac parti ipfius B D , crit C I 



X I 



B 



£ C D ~^ 

in B C tertia pars plani dati , C I in C D arquabic 

reliquas 
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rcliquas duas tcrtlas partes ; fiat ex C I in C D in C O 
folidum deficiens folido cx C I in C B in C O • Tum 
fado plano F B in B G ^quali plano dato ex A B in 
B D 5 fumatur B E minor , quam B C , complctaquc 
figura B E in E K, qua: fic fimilis figurc^ B C in C I; 
&r vt B C ad B E , ita fiat C O ad E P > ita, vt folidum 
ex E K in E B in E P fit fimile , fimiliterq; pofitum^ 
folidoex CI in CB in C O, & folidum ex EP inEK 
in E G crit applicatum parti maiori dati plani, quam 
fint ipfiusduas terti^partes, cum B E in E K deficiat 
a B C in C I tertia parte dati plani deficict folido 
fimili 5 fimiliccrq; pofito ei , quo deficit planum applica- 
tum duabus tertijs partibus dati plani . Quarc 

Dico fccundo folidum cx C I in C D in C O fupe- 
rarefolidumex E K in E P in E G . Sit igitur folidum 
ex C I in C D in C O maiusfolidoex E K in E P in 
E G 5 habebit fadum ex C I in C D ad fa(3:um cx E K 
in E G maiorem racionem , quam fic racio E P ad C O j 
fed E P ad C O cft vti B E ad B C j& quiapercon- 
ftrucT:ionem fadum ex C I in B D aequatur fa^^lo ex E K 
in B G , erit fadlum ex E K in E G a?qua!e fado ex 
C I in B D , minus fado ex B E in E K ; crgo fad^um 
cx C I in C D ad fadum ex C I in B D minus fadio 
ex B E in E K habet maiorem rationem, quam B E 
ad B C,& fadlum fub cjKtrcmis fuperabit fadum fub 
mcdijS . Quare folidum ex C I in B C in C D fupe- 
rabic folidum ex C I in B D in B E minus folido cx 
B E quadrato in E K^ & per Ancithcfim folidum cx 
B E quadraco in E K maius eric folido ex C I in B D 
in B E minus folido cx C I in B C in C D ^ & quia 

I 2 B D 
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B D icquatur triplici B C , & C D dupiici B C , & B C 
jequatur B E plus C E,eric per interpretationcm C l 
in B D in B E sequalc triplici folido ex C I in B C ia 
B E , & C I in B C in C D erit ^equale facao ex duplici 
C I in B C in B E plus duplici folido ex C I in B C in C E. 
Solidum igirur ex C I in B C in B E minus foJidoex 
C I in B C in B D crit arquale folido ex C I in B C 
in B E minus duplici folido ex C 1 in B C in C E ; 
quare folidum ex B E quadratoin EK fuperac folidum 
ex C I in B C in B E minus duplici folido cx C I in 
B C in C E i Quadratura igirur cx B E ad fadum ex 
B C in B E minusduplici fadoex B C in C E habec 




a 

, ide/t B C ad 



Er C X» 

maiorcm rationem , quam C 1 ad E K 
B E 5 &: cubus ex B E fuperab't folidum ex quadrato 
B C in B E minus duplici h6to ex B C quadrato in 
C E , ideft( quia B E a?quatur B C minus C E jcubum 
cx B C minus rriplici faclo ex B C quacrato in C E ; cu- 
bus autemcx B E ell cubus ex B C minus C E , idclt cu- 
bus cx B C minus triplici faclo ex B C quadrato in C E 
plus triplici faclo cx C Equadrato in B C minus cubo ex 
C E 5 cum autem fupcret cubum ex B C minus tiiniici 
fado cx B C quadruo in C EJ\ hat Antithclis , cS:'toI. 
hnturconimunia,erit triplex fa^um ex C E quadrato iu 
B C maiuscubocx C E,quod pacet,quia BC fupcrat 
C E • Qii are a d Sy ot he/i m » Sy 
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Synthefis fecundae partis • 

QVia triplex fddum ex quadrato C E in B C fu» 
perat cubum ex C Bonaxn B C fuperat C E ; 
fi vtriq; parti addatur cubus ci B C minus triplici (zdo 
ex quadrato B C in C E minus cubo cx C E, etiam 
cubus ex B C minus triplici fadto cx B C quadraco in 
C E plustriplici fa<fi:oex C E quadratoin B C minus 
cubo ex C E j ideft per interpretationcm cubus ex B £ 
( nam B E cft sequalis B C minus C E ) erit maior 
cubo ex R C minus triplici fado ex B C quadrato in 
C Ejideftfado ex B C quadratoin B E minus duplo 
hdo ex B C quadrato in C E > ergo B E quadratum 
ad fa(5lum ex B C in B E minus duplici faclo ex B C 
in C E habebitmaiorem racionem 5 quam BCadBE^ 
ivicft C I ad E K i & folidum ex B E quadrato in E K 
erit maius folido ex B E in B C in C I minu^duplici 
folido ex B C in C E in C I j & quia B D ^rquatur 
triplici B C 5 & C D arquatur duplici B C , &: C E 
;^quatur B C minus B E^ eric foIiJum ex B t in B C 
in C I minus duplici folido ex B C ia C E in CI sequale 
folido ex C I in B D in B E minus fclido cx C I in 
B C in C D . Quare folidumex B E quadratoin E K 
maius erit folido cx C I in B D in B £ minus folido 
cx C I in B C in C D 5 dc per Antirhefim foliduai 
ex C I in B C in C D maius erit fohdo cx C I ia^ 
B D in R E miaus folido ex B E quadiato in E K : 
Quare fadlum ex C I in C D ad facSum ex C I in B D 
minus facloex B E m E K habcr Tuaiorem rationem^ 
^uam B E ad B C 5 fed quia fa(3um cx C I in B D 



70 

cft2equaIefa<aoex E K in B G,eric kanm ex C I m 
B D minus facflo ex B E in E K ^^quale fa^o ex E K 
in E G : Quare fa^um ex C I in C D ad fadum ex 
E K in E G habebit maiorem rationem, quam B E ad 
B C j fed vti B E ad B C,itacft E P ad C O : ergo 
fadum ex C I in C D ad fadum ex E K in B G habet 
maiorem racionem, quam E P ad C Oj &fad:umfub 
extremisfuperabit fadum fubmedijsj ergo foh*dum ex 
C I in C D in C O fuperabicfohdum ex E K in EG 
in E P 5 quod erat demonftrandum . 

Cum igitur demonftratum fit fohdum^quod apph'- 
catur duabus tertijs partibus dati plani fupcrare tam id, 
quod apphcatur parti minori , quam fint du^ terti^ 
partes datiplani^quamid^quod apphcatur parti ma- 
iori cum defediu fimih',fimiliterq; pofito patct id eife 
omnium maximum , quod fumpfimus dcmonftrandum • 

S C fJ O L I r 

VT h^c propn/ttio ^roponatur j demonJ}retur pcr lineaf 
homolo^as data rationali j, aducrtendum ejl y quando 
qui£ritur maximum Jolidum , quod a^plkari pojjit dato plano 
dejiciens cuho , id ohtineri fetio dato plano , ita , altcro feg* 
mento in quadratum efformato ^ Ji rcliquum dati plani appli^ 
cetur lateri efflEli quadrati Jiat parallelepipcdnm , cuius 
hafi^ fit reliquum dati plani , CfT^ altitudo latus effi^t quadrati , 
id fit omnium maxtmum . Vt autcm haic omma ad lineas 
homolo^as reducantur , pofita Itnea rationali , qu^rcnda prius 
erit linea^ qu<e ftt fmilis dato planoftuxta ea ^qu^e in Ifago^e 
docutmu^y qux crit tertia proportionalls , pofta rationali prima ^ 
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^ eAy <{HA ^oieft datum plamm fecunda {tum etUm muenkn^ 
da e(i fmilis ^uadrato fe£mentidati planiy^u^ erit tertia pro- 
portionalis , poftta rattonali prima , d?» M , qu<t poteH fe^mentum 
dati plani fecunda , qu^ fi fuhtrahatur a /tmilidato planoycum 
ftt ipfa mmor(nam eji Jtmilis ipftus parti ) reliqua erit fimdis 
reli^uo dati plani : ^uocirca ftmilis dato plano diuifa erit in 
duo fegmenta , quorum alterum fimile erit quadrato fegmenti 
dati plani , alterum fimile reliquo . Cum autem media pro- 
portionalis inter (imdem quadrato , & rationalem (it ftmilis 
lateri quadrati , Oquodft ex ftmili reftduo plani in fimdem 
lateri quadrati fit fimile folido , quod applicatur plano deficiens 
cu[>o \ in hoc recidet qweftio , ff pofita ratimali , ita fecetur 
linsa fimilif dato plano , f / fimilis ei , quod fit ex altero fe^. 
mento duHo in mediam proportionalem inter rationalem , c> 
aliud fegmentum fit omnium maxima ; demonftrabimus , 
tunc fore omnmm maximam , quando alterum fcgmentum , 
quod ducitur in medio loco proportionalem inter rationalem , ^ 
alterum fegmentum fuerit alterius fegmenii duplum s ^are 
ita proponi poterit , 

Eadem propofitio propofita , & demon- 
ftrata per lineas homologas ,data 
rationali . 

Datis diiabus redis lincis , qiiarum altera , fe 
habens loco rationalis fit non feda , altera 
vcro feda vtcunqj & alferum fcgmentum 
fe(5tx habeat ad aliam rationem fubdupli- 
catam cius , quam habet rationalis ad al- 

terum 



7i 




temm fcgmcntum * Dko Iianc fbre om- 
nium maximam , quando fcgmenmm illud 
fucrit altcrius duplum . 

It data rationalis C , altera B A , quar prius* 



c 



o 



r. 

M 



feccnir in M j ira,vt M A fit dupla ipfius B M , fecundo, 
vtcunq; in E j ita vt B E fit niaior, aut minor, quam 
B M , & I fit mcdio loco proporcionalis inter C , & 
B M, & O intcr C, & B E , & fiat , vc C ad I , ita 
M A ad F , & vt C ad O', ita E A ad H . Dico F fu- 
perare Hjquia cum C &: I,& B M, item C & 0,& 
B E fint dux: fcries continue proportionalium ab caden» 
incipientium hnbebit B M ad B E, per lemma fecun- 
dum, dupHcatam ra-tionem eius, quara habet 1 ad" O: 
Si igirur inter B M, & B E ponatur mcdia proportio- 
nalis , vcrbigrntia G , habebit B M ad G cam ratio- 
ncm,quam habct I ad O ; fed, pcr lemma feptimum, 
B M ad G habct maiorcm rationcm , quam A E ad 
A M, crgo I ad O h^bebit maiorem rationem , quam 
A E ad A M ; tum fic 

Fiat,vc O ad H,ita l ad N 5 tum connjcrentur 
trcs quantitatcs O, H, aliaj tres I,N,F, 

Quia vt C ad M A, ira 1 ad F,& vc O ad H, ita 
C ad E A , cnc ratio I ad F minus ratione O ad H 
arquahs rationi E A ad M A,fcd, vri O ad H,ita fa- 
da. eft ratio I ad N , ergo ratio N ad F crif a:qualis 

rationi 
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rationi E A ad M A ; ergo I O babebft maiorcm! 
rationem , quam N ad F , fed vt O ad H , ita I ad N j 
ergo per rationem perturbatam I ad H habebic ma- 
iorem rationem , quam ad FjergoF fupcrat H,quod 
crat demonftrandum . 

PROPOSITIO IV. ZETETICA. 

Inuenire maximum plano planum , quod pofllt 
applicari datac lineac deficiens plano plano 
rimili dato , &: datum , cui debeac 
affimilari defed:us fit quadrato 
quadratum . 

I T data reda B , cui applicandum fit plano 
planum deficiens quadrato quadrato,quod 
ficomnium maximum joportebir,ita fecarc. 
datam B , vtquod ficcxalterofegmentoin 
alterius fegmenti cubum fit omnium maximum . 

Sitrediie B alterum fegmentum A erit alterum B mi- 
nus A,& plano planum applicatum erit id,quod fitex 
B in A cubum minus A quadraco quadrato^ determi- 
nanda autem eft proportio partium A , & B minus A, 
Vthocprodudumficomniummaximum . 

luxtatradicam methodum ponatur E icqualenihilo, 
& fiac alterum fegmentum A plus E , & alterum B 
rainus A minus E . Cubus ex A plus E eric iequalis 
cuboex A plus triplici folido ex A quadrato in E plus 
triplici folido.ex. E quadrato in A plus cubo cx E , qux 
omnia fi ducantur in B minus A minus E , exurgec 
plano planum cx B in A cubum plus triplici plano 

K plano 
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plano ex B in A quadratum in E plus tnplici plano 
plano cx B in E quadratum in A plus plano plano ex 
B in E cubum minus A quadrato quadrato minus qua- 
druplici plano plano ex A cubo in E minus fextuplo 
plano plano ex E quadrato in A quadratum minus 
quadruplici plano plano ex A in E cubum minus qua- 
drato quadrato cx E , a quo fado fi dematur fadum ex 
B in A cubum minus A quadrato quadrato, eiit reli- 
quum .Tquale nihiloj quare fad:a Antithefi triplex pla- 
no planum ex B in A quadratum in E plus triplici 
planoplano ex B in A in E quadratum plus planopla- 
no ex B in E cubum erit cequale quadruplo plano plano 
ex A cubo in E plus fextuplo plano planoex E qua- 
drato in A quadratum plus quadruplo planoplano ex 
A in E cubum plus E quadrato quadrato^ &fiomnia 
applicentur ad E j erit triplex folidum ex B in A qua- 
dratum plus triplici folido ex B in A in E plus folido 
cx B in E quadratum ^equale quadruplo cuboex A plus 
fextuplo folido ex E in A quadratum plus quadruplo 
folido ex A in E quadratum plus E cubo; & quia E 
^equatur nihilo , rciedis omnibus ijs, qu^non potue* 
runt liberari ab E j erit triplex folidum ex B in A 
quadratum ^quale quadruplo cubo ex Ai & fi vtraqj 
pars applicetur ad A quadratum ^erit triplex B arqua- 
lc quadruplici A;&r AjVnde efficitur quadrato qua- 
dratum erit cequale tribus ex quatuor partibus iplms 
B i&: reliqua quarta pars ipfius B erit illa, cui appli- 
candum cric maximum plano planum . Hinc 



75 

p 0 7{ f S M A, 

Maximum plam plamm , ^uod applicatur dat<e line^e defictens 
(juadratociuadrato efl id t^uod applicatur quart<e parti dat^e 
Ime^e , Cp" ^uadrato quadratum , fiod deficit occupat tres 
^uartas partes dat<e lme<e . 

T H E O R E M A. 
Omnium plano planorum ad candem lineam 
applicatorum , & deficientium plano planis 
fimilibus , fimiliterq; poficis maximum eft 
id, quod quartsB parti datae lineas applicatur . 

fcC^ra* 1 T data retaa A B , cuius quarta pars fit A C, 
^^^1 & A E primo fuperet A C , & parallelogram- 
^^§g mumex B C in C I fit fimile parallelogram- 
mo ex BE in E L . Fiatautem, vt quadratum ex BC 
ad quadratum ex B E,ita C D ad E Fjeruntper de- 
finitionem primam faela ex B C in C I in C D , & ex 
BE in E L in E F duo plano plana fimilia, cum finc 
parallelepipedafuper fimilibusbafibus confl:ituta,quo- 
rum altitudines funt in duplicata ratione laterum homo- 
logorum fimilium bafium ; Quocirca fada paralklc- 
pipeda ex A C in C D in C I, & ex A E in E F in_. 
E L erunt planoplana eidem linese A B applicata de- 
ficientia plano planis fimilibus fimiliterq; pofitis , quo- 
rumfai^umex AC in CD inCI applicatum eft quar- 
tsc parti dat« linese ; alterum vcrofcilicet fadlum ex A E 
in EF in E L applicatum eft parti niaiori , quam fic 
quarta pars dat^ linea: . Quare dico primofadum ex 
A C in C D in C 1 fuperare fad:um ex A E in E F in E L. 

K 2 Ana- 



7« 



Analyfis primcc partis . 

QVia parallelepipedum ex A C in CI in C D fup- 
ponitur fupcrare parallclepipedum cx A E in 
E L in E F, habebit C I ad E L maiorem rationem , 
quam fadum ex A E in E F ad faclum ex A C in C D j 
fed C I ad E L eft, vc B C ad B Ejfeu per intcrpre- 
tationem, vt tiipla A C ad triplam A C minus C E; 
ergo tripla A C ad triplam A C minus C E habebic 
niaiorem rationcm , quam fadum ex A E in E F ad 
fa^um ex A C in C D j fed E F ad C D cft^ vti qua- 
dratumex BEadquadratum cx BC5 
ergo fadum cx A E m E F ad foclum 
ex A C in C D erit, vt fadum ex AE 
inquadratum ex B E ad facfium cx A C 
iLr. in quadratum cx B C 5 Quare tripla 
/{/^ A C ad triplam A C minus C E ha- 



A G E ^bcbit maiorem rationcm^quamfadum 
cx A E in quadratum ex H E ad hdum ex A C in qua- 
dratum ex B C j fcd quadratum cx B E idem eft, ac 
quadratumextripla AC minus C E , ideft noncuplum 
quadratumex A C minus fextuplo reclanguloex AC 
in C E plus quadrato ex C E ; & quadratum ex B C 
idem cft, ac quadratum ex tripla A C, idcft noncuplum 
ipfius A C quadratum,& A E eft a^qualis A C plus 
C E j Quare per intcrpretationcm faaum ex A E in qua- 
dratum cx B E crit fadum cx A C plus C II in qua- 
dratum ex tripla A C minus C E j idcft noncuplum 
cubi ex A C plus triplo folido cx A C quadrato in 

CE 
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C E minus qiiintuplo folido cx A:C in C E qiiadra- 
tum plus cubo cx C E j fadutn vcro cx A C in qua- 
dratum ex B C crit noncuplum cubi ipfuis A C ; Quare 
tripla A C ad triplam A C minus C E habcbic ma^ 
iorcm rationem ^ quam noncuplum cubi cx A C plus 
triplofolido cx A C quadrato in C £ minusquinru- 
plo folido ex A C in C E quadratum plus cubo cx 
C E ad noncuplum cubi ex A C ; & fadum fub extre- 
mis fuperabit fadum fub mcdijs ; igitur viccfimum-i 
fcptuplum quadrato quadratum ex A C fuper-ibic vi- 
ccfimum fcptuplum quadrato quadratum ex A C mi- 
nus plano planodeciesodicsfumptocx AC quadrato 
in quadracum C E plus cduplo plano planocx A C 
in C E cubum minus quadrato qiiadrato cx C E; & 
reiedocommunivicefmio fepcuplo quadrato quadrato 
cx A Cj&fac^a Antithefijcrunt dccem^&oiaoplano 
plana ex A C quadrato in C E quadratum maiora-. 
od:uplo plano plano cx A C in C E cubum minus 
quadrato quadraco cx C E , & fi omnia applicentur 
adquadratum ex C E erunt decem,&: odo quadrata 
ex A C maiora Oi^uplo fadto ex A C in C E minus 
quadrato ex C quod verum clfc pacebit cx fequcnti 
kmmate . 

L E M M A. 

Datisduabusrc(5lis lineisj ita vtaltcra deficiae 
ab alcerius tripla crunt decem , & odlo 

vnius quadrata fimul fumpta maiora oclu- 

plo 
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plo fub ipfis redbangulo minus alccnus 
quadrato . 

^^^^lnt dux tc(^x datx A i 8z t 

B,& B deficiatatripla t , 

^*^»^ ipfius A . Dico deccm, & odlo quadrata ipfius 
A fimul fumpta fupcrare oduplum re^aangulum cx A 
iii B minus quadrato ipfius B . 

Plurescafus habethaec propofitio, aut cnim B dcfi- 
cit abA,aut efl: aequahs,aut rupcrat,& dcficitadu. 
pla, aut eft «quafis dupl^e, aut fuperat duplam, fed 
deficit d tripla . 

Si B deficit ab A,auc eft ipfi jequalis patct propo- 
fitioj nam otfluplum fub ipfisreiflangulum ,autdeficiec 
ab 0(^0 quadratis ipfius A , aut .tquabit i vtcunquc fit 
femper deficiet adecem,& o(f^o quadratis. 

Sit B maior quam A, fed deficiat ab ipfius dupla j 
fit autem ^equalis A plus I j ergo I deficiet ab A , & 
oduplum rcdangulum cx A in A plus I erit «quai^ 
0(fluplo quadrato iplius A plus odupio retfJanguIo ex 
Ainl,fcdcum I dcficiatab A oduplum rcdanoulum 
cx A in I deficict abo(5luplo quadrato ipfius aVtoo 
ocluplum redangulumex A in A plus I deficietafex- 
decim quadratis ipfius Ajcrgomulto magis adeceni, 
& o(5to> & defe(5lus crit maiorfi toJlatur enam quadra- 
tum ex A plus I . 

Sit B ^qualis duplici A eritoduplum redangiilum 
cx A iii B axjualc fexdccim quadratis cx A, & fi aufe- 
ratur quadratum ex B , idcft quadruplum quadratum 
ipfius A , quia B cft iequalis duplici A remanebunt 

qua- 



19 

quatuordecim quadrata ex A , quae minus funt^quain 
deceni, & o(Xo . 

Sic H arqualis duplici A plus I , & I deficiat ab A 
crit otauplum re(aangulum cx A in B minus B quadrato 
aequale duodecuplo quadrato ex A plus quadruplo re- 
<tangulo ex A in I mimis quadrato cx I j & quia I de- 
ficicab A,etiam quadruplum recSJangulum cx A in I 
deficiet a quadruplo quadratoex Ajquare totum de- 
ficiet a decem , & oi^o quadratis ex A , quod crat de- 
monftrandum . Quare adSynthefim. 

Synthefis primaj partis . 

QVia C E deficit a tripla A C, crunt decem,& 
odo quadrataex A C maioraoduplo plano cx 
A G in C E minus quadrato ex C E, & fi omnia du- 
cantur in quadratum ex C E , crunt decem , & oda 
plano plana cx quadrato A C in quadratum cx C E 
raaiora o^tqplo plano plano ex A C in C E cubum, 
^ minus quadrato quadrato ex C E j fi 

vtriq; parti addatur vicefimum feptu- 
plum quadrato quadratum ex A C , & 
fiat Antithefis j erunt viginti feptem 
quadrato quadrata ex A C maiora_. 
viginti feptem quadrato quadratis ex 



A C E "BACminusdccemj&ocloplanoplanis 
cx quadrato A C in C E quadratum plus oduplo plano 
plano ex A C in C E cubum minus quadrato quadra- 
to ex C E j & quia vicefimum feptuplum quadrato 
quadratum ex A C fit ex tripla A C in noncuplum_. 
cubicx A C,& vicefimum feptuplum quadrato qua- 

dratum 
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dratum ex A C minus clecem,& odio plano plahiser 
quadrato A C in C E quadratum plus oduplo plano 
planoex A C in C E cubum minusquadratoquadra- 
tocx C E fitex tripla A C minus C £ in noncuplum 
cubi ex A C plus triplo folido ex A C quadrato in C E 
minus quintuplo folidc cx A C in C E quadratum_, 
pUis cubo ex C E 3 habebit iripla A C ad triplam A C 
minus C E maiorem rationem , quam noncuplum cubi 
cx A C plus triplo folido ex A C quadrato in C E 
minus quintuplo folido cx A C in C E quadratuiru, 
pluscuboex C E ad noncuplumcubi e^x AC;&quia 
noncuplum cubi ex A C plus triplo folido ex A C qua- 
drato in C E minus quintuplo fol/do ex A C in C E 
quadratum plus cubo ex C E eft faaum ex A C plus 
C E , ideft A E in quadratum ex tripla A C minus 
C E ideft B E quadratum j & noncuplum cubi ex 
A C eft fadum cx A C in quadratum tripi^e A C 
ideft B C quadratum ; habebit tripla A C, ideft B C 
ad triplam A C minus C E , ideft E B mjiorem ra- 
tionem , quam faclum ex A E iu B E auadratum ad 
faetum ex A C in B C quadracum ; fed*, vt B E qua- 
dratum ad B C quadrarum, ita eft E F ad C D j crao 
B C ad B E habebit maiorem rarionem , quam fa- 
dum ex A E in E F ad fac^um cx A C in C D ; fcd 
vc C ad B E , ita C I ad E L 5 crgo C I ad E L 
habebit maiorem rationcm , quam fadum ex A E in 
E F ad fadum ex A C in C D j & faaum fub exrre- 
m!s fupcrabit fadum fub medrjsj crj^o fadtim ex C I 
in C A in C O fupcrabit fadum cx E L in A E in 
E F , quod crat primo [oco demonftrandum . 

Ana- 
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Analyfis Cccun^x partis 



S 



I T A E minor,quam A C, idcft quam quartaJ» 
pars tocius A B , & fit ipfi A E applicatum paral* 
lelepipedum ex A E in E F in E L deficiens plano 
planofimili planoplano, quo deficit parallelepipedum 
applicatum quartcT parti ipfius A B 5 ideft cx A C in 
C 1 in C D . 

Dico fecundo parallelepipedum eJc A C in C I in 
C Dfuperare parallelepipedum ex A E in EF in E 

Quia parallelepipedumex A C in C I in C D fup- 
ponitur fuperare parallelepipedum ex A E in E F in 
E L 5 habebic C I ad E L maiorem rationem, quam 
fadlumex A E in E F adfaclumex A C in C D5 fed 
C I ad E L cft , vti B C ad B E, ideft, 
vci tripla A C ad triplam A C plus 
C E 5 ergo tripla A C ad triplam A C 
plus CE^habet maiorem rationem, 
Bquam facaumex AEin EF^ideft^ quia 
A E eft ^qualis A C minus C E, & E F eft fimilis 
quadratoex B E , ideft ex tripla A C plus C E)quam 
fadum ex A C minus C E in quadratum ex tripla_^ 
A C plus C E 5 ad fadum ex A C in C D , idcft 
(quia C D eft fimilis quadrato cx B Cj feu ex tripla 
A C ) quam fadum ex A C in quadratum tripl^ AC^ 
Quare tripla A C ad triplam A C plus C E habcD 
maiorem rationem, quam noncuplum cubiex AC mi- 
nustriplo folido ex A C quadrato in C E minusquin- 
tuplo folido ex A C in C E quadrarum mihus cubo 
ex C E ad noncuplum cubi cx A C j & fadum fub 

L extremis 
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excremis fuperabit fadum fub medijs . Quare vicefi- 
mumfeptuplum quadrato quadratum ex A C fupera- 
bic vicefimum fcptulum quadrato quadratum ex A C 
minus decem5& o£io plano planis cx A C quadrato 
in C E quadratum minus ociuplo plano plano ex A C 
in C E cubum , minus quadraco quadrato ex C E , quod 
pacec • Quare ad Synthefim • 

Synthefis fecundae partis • 

QVia vicefimum feptuplum quadrato quadratum 
ex A C fuperat vicefimumfeptuplum quadrato 
quadratumex A C minus decem>&:o(ao planoplanis 
ex A C quadraro in C E quadratum minus oduplo 
plano plano ex A C in C E cubum minus quadrato 
quadraro ex C E , ^ vicefimum feptupl jm quadrato 
quadratumex AC cft id 5 quod fit extripla A C^idcft 
C B in noncuplum cabi ex A C ; & vicefimum feptu- 
plum quadrato quadracum ex A C mi- 
^ jy nus decem 5 & o6to plano planis cx 

IX{T A C quadrato in G E quadracum mi- 

x-^IX^^^^^ oduplo plano plano ex A C in 
AErC BC E cubum minus quadratoquadrato 

ex C E eft id,quod ficextripla A C plus C E^ideft 
B E in noncuplum cubum cx A C minus triplo folido 
ex A C quadrato in C E minus quintuplo folido ex 
A C in C E quadratum minus cubo ex C habebit 
CB ad BE maiorem rationem^quam noncuplum cubi 
cx A C minus triplo folido cx A C quadrato in C E 
minus quintuplo folido ex A C in C E quadratum 
minus cubo cx C E, ideft, quam fadium cx A C mi- 

nus 
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nus C E ^ideft A E in quadratumextripla A C plus 
C Ejideft quadratum ex B E,ad noncuplum cubiex 
A Cjideft adfadumex AC inquadratum triplse AC 
ideft in B C quadracum i habebit igitur C B ad B E 
maiorem rationem,quamfa(5lum ex A E inquadratum 
ex B E ad fadum ex A C in quadratum ex B C ; fed 
vt quadratum ex B E ad quadratum ex B C > ita eft ex 
conftruftione E F ad C D j ergo fadum ex A E ia^ 
quadratum ex B E adfadumex A C in quadratum cx 
B C eritjvc fad^umcx A E in E F ad fadum ex A C 
in C Djergo C B ad B b habebit maiofem rationem, 
quam fadum ex A E in E F ad fac^um ex A C in C D ; 
fed vtC Bad B E, ita eftCI adEL; ergo Clad 
E L habebic maiorem rationem ^quam faclum ex A E 
in E F adfadumex A C in C D, &fadiumfubextrc- 
mis fuperabit fadum fub medijs ; fadum igiturcx CI 
in A C in C D fuperabit faiflum ex £ L in A E in 
E F5 quod erat demonftrandum ♦ 

Cum igitur plano planum ^quod applicatur quart^ 
partidat^ redcTfuperct, tam planoplanum,quod ap- 
plicatur parti maiori , quam fit quarta pars, quam illud ^ 
quod applicatur parti minori cum fimili defe(2:u , erit 
omnium maximu , quod propofuimus demonftrandum • 

S C U 0 L I y Af. 

VT h^c propojttio extbeatur per Imcas homolo^as datd 
ratmali ; Ctm datarum altera ita fecanda Jit , 
plano planum ^ quod fu ex altero fegmento in aheriuf fegmentl 
cul?Hm fit omnium maximum ^ priu^ inuenienda erit /imilis 

L 2 cuh 



84 

■cubo aherfuf fe^menti , qti.e erit illa ad quAm rathndlis haht 
triplicatam ratumcm eius ^quatn habct aci fegrrienmm X Quare 
fimilis JaB.0 ex 'vno fegmento. in cnbmn aiteiiw fegmenti erit 
illa y ad (juam ynum ex fenmeniis balpeLtt iiiam rationcm , 
quam habetrationalis ad fimilem cubo alterius fegmsnti , ideji 
triplicatam eiu^,quam ha^et ad fegmentum. 

Eadem propoficio propofita, 6: dcmonftrata per 
lincas honiologas data rationali . 

Datis duabus redis lineis , quarum altera non 
lec^a fe habcat loco rationalisj alrera vero 
ledta fit vtcunque , 6: alterum fegmentum 
fecfbGe habe^t ad aiiam lineam rationem 
triplicatam cius / quam habet non fedla ad 
altcrum fegmentum j Dico hanc lineam 
foje omnium maximam , quando fcgmen- 
tum ad quod refertur non fcda xquabit 
tres quarras partcs data: recfla^ ,. vel fueric 
triplum ;41,t^rius fegmenti . 



M E 



G 



H 



M 




I T data rationalis C ,& altera A B, quar prius 
fcceturin Mjitavc A M lic tripla.ipfjus B M, 
fccundo vtcunqiicin fiiica vt B li fic maior, auc minor, 

quani 
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quam B M5& fiat, vt C A M.,h:\ AM ^^^j^ ,^ > & 
F ad-G ; &vrc C ad G, ft^i B M ad H ; habeHn-B M 
ad H i:acionem triplicatam eius, quam habet C ad AM^:^ 
fiiac itferum VC C ad A Ej ita A E ad &r I ad L; & 
vt d ad L>ita;B E ad K; habebit B K jad K racioheni 
tripb^caVam' eius 5 quam habet C ad. A E : C;^iia^urem 
A M ^quaturtribuscxquatuorpartibusdatcC AB, vel 
quod idem eft,eft tripla ipfius M B Dico H fuperare K . 

. Fiac vr G ad H^itaLad M j tum confidcrentur tres 
quanticates L ^ & G , & H , item ali^ c rcs L 5 & M , K ; 
ita, vcracio Lad H fic compofica ex ratione L ad G5 &: 
ex rationcGadHj ratio veroLad K fit compofita ex 
rationeLad M, & MadK • QuiaabeademC runc duas. 
feriesconcinuc proporcionah*um C^,^ A M3& F, &:Gj 
icem C5&: AEj&r Ij&L habebic^per leiiima fcc un-. 
dum, L ad G triphcacam rationem cius, quam habet 
A E ad A VI y fed , ex lemmate OLi:a.uo5 B M ad B E 
habec maiorcm racionem^ quam fic ratio criphcaca A E 
ad A M 5 ergo B VI ad B E habebic maiorem rationem, 
qua m L ad G 3 fed quia per conftrudlionem , vc C ad L , 
ita B E ad K^ eric, vc C ad B E, ica L ad K 3 item quia' 
per conftrudionem , vt C ad G 5 ita B M ad H , erit 
vt C ad B M^ita G ad H 5 fed vt G ad H^ ita fadz 
eft L ad M ; erit igitur L ad M ^ vt C ad B M ; fed 
quii vt C ad B E, ita Lad K, erit M ad K^vt B M 
ad B E i ergo M ad K h.ibebic maiorem rationem ^ 
quam L ad G ; fed quia , vc G ad H ; ita L ad M 
eric per rationem perturbatam , ratio L ad K maior, 
quam L ad H j ergo H fuperac K , quod erat pro- 
bandum . 

PRO. 



8(5- 

PROPOSITIO V. ZETETICA, 

Inuenire maximum plano planum , quod poflit 
applicari dato plano cum defe<Clu plano 
plani fimilis dato,6c datum,cui debeat 
aHimilari defecflus fit quadrato 
quadratum . 

IT datum B planum , coifit applicandum 
plano planum deficiens quadrato quadra- 
to,quod fitcmnium maximum . Cum pla- 
no piani fegmentum futurum fic quadra. 
tum, vnde componatur quadrato quadratum deficiens. 
Sit A cui applicetur B pIanum,exquo fi fiat quadra- 
tum eric reliquum B plani Bplanum minus A quadrato, 
quod du(^ium in A quadratum producet plano planum 
ex B plano in A quadratum minus A quadrato qua- 
drato , quod crit plano planum applicatum cum dcfeClu 
quadrato quadrati . 

Iterumloco ipfius A fumatur A plus E , &: E inxra 
hanc mcthodum ^quetur nihilo, & fi ex A plus E fiac 
quadratum illud erit ajquale quadrato ex A plus duplici 
plano ex A in E , plus quadrato ex E, quod fi dctra- 
hatur a B plano eric reliquum B planum minus qua- 
drstoex A minus duplici plano ex A in E minusqua- 
drato ex E . Quod dudtum in A quadratum plus dupiict 
plano cx A in E plus E quadrato producet piano pla- 
num cx B piano in A quadratum plus duplici plano 
p^ano cx B piano in planum ex A in E plus plano 
plano ex B plano in E quadratum minus quadrato qua- 

drato 
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drato ex A minus quadruplo plano plano ex A cubo 
in E minus fextuplo plano plano cx A quadrato in E 
quadratum minus quadruplo plano plano ex A in E 
cubum minus E quadrato quadrato . Vnde fi dematur 
fuperius fadlum , ideft plano planum ex B plano in A 
quadratumrainus A quadratoquadrato, reliquumerit 
duplex plano planum ex B planoin planumex A in E 
plus plano plano cx B plano in E quadratum minus 
quadruplo plano plano ex A cubo in E minus fextu- 
ploplanoplanoex A quadrato in E quadratumminus 
quadruploplano plaaoex Ain E cubumminus E qua- 
drato quadrato iequale nihilo j Quarc fadta Antithefi 
eritduplex plano planum cx B piano in planumex A 
in E vnacura planopiano cx B pianoin E quadratum 
«quale quadruplo plano plano cx A cubo in E plus 
fextuplo plano planoex A quadrato in E quadratum 
plus quadruplo plano plano cx A in E cubum plus E 
quadrato quadrato j & fi omnia applicentur ad E eric 
duplex hQ:iim ex B plano in A vna cum fado cx B 
planoin E sequale quadruplocubocx A plusfextuplo 
fadlo ex A quadrato in E plus quadruplo fado ex A 
in E quadratumplus E cuboj & reiedis omnibus ijs, 
qux funt fub E,Dam ajquantur nihiIo,erit duplexfa- 
dum cx B plano in A sequale quadruplici cubo cx A j & 
fi omnia applicentur ad A , erit duplex B planum xqua- 
lequadruplo quadratoex Aj quare A quadratum oc- 
cupat dimidium dati plani , & plano planum , quod ap- 
plicaturdato planodeficiensquadratoquadrato eftid, 
quod applicatur dimidio dati plani,quod idcmeftac 
duabus ex quatuor partibus dati plani ; Hmc 
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P 0 7{ I S M A. 

Mdxmum plano planum ^ quod applicamr dato plano dejiaem 
(^uadrato quadrato y efi id^ quod applicatur duabu^ partibus 
ex quatmr j in quas diuiditur planum , quadrato qua^ 
draium , quod deficit occu^at reliquas dua^ partes . 

THEOREMA- 

Omniiim plano planorum ad idem^ datum 
planum applicatorum , 6c deficientium 
pUno planis fimilibus , fimiliterqj pofitis^ 
maximum eft id, quod dimidio dati plani 
applicatur . 

IT planum datum G A , feu C I in A B , & 
ei .Tquale M A fcu E L in A & A B di- 
uifa (icbifariam in C^erit faCtum cx A C iiu, 
C I dimidium dati plani^cui fic fimile f^idumex A E 
in EL5 & AE fic primo minor, quam AC5 & vtqua- 
^ dratum cx 

A E adqua 

Q X draium cx 

^AC^itafit 

EFadCD 
~B erit paral- 

lclcpipcdum cx CD in C I in C B planoplanuin appli- 
cacum dimidio plani dati C 1 in A B; parallelcpipedum 
vcrocx E F in E L in EC^erir plano planum applicatum 
parr i maiori , quam fit d.imidium dati plani ^ & vcrumque 
dcficicc plano plano fimili ^ fimilirerq;pofito . Dico pri^ 

mo 





mo parallelepipeduffl ex C D in C I in C B fupcrarc 
paralielepipcdum ex E F in E L,in E (i.. 

Analyfis prim« partis . 

QVia parallelepipedum ex C D in C I in C B di- 
cicurfuperareparalleiepipedumex E F in E L 
E Q^habebit fa(aum,ex C I in C B ad fadum cx E L 
in E Q^maiorem rationcm, quam E F ad C D, fed 
E F ad C D eft , vti quadratum , ex A E ad quadratum 
cx A C } ergo h&um ex C I in C B ad fadum ex E L 
in E ojiabebit maiorem rationem , quam quadratum 
ex A E ad quadratum ex A C j quia vcro fac^um ex 
E L in E Q^eft aequale fa^o ex C I in A B minus (ddo 
cx A E in E L , habebit fadum ex C I in C B ad fa- 
<3um ex C I in A B minus fadoex A E in E L maio- 
remrationem,quamqnadratumex AE adquadratum 
ex A C, & fadum fub eitremis fupcrabit fadum fub 
medijs ; fadumigiturex quadrato A C in C I in CB 
fuperabit fadum exquadrato A E in C I in A B mi- 
nus hdo ex cubo A h in E L j ideft , quia C B eft 
jcquahs A C , fadum ex cubo A C in C I fuperabit 
fdCium ex quadrato A E induphcem A C in C I mi- 
nus fado ex cubo A E in E L j Quia autcm A E eft 
a:quahs A C minus C E , crit quadratum ex A E jequalc 
quadratoex A C minusduphci redanguioex A C in 
CEpiusquadratoex C E,&cubusex AEeritaequa- 
hscubo,ex A C minustriplofohdoex A C quadrato 
in C E pius triplici fohdo ex C E quadiato in A C 
minus cubo ex C E j Quare interpra^cando fa^aum ex 
quadraio A E in dupliccm A C in C I minus k&o 

M c;^ 
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c«'cub6 A E in fe L erit ^quale fad^o cxduplici A C 
cubo in C I minus quadruplo (dd:o ex A C quadrato 
in C E in C I plus duplici fa^loex A C in C I in C E 
quadratuniminusfado ex A C cuba in E L plus tri- 
plo fac^oex A C quadratoin CE in E L n^sinus triplo 
fftcfto ex A C iri C E quadratlim in E L plus fadoex 
C E cubo in E L . Fadum igitur ex cubo A C in C I 
fuperabit fadumex duplici cubo ex A C in C I minui 
quadruplo fado ex A C quadratoin C I in C E plus 
duplici fadoex A C in C I in C E quadratum minus 
faclo ex A C cubo in E L plus triplo fado cx A C 
quadratoin C E in E L minustriplo fado ex A C ia 

C E qua- 
dratum in^ 
E Lplusfa- 
(fio cx C E 
cubo in E 

A E C B""" a L ; & fa(fla 

Antirhefi erit quadruplum f,:£tum€x A C quadratoia 
C I in C E minus fado ex A C cubo in C I minus 
flido ex duplici A C in C I in C E quadratum ma- 
iustnplici fadlo t.x A C quadratoin C E in E L nii- 
nus fado ex cubo A C in E L mmus tripiici fa(^>o ex 
A C in C E quadrarum in E L plus fafto ex cubo C E 
in E L . Quamobrem C I ad E L habebit maiorem 
rationcm 5 quam triplcx fadum ex A C quadraro in C E 
minuscuboex A C minus trip'o fadoex A C in C E 
quadratum plus cubo cx C E ad quadruphmi fadum 
cx A C quadrato in C E minus cubo ex A C mmus 
duplici Udo ex A C in C E quadratum j fedj vti C I 

ad 
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ad ELjitaeft AC ad A E,ideft AC ad AC mmus 
C E 5 ergo A C ad A C minus C E' hnbebit maiorem 
rarrorrem 5 quam triplex fadum ex; A C quadrato 'm 
C E minuscubo ex A C minus triplofa^ao ex A C in 
C E quadratum plus cubo ex C E > ad quadruplum^ 
fadum ex A C quadiato in C E minus cuboex A C 
minusduplicifadoex A C in C E quadratua:) i ^ fa- 
dum fubextremis fuperabit fai5?:um fub medijs : Qua- 
druplum igiturfa(5^:um excubo A C in CEminusqua^ 
drato quadrato cx A C minus duplici faClo ex A C 
quadrato in CE quuiratum ruperabft quadruplum^. 
fadum ex A C cudo in C E minus fextuplo fado ex 
A C quadratoin C E quadratu minus quadrato qua- 
drato ex A C plus quadruplo fado ex A C in C E cu* 
bum minus quadrato quadrato ex C £ 5 & additis vtriq; 
parri quadratoquadratoex A C yna cum duplicifadlo 
ex A C quadrato in C E quadratumjerit quadruplum 
fadum ex cubo A C in C E maius quadruplo fadlo 
ex cubo A C in C B minus quadruplo fadp ex A C 
quadrato in C E quadr^tum plus quadruplo faclo ex; 
A C in C E cubum nrinus quadrato quadrato ex C E >• 
&:fa(3a Antirhefieritquadruplumfadum ex A C qua*i 
draro in C E quadratum plusquadrato quadrato ex;C E> 
maius quadruplo fado ex A C in C E cubum 5 &c Cv 
omnia appliccntur ad C E quadratum^ erit quadrupluni^ 
quadratnmex A C plus quadrato ex C E maius qua-. 
druplo fadocx ACm C E^quod patct; namcum A C 
fuperet C E , quadruplum quadratum ex A C fuperabic 
quadruplum fadum ex A C in C E5& multomagis fi^ 
quadruploquadratoex AC addaturquadratuex CE. 
Quaread Synthefmu M 2 Syn- 
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Synthefis primse partis . 



QVia A C fuperat C E crit quadruplum quadra- 
tumex A C, vnacum quadracoex C E maius 
quadruplo fado ex A C in C E 5 & fi vtraq; pars du- 
catur in C E quadratum , eric quadruplum fadum ex 
A C quadratoin C E quadratum plus quadraco qua- 
drato ex C E maius quadruplo fado ex A C in C E 
cubum . Vtriqucparci addatur quadruplum facSum ct 
cubo A C in C E j &fiac Antithefis^ericquadruplum 
fadumexcubo A C in C E maius quadruplo fado ex 
cubo A C in C E minus quadruplo facto ex A C qua- 
D draco in C 

E quadra- 
tum minus 
quadrato 
quadrato 

A E C ex C E > 

plus quadruplo fado ex A C in C E cubum j & 
11 vcrinque dematur quadraro quadratum 5 cx A C> 
vna cum duplici faclOjex A C quadraco in C E 
quadratum, erit quadruplum fadumexcubo A C irL^ 
C E minus quadrato quadrato ex A C minus dup^ici 
fadloex A Cquadratoin C E quadracum maius qua- 
druplofad^o ex cubo AC in C E minus quadrato qua- 
drato cx A C minus fcxtuplo fado cx A C quadraco 
in C E quadracum minus quadraco quadraco cx C E 
plusquadruplofndlocx A C m C Ecubum . Hoccft 
fadumex A C in quadruplum faCium cx A C quadra^ 
to in C E minus cubo ex A C minusduplici fado cx 

AC 
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A C in C E quadratum fupcrabic fg^uai cx A C mi- 
nus C E in criplex fa^aum ex A C quadraco in C E 
minus cuboex A C minustriplo fadocx A C in C E 
quadracumpluscubocx C Ejergo A C ad A C mi- 
nus C E,ideft A E habebicmaiorcmracionem,quam 
triplex fadum cx A C quadraco in C £ minus cubo 
cx A C minuscriplofa^ao ex A C in C E quadratum 
pluscuboex CE ad quadruplumfa(ilumex A C qua- 
draco in C E minuscuboex A C minus duplici fado 
ex A C in C E quadracum ; fed vc A C ad A E , ica 
cft C I ad E L j habebit igitur C I ad E L maiorem 
racioncm,quam criplexfa<flumex A C quadrato in C E 
minus cubo cx A C minus triplo hdo ex A C in C E 
quadratum plus cubo cx C E ad quadruplum fadum 
cx A C quadrato in C E minus cubo ex A C minus 
duplici fado ex A C in C E quadratum j Quare fadum 
fub cxtremis fupcrabit faclum fub mcdijs ; quadruplum 
igitur fadum ex A C quadrato in C E in C I minus 
f.idoex A C cuboin C I minus fatiocx duplici A C 
in C I in C E quadratum fupcrabit triplex fat^lum ex 
A C quadrato in C E in E L minus tado ex cubo A C 
in E L minus triplicifadoex A C in C E quadratum 
in E L plus hdo cx cubo C E in E L . Vtriq; parci 
addatur duplcx (a(^am cx A C cubo in C I , erit fadum 
cx A C cubo in C I plus quadruplo fado cx A C qua- 
drato in C E in C I minus duplici fado ex A C in C I 
in C E quadratum maius duplici fa(5lo ex A C cubo 
in C I plus triplo fadio ex A C quadrato in C E inL_, 
E L minus fadio ex cubo A C in E L minus triplici 
hdo ex A C in C E quadratum in E L plus fado ex 

cubo 



94 

cubo C E in E L ; & fada Antitbcfi erit hdum 
cubo A C in C I maius duplici fado ex cubo A C in 
C I minus quadiuplo fadoex A C quadrato in C I in 
C E plusduplicifadp ex A C in C I in C E quadra- 
tum minus fado ex A C cubo in E L plus triplici fa- 
docx A C quadratoin C E in E L minus rriplo fa(flo 
ex A C in C E quadratum in E L plus fado ex C E 
cuboin EL,ideftfado exquadraro ipfius A C minus 
C E,ideft A E, induplicem A C in C I minus fado 
ex cubo ipfius A C minus C E , ideft A E in E L . 
Igitur fadum cx cubo A C in C I fuperabit duplex 
faClum ex quadrato A E in A C in C I minus fado 
cx A E cubo in E L j ideft , quia C B eft ^qualis A C 
fadum ex A C quadrato in C I in C B fuperabit fa- 
dum ex quadrato A E in C I in AB,minus fado ex 
cubo A E in E L . Ergo fadum ex C I in C B 
ad fadum ex C I in A B^minus fado ex A E in E L 
habcbit mniorem rationcm , quam quadratum ex A E 
adquadraru ex AC, ideft per conftrudionem , quam 
E F ad C D ; fed fadum ex C I in A B minus fado 
cx A E in E L eft arquale fado ex E L in E 
Ergofadum ex C I in C B ad fadum ex E L in E 
habebit maiorem rationcm, quam E F ad C D ^ & 
fadum fub extrcmis fuperabit fadum fub medijs . 
Fadumigitur ex CI in C B in C D fupcrabit fadum 
cx E L in E F in E Q^quoderat primo loco proban- 
dum,quando applicatiofit parci aiaioridatiplani,quam 
fic iplius pars dimidia j Quare . 

Sit fecundo planum datum G A, fcu C I in A B 
& ci xquale M A, fcu E L in A Q^ & A B diuifa fic 

bi- 




9S 

hlfmam in C , erit tiaum cx A C in C I dimidium^ 
daci plani , cui fir (imile fadum ex A E in E & A E 
cxccdac A C , & , vc quadratum cx A E ad qua- 
dratum ex A C , ita fit E F .ad C D , erit paralle^ 

'^""^^•lepipedum ex C D ifi 
C 1 in C B plano pla- 
num applicatum dimi- 
dio plani dati C I m 
A B : parallelepipedum 
vero ex E F in £ L in 
EQ^ JBl E Q^erit plano planum 
applicatum parti minori^quam fit difnidiam daci pla- 
ni, & vtrumq; dcficiet plano plano fimili , fimiliterq; 
pofuo 3 Quamobrem 

Dico fecundo parallelepipedum ex C D in C I in 
C B fuperareparallelepipedumex E F irl EL m EQ^ 

Analyfis fecunda^ partis • 

QVia parallelepipedum ex C D in C I in C B 
dicitur fuperare parallclepipedum ex E F in^ 
E L m E Q^habebit fadum ex C I in C B ad fadum 
ex E L in E Q^maioremrationem^quam EFad CD^ 
fed E F ad C D eft > vti quadratum ex A E ad qua- 
dratumex A C;ergofacJum ex C I in C B adfaduni 
ex E L in E Qjiabebit maiorem racionem^quam qua- 
dratum ex A E ad quadracum ex A Cjquia vero fa^ 
(^um ex E L in E Q efl: ^quale fa^fto ex C I in A B 
minus faclo ex A E in E L , habebit fadum ex C I 
in C B ad factum ex C I in A B minus facfla ex A E 
in E L maiorem rationem^ quam quadratum cx A E 

ad 
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ad quadratum ex A C , & fadum fub extremis fuperabit 
fadium fub medijs . Failum igitur ex quadrato A C 
in C I in C B fuperabic fadum cx quadrato A E in C I 
in A B minus fa^^o cx cubo A E in E L,ideft,quia 
C B eft a^qualis A C , fadum ex cubo A C in C I fu- 
perabit fadum ex quadrato A E in duplicem A C 
in C I minus fado ex cubo A E in E L j Quia autem 
A E ert arqualis A C plus C E , erit quadratum ex A E 
arquale quadrato ex AC plus duplici redangulo ex 
A C in C E plus quadrato ex C E , & cubus ex A E 
erit sequalis cubo ex A C plus triplo folido ex A C 
quadrato in C E plus triplo folido ex C E quadrato 

in A C p'us cubo ex 
C E . Quare interpre- 
tando fac^um ex qua- 
drato A E in duplicera 
A C in C I minus fa- 
€to cx cubo A E in E L 
erit ^Guale fadlo ex du- 
plici A C cubo in C I plus quadruplo fado ex A C 
quadrato in C I in CE plus duplici fado ex A C in 
C I in C E quadratum minus fado ex cubo A C in 
E L minus triplo fado ex A C quadrato in C E in 
E L minus triplo hGto ex A C in C E quadratum in 
E L minus fadto ex C E cubo in E L ; fadum igitur ex 
cubo A C in C I fuperabit fa^aum ex duplici cubo ex 
A C in C I plus quadruplo faClo ex A C quadrato 
in C I in C E plus duplici faClo ex A C ifi C I in_. 
C E quadratum minus fa(fto cx cubo A C in E L mi- 
nus triplo h(ko cx A C quadratoin C E in E L minus 

triplo 





F 
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triplo facSo ex A C in C E quadratiim in E L minus 
fartoex CE cuboin E L;&per Ancitliefim fa(3um ex 
cubo A C in E L plus triplo fado ex A C quadrato 
in C E in E L plus triplo fado ex A C in C E qua- 
dratum in E L plusfacto excubo C E in E L fupera* 
bit factum ex cubo A C in C I plus quadruplo facto 
cx A C quadrato in C I in C E plus duplo fac^o ex 
A C in C I in C E quadratum . Quamobrem E L ad 
C I habcbit maiorcm rationemj quam cubus ex A C 
plus quadruplo hcio cx A C quadrato in C E plus 
duplici faLio cx A C in C E quadratum adcubumex 
A C plus triplo fado ex A C quadrato in C E plus 
triplo faclo ex A C in C E quadratum plus cuboex 
C E ; fed , vc E L ad C I , ita eft A E , ideft A C 
plus C E ad A C ; idcirco A C plus C E ad A G 
habebic maiorem rationem ^quam cubus ex A C plus 
quadruplo fado ex A C quadratoin C E plus duplo 
hdo ex A C in C E quadratum ad cubum ex A C 
plus triplo fivflo cx A C quadrato in C E plus triplo 
fado ex A C in C E quadratum plus cubo ex C E j 
& fadlum fub cxtremis fuperabit fadum fub medijs • 
Igitur quadrato quadraium ex A C plus quadruplo 
fadoex A C cuboin C E pIusfextupIofa(flo ex A G 
quadrato in C E quadracum plus quadruplo fado ex 
C E cubo in A C plus quadrato quadrato cx C E 
fuperabit quadrato quadratumex AC plus quadruplo 
fado ex A C cubo in C E plus duplici hdo ex A G 
in C E cubum^ quod cum per fe pateat, ideo fic . 



N 



Syn- 
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P8 

Synthefis fecundx partis . 

QViaquadratoquadratumex AC plus quadruplo 
faao ex A C cubo in C E plus fextuplo fado 
cx A C quadrato in C E quadratum plus quadruplo 
fac^ioex C E cuboin A C plusquadrato quadratocx 
C E fuperat quadraro quadratum cx A C plus qua- 
druplo fadio ex A C cubo in C E plus duplici fado 
cx A C in C E cubuin habebit fadum cx A C plus 
C E ad A C maioremrationcm,quam cubusex A C 
plus quadruplo fado ex A C quadrato in C E plus 
duplo fado ex A C in C E quadratum ad cubumex 
A C plus triplo faclo ex A C quadraro in C E plus 

triplo fa<;^o ex A C in 
C E quadratum plus 
cubo ex C E ; fed vc 
A C pIusC E ad A C, 
ita E L ad C I ; ergo 
^ E L ad C I habebit 




A ~C ECl- B maiorcm rationem,qua 

cubuscx A C plus quadruplofado ex A C quadrato 
in C E plus duplo fado ex A C in C E quadratum 
adcubum ex A C plus triplo fado ex A C quadrato 
in C E plus triplo fado ex A C in C E quadratum 
plus cubo ex C E , & faftum fub extremis fuperabit 
fadlum fub medijs j quare fadum ex cubo A C in E L 
plustriplo fadocx A C quadrato in C E in E L plus 
triplo fado cx A C in C E quadratum in E L plus 
fadocx cubocx C E in E L fuperabit fadum ex cubo 
A C in C 1 plus quadruplo fa(5io ex A C quadrato 

in 
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in C E in C I plus duplo fadlo ex A C in C E qua- 
dratum in C I . Vcriqj termino addatur cubus ex A C 
in C I, & fiac Antithefis ^eric facSunicx cubo A C in 
C I maius duplicifado ex cubo A C in C I plus qua- 
druplo fado ex A C quadrato in C E in C I plus du- 
plo fado ex A C in C E quadracum in C I minus 
fadocxcubo A C in E L mmus criplo h^o ex A C 
quadratom C E in E L minus criplo h(Xo cx A C ia 
C £ quadratum in E L minus fado e« cubo C E in^ 
E L ) ideft per interpretacionem id^quod fic ex quadrato 
ex A C plus C E , ideft A E ^ in duplicem A C , ideft 
A B in C I,minuseo,quodfit cxcuboeiufdem AC plus 
C E, ideft A E in E L j Qiiare fadlum ex cubo A C in C 1, 
idcft^quia AC fupponitur ^equalis C B^fadum cx qua- 
drato A C in C I in C B fuperabic fadum ex quadrato 
A E in A B in C I minus fido ex cubo A E in E L; Quare 
facSum ex C I in C B ad fac5ium ex A B in C I minus A E 
in E L habcbic maiorem racioncm , quam quadratum ex 
AE ad quadratum ex AC; fcd , vc quadracum ex A E 
ad quadratum ex A C^ira E F ad C D5& h&mxiQx 
A B in C I minus fado cx A E in E L eft i^equale fadlo 
ex E L in E crgo fadlum ex C I in C B ad hdaxm ex 
E L in E QJbabec maiorcm racionem, quam E F ad 
C D ; quocirca fadum ex C I in C B in C D fuperabic 
fa<aum ex E F in E L in E Q, quod erac dcmonftrandum . 
Cum igitur tam plano planum, quod applicatur dimidio 
dati plani fuperct, tam id, quod applicatur maiori parci, 
quam fic dimidium ^ quam id quod applicatur minori 
cum defe(^u fimili , fimihterq; pofito patcc efle omnium 
maximum, quod fumpfimus probanduau 

N 2 SCHO. 



T 



loo 

S C PJ 0 L I V M. 

VT h^c propo/tcio exihatnr pcr lineas h'moli\^as data 
rationali m id recidet , ^vt reperiatur ftmili< dato pla-- 
ro y qu^ ita fccetur^ ^>tquod ft fnb fe^rnenti^ fn ommum ma^ 
ximum . Sed ad propo/itionem primam docmmns id effe ^ 
(juando Itnea fecatur Lijciriam i quocirca ne eadcm fnifra 
repetam eo remitto leBores , ibi cnim demonftratur • ^Vofva 
rationali , linea , qiue fecetnr ytcunp ft fiat , *vt rationalis 
ad alterum fe^mcntum , ita alterum fegmenuim ad aliam , 
hanc fore ommum maximam , qiunio fe^menta erunt ccqna- 
lia j nam linea , cju^^e fecatur in hac propoftione cB , e>r , cju^e 
facla efl fimilis dato plano^ C> alterum tpftHS f ^^mentum re - 
feret partem dati plaw in quadratum e^Jiy yLim^x inuenta 
refcret faBum plano planum cx par:ibus plani in fe duciis . 

PROPOSITIO VI. ZETETICA. 

Inuenire maximiim plano planum • quod pollit 
applicari dato folido cum dcfe^flu plano 
plani fimilis dato , 6c datum , cui de- 
beat alTimilari defe(n:us fit qua- 
drato quadratum , 

IT datum B folidum , cui fitapplicandum 
plano planum dcficicns quadrato quadra- 
to, quod fitomnium maximum ;Cuoi folidi 
fcgmeiuum , quod cftingi dcbet in quadra- 
to quadratum deficiens neccifc fit , vt fit cubus . Sit igi- 
tur A,cui applicctur B foIidum,ex quofifiat cubus, 
critreliquum B folidum minus cubo ex A, quod duc^ium 

in 
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in A producet plano planum ex B foHdo fn A niinus 
quadrato quadraco cx A^quoderit plano planumap- 
plicatum cum defedu A quadrato quadrari . 

Iterum loco ipfius A fumarur A plus E5 & E iuxta 
hanc methodum a^quetur nihilo 5 erit plano planum ap- 
ph'catum deficicns quadratoquadratoplano planum cx 
B folido in A plus plano planoex B folidoin E mmus 
quadrato quadrato ex A minus quadruplo plano plano 
cx A cubo in E minus fextuplo plano plano cx A qua- 
draco in E quadratum minus quadruplo plano plano 
ex A in E cubu minus quadrato quadrato ex E i Vnde 
fi dematurfuperiusfadumjCrit diffcrentia plano planum 
ex B fohdo in E minus quadruplo plano p'ano ex A 
cubo in E minus fextuplo plano plano ex A quadrato 
in E quadratum minus quadruplo plano pLno cx A in 
E cubum minus quadraro quadrato ex E^ qu^a?qua- 
bitur nihilo; & facfta Antithcfi5& omnibus applicacis 
ad E, eric B folidum arquale quadruplo A cubo plus 
fextuplo folidoex A quadratoin E plus quadruplo fo- 
lidoex A in E quadratum pluscuboex E^ & reie^flis 
ijsjqu^ fub E j nam aequantur nihilojcric B folidum 
aequale quadruplo A cubo, & quarta pars B folidi ^qua- 
bitur cubo ex A , ex quo effingi debec quadraco quad ra- 
lum i & plano planum deficicns quadrato quadraro ap- 
plicabitur rribus ex quatuor partibus dati folidi . Hinc 

P 0 1{ I S M A. 
• 

Maximum plano plamm^qmJ a^plicatur dato folido deficiem 
quadrato qu.idrato eH idy quodapplicatur tribus ex quatuor par- 
tibus dati folidi , quadrato ^uadratum^ (j^uod dtfcit occupat 
rclifiam q^uartam partem. THEO- 
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T H E O R E M A; 



Omniiim plano planomm ad ideni fblidum 
applicatorum , & deficientium plano planis 
(imilibus , fimiliterqj pofitis maximum eft 
id , quod applicatur tribus partibus ex qua- 
tuor , in quas diuifum fupponitur (blidum . 

I^^f^ IT datum folidum ex C I in A B in C D, 
^^^^ cui fiat icquale folidumex EL in EF in A Q; 
JIj^;^ & A C fit fub tripla ipfius C B , erit folidum 
ex C I in C t> in C B ccquale tribus ex quatuor par- 
tibusdatifolidi,& folidumex E L in E F in E Q^eric 
m3ius,quani fint trcsex quatuor partibusdati folidi; 
& fmt folida cx A C in C I in C D , & ex A E in E L 
in E F inter fe fmiiiia 3 fiat autem,vt quadratum ex 




A ILC B 

A E ad quadratum ex A C, ita E F ad C G, erunc 
parallclepipcda cx A E in E L in E F , & ex A C in 
C I in C G plano plana fimilia, fimilitcrq; pofita, & 
paralklcpipeda cx C I in C B in C G , & cx E L in 
E F in E ci erunc plano plana eidem folido applicata 
dchoicntin plano planis fimilibus, fimilirerq; pofitis . 
DicoprimoparallclcpipcdumexCIinC B in CG, 

quod 
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quod eft applicatum tribus ex quatuor paitibus dati 
folicii fuperare parallelcpipedum ex E L in E F in E Q, 
quod eft applicatum parci maiori , quam finc tres cx 
quaruor partibus dati folidi , cum ipforum defcclus finc 
plano plana fimiliajfimilicerqj pofita. 

Analyfis prims partis . 

QVia fadum ex C I in C B in C G dicitur fupe- 
rare fai^um ex E L in E F in E Q^habebit fa- 
aum ex C I in C B ad fadum ex E L in E Q^maio- 
rem rationem, quam E F ad C G, lioc eft , quam., 
quadratum ex A E ad quadratum ex A C per con- 
ftruaionem; fed quadratum ex A E adquadratum ex 
A C habec eam rationem , quam habet quadratum ex 
E F ad quadratumex C D,fmules enim func iV E,& 
A C duabus E F,& C D ; ergo fadum ex C I in C B 
ad fadum ex E L in b Q^habet maiorcm rationem , 
quam quadratum ex E F ad quadratum ex C D, & fa- 
cJumfub extremisfuperabitfadum fubmedijs ; hdum 
igiturex C I in C B in C D quadratum fuperabic fa- 
dum ex E L in E Q_in E F quadratum ; fed quia fa- 
dum ex C I in C D in A B fadum eft sequale fado 
ex E L in E F in A Q, eric fadumex E L in E Q^in 
E F sequale fado ex C I in C D in A B minus fado 
ex A E in E L in E F,& fadum ex E L in E Q^in E F 
quadracum erit^quale fado cx C I in C D in A B in 
E F minus fado ex A E in E L in E F quadracum . 
Quarefadumex C I in C B in C D quadracurafupe- 
rabic fadum ex C I in C D in A B in E F minus fa- 
do ex A E in E L in E F quadratum . Quia vero C B 

per 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 



To4 

per confl:ru<5^ioncm eft ^equalis triplici A C , & A B 
quadruplici,entfadumex C I intriplam AC in C D 
quadratum maiusfado ex C I inquadruplam A C in 
C D in E F minus fa^ao ex A E in E L in E F qua- 
drarum j & faaum ex C I in triplam A C in C D ad 
fadiim ex C I in quadruplam A C in C D minus fado 
ex A E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam E F ad C D, feu , quam A E ad A C , nam^ 
eadcmcllratioperconftrudioncm ; (^are fadumfub 
cxtremis fupcrabir fa<5tum fub mcdijs . Igitur fadum 
cx C I intriplum quadratum cx A C in C D fupera- 
bit fadumex C I in quadruplam A C in C D in A E 



F/ 



a 



A EC B 

minus fado cx A E quadrato in E L in E F ; ,5».' per 
Antithelim fadum cx A E quadrato in E L in E F fu- 
pcrabit fai^lum ex C I in quadruplam A C in C D in 
A E minus fado cx C I in triplum quadratum ex AC 
in C D ; & idco fadum cx A E quadraro in E L ad 
fadumex C I inquadruplam A C in A E miniisfado 
ex CI in triplum quadratum cx AC habcbit maiorcm 
rarioncm,quam C D ad E F ,fcu per conftrudionem , 
quam A C ad A E ; & idco fidum cx A E cubo in E L 
fuperatfadumex C I in qiiadiuplum A C quadratum 
in A E minus fado cx C I in triplum ciibuiTi ex A Cj 

& 
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& €ubus cx A E ad fa(flum ex quadruplo quadrato 
A C in A E minus triplo cubo ex A C habebic maio- 
rem rationem, quam C I ad E L) feii quam A C ad 
A E j & ideoquadrato quadratum ex A E fuperabit 
faiaumexquadruplo cubo ex A C in A E minustri- 
plo quadraco quadrato ex A C j quia autem A E eft 
arqualis A C minus C E , fiat interpretatio > Sc eric 
quadrato quadratum cx A C minus C E , ideft qua- 
drato quadratum ex A C minus quadruplo fadlo ex 
A C cubo in C E plus fextuplo fa(ao ex A C qua- 
dratoin CE quadratum minusquadruplofadlocx AC 
in C E cubum plus quadratoquadrato ex C E ttiaius 
fai^o ex quadruplo cubo ex A C in A E^ideft inter- 
pretando A E in A C minus C E facflo cx quadruplo 
quadrato quadrato cx A C minus quadruplo fado ex 
cubo A C in C E minus triplo quadraco quadrato ex 
A C5 ideft quadrato quadrato ex A C minusquadru- 
plo fai^o cx cubo A C in C Ej & per Antithefinu* 
quadrato quadratum ex A C minus quadruplo fac^o 
e,x A C cubo in C E plus fexcuplo hdo ex A C qua- 
drato in C E quadratum plus quadraco quadraco cx 
C E fuperabic quadraco quadracum ex A C minus 
quadruplo facfloexcubo A C in C E plus quadruplo 
facfio ex A C in C E cubum ^ & reiedis communibus 
fcilxet quadraro quadraco ex A C minus quadruplo 
fadoex cubo A C in C E , eric fexcuplum fadlum ex 
A C quadraco in C E quadracum vna cum quadraco 
quadraco ex C E maius quadruplo h^o cx A C in 
C E cubum 3 & fi omnia applicentur ad quadracum 
ex C E j erit fextuplum quadratum cx A C yna cum 

O qua- 



toS 

quadrato ex C E maius quadruplo fado ex A C m 
C E,quodpatet,nam A C fupponitur fuperare CE . 

Synthefis primas partis . 

QVia A C fuperat CE ericfextuplum quadratum 
cx A C vna cumquadrato ex C E maius qua- 
diuplo h6to ex A C in C E ; fi omnia ducantur in_. 
C E quadratum , erit fextuplum fatlum ex A C qua- 
drato in C E quadratumvna cum quadrato quadrato 
ex C E maiusquadruplofadoex A Cin CE cubumj 
fi vtrique parti addatur quadrato quadratum ex A C 
ininus quadruplo hdo ex cubo A C in C E 5 erit 
♦ quadrato quadratum ex A C minus quadruplo faClo 
ex cubo A C in C E vna cum fextuplo fadio ex A C 

G 




B Ct 
quadrato in C E quadratum vna cum quadrato qua» 
dratoex C E maius quadrato quadrato ex A C minus 
quadruplo fadlo ex cubo A C in C E plus quadruplo 
fado ex A C in C E cubum ; & per Antithefim eric 
quadrato quadratum ex A C minus quadruplo fa(flo 
cxcubo A C in C E plusfextuplo fadoex A C qua- 
drato in C E quadratum minus quadruplo fai^o ex 
A C in C E cubum plusquadrato quadrato ex C E, 
ideft per interpretationcm quadrato quadratum ex A E, 

(naai 
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( nam A E ^quatur A C minus C E ) maius qua- 
drato quadrato ex A C minus quadruplo fado ex cu- 
bo A C in C E 5 ideft per intcrprxtationem quadru- 
plo hdo ex cubo A C in A E minus triplo quadrato 
quadrato ex A C . Quare cubus ex A E ad fadtum ex 
quadruploquadrato ex A C in A E minustriplo cubo 
cx A C habebit maiorcm rationem , quam A C ad 
A E, idcft,quam C I ad E L ; ideo faaum ex cubo 
A E in E L fuperabit fadlum ex quadruplo quadrato 
ex A C in A E in C I minustriplofa^ao ex cubo A C 
in C fadum ex A E quadrato in E L ad fadum 
cx quadrupla A C in A E in C I minus faclo ex triplo 
A C quadrato in C I habebit maiorem rationem, 
quam A C ad A E, ideft, quam C D ad E F ; & fa- 
«^um ex A E quadrato in E L in E F fuperabit fadum 
ex quadrupla A C in C I in A E in C D minus tri. 
plofadoex quadrato A C in C I in C D ; & per An- 
tithefim triplum fadum ex quadrato A C in C I in 
C D fuperabit fadum ex quadrupla A C in C I in 
A E in C D minus fatflo ex A E quadrato in E L in 
EF,&: fadum ex tiipia A C in C I in C D ad qua- 
druplum fadum ex A C in C I in C D rainus fado 
ex A E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam A E ad A C , feii per conftrudiionem , quam 
E F ad C D ; ergo fadum ex tripla A C j ideft C B 
in C I in C D quadratum fuperabit fg<5^um ex qua- 
drupla A C, ideft ex A B in C D in C I in E F mi- 
nus hdo ex A E in E L in E F quadratum; fed A B 
in C D in C I minus fado ex A E in E ^ in E F ef^ 
iequale hdo ex. p F in E L in E Qj ^rgo fa(^um ex 

O 2 C B 
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C B in C I in C D quadratum ruperabit fa<Surti ex 
E F quadrato in E L in E Q ; & fadum ex C B in 
C I ad fadum cx E L in t Q habebit maiorem ratio- 
nem,quam E F quadratumad C D quadratum, ideft 
quam E F ad C G ; ( nam per conftrudioncm , vt qua- 
dratum cx A H ad quadratum ex A C , ira E F ad 
C G , E F quadtatum ad C D quadratum ) Quam- 
obrem fad^um cx C B in C I in CG fuperabit fadum 
ex E L in E Q^in E F, quod fumpfimus demonftran- 
dum ; Quando applicatio fit parti maiori dati folidi, 
quam fint tres partes ipfius folidi diuifi in quatuorpar- 
tes . Quarc 

Sit fccundodatum folidum ex C I in A B in C D, 
cui fiat ^cqualc folidum ex E L in E F in A Q , & A C 
fitfubtripla ipfius C B,crit (olidum ex CI in C D in 
C B fequalc tribusex quatuor partibus dati foIidi,& 
folidum cx E L in E F in E Qj?rit minus, quam fint 
trcs exquatuorpartibus datifolidi, &fint folidaex A C 

in C I in 
C D , & 
ex A E in 
ELinEF 
__ interfefi- 
B miliajfiat 

autcm,vtquadratumex A C ad quadrjtum cx A E , 
ita C D ad E G ; erunt parallelepipeda ex A E in 
ELinEG,& exACinCIinCD plano plana 
fimiIia,fimiliterq;pofita,& parallelepipeda ex C I in 
C B in C D , & cx E L in E G in E Q^erunt plano 
plana cidcm folido applicata deficicntia plano planis 

fimi- 
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fimilibus , fimilitcrque poficis . 

Dico fecundo parallelcpipedum ex C l ia C B m 
C D,quodeftapplicatum tribus cx quatuor partibus 
dati folidi fuperare parallelepipedum ex E L in E G 
in E Q^, quodeftapplicatum parti minori ,quam Imc 
trescxquatuorpartibus dati foIidi,cum ipforumdefc- 
dusfint plano planafimilia,fimilitcrq; pofira. 

Analyfis fecundx partis . 

QViafaaum ex C I in C B in € D dicicur fupe-- 
rare fadum ex E L in E Q^in E G , habebic 
fadtum ex C I in C B ad fadum ex E L in E Q ma- 
iorcm rationem , quam E G ad C D ; hoc eft quam 
quadratum ex A E ad quadratum ex A C per con- 
ftru^aionem ; fed quadratum ex A E adquadratum ex 
A C habet eam rationem , quam habet quadratum ex 
E F ad quadratum ex C D ; fimiles enim funt A E, 
& A C duabus E F> & C D ; ergo fadum ex C I in 
C B ad fadum ex E L in E Q^habet maiorem ratio. 
nem, quamquadratumex EF adquadratum ex C D, 
& fadum fub cxtremis fuperabit fadum fub medijs j 
fadum igitur ex C I in C B in C D quadratum fupe- 
rabit fadum ex E L in E Q^in E F quadratum : fed 
quia fadum cx C I in C D m A B fadum cft aequalc 
fado cx E L in E F in A Q^, erit fadum cx E L in- 
E Qjn E F sequalc fadoex C I in C D in A B minus 
fadocx AEinELinEF,& fadum cx E L in E Q^. 
in E F quadratum crit ajqualc fado cx-C I in C D in 
A B in E F minus fado cx A E jn E L in E F qua- 
dratum . Quare fadum cx C I in C B in C D qua- 

dracum 



IIO 

dratumfuperabitfadiimex C I in C D in A B in E F 
minus fado ex A E in E L in E F quadratum . Quia 
vero C B perconftrudionemefl: azqualis triplici A C, 
& A B quadruplicijerit fadumex Clintriplam A C 
in C D quadratum maiusfado ex C I in quadruplam 
A C in C D in E F minus fa(3:o ex A E in E L in_. 
E F quadratiim j & fadum ex C I in triplam A C in 
C D ad fadum ex C I in quadruplam A C in C D 
minus fa<5lo cx A E in E L in E F habcbit maiorcm 
rationem quam E F ad C D,feiiquam A E ad A Cj 
nam cadcm cft ratio,per conftrudionem j Quare fadlum 
fubextremisfuperabit fadum fub medijs^ igiturfadum 
C ex C I in 

triplum_, 
quadratu 
ex A C in 
_ C D fupc 
B rabit fac- 

tum ex C I in quadruplam A C in C D in A £ mi- 
niis fado ex A E quadrato in E L in E F j & per An- 
tithefim fadum ex A E quadrato in E L in £ F fupe- 
rabit fadum ex C I in quadruplam A C in C D in A E 
niinusfado ex C I in triplum quadratum ex A C in_, 
C D 5 & ideo fadum ex A E quadrato in E L ad fa- 
dum ex C I in quadruplam A C in A E minus fado 
cx C I in triplum quadratum cx A C habcbit maio- 
rcm rationem , quam C D ad E F , feu pcr conftru- 
aioncm,quam A C ad A E j & idco fadum cx A E 
ctibo in E L fuperat fadum ex C I in quadruplum_. 
A C quadratum in A E minusfado cx C I in triplum 

cubum 
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cubum ex A C j & cubus er A E ad flitfhim ex qua- 
druplo quadrato ex A C in A E minus triplo cubo 
ex A C habebitmaioremrationem,quam CI ad EL, 
feuquam A. C ad A E 3 & ideoquadratoquadratum 
ex A E fuperabit fadum ex quadruplo cubo ex A C 
in A E minustriploquadratoquadratoex A C . Quia 
autem A E eft aequalis A C plus C E,fiat interpre- 
tatio, & erit quadrato quadratum ex A C plus C E, 
ideft quadratoquadratum ex A C plus quadruplofa- 
ao ex cubo A C in C E plus fextuplo hdo ex A C 
quadrato in C E quadratum plus quadruplo facJo cx 
A C in C E cubum plus quadrato quadrato ex C £ 
maius facTo ex quadruplocubo ex A C in A E minus 
triploquadratoquadrato ex A C, ideft interpretando 
A E in A C plus C E fadto cx quadruplo quadrato 
quadrato ex A C plus quadruplo hdo ex cubo A C 
in C E minus trfplo quadrato quadrato ex A C , ideft 
quadrato quadrato ex A C plus quadruplo fado ex 
cubo A C in C E , quod patet . Hinc 

Synthefis fecundae partis ► • 

QVia quadrato quadratum ex A C plus quadruplo 
h&o ex cubo A C in C E plus fcxtuplo fa^ao 
ex A C quadrato in C E quadratum plus quadruplo 
fado ex A C in C E cubum plus quadrato quadrato 
ex C E fuperat quadrato quadratum ex A C plus 
quadruplo fado ex cubo A C in C E , ideft ( inter- 
pretando A C plus C E in A E ) quadrato quadra- 
tumex A E fuperatquadrup'um fadum ex cubo A C 
in A E minus triplo quadrato quadrato ex A C , ha^ 

bebit 



i 
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bebit cubus cx A E ad fadum ex quadruplo quadrato 
A C in A E minus triplo cubo ex A C maiorem ra- 
tionem,quam A C ad AE,ideft,quam C I ad EL; 
Ergo fadum ex cubo A E in E L fuperabit quadru- 
plum fa<aum ex quadrato A C in A E in C I minus 
fa^o ex triplo cubo ex A C in C I ; & fadium ex qua- 
drato A E in E L ad fadum ex quadrupla A C in 
A E in C I minus fado ex triplo quadrato A C in_. 
C I habebit maiorcm rationem , quam A C ad A E, 
feu per conftrudionem C D ad E F . Quamobrem.. 
fadum ex A E quadrato in E L in E F fuperabit fa- 
diuni cxquadrupla A C in A E in C I in C D minus 
fado ex triplo quadrato cx A C in C I in C D ; & 
per Antithefim faiilum ex triplo quadrato A C in C I 
in C D fuperabit fadum cx quadrupla A C in A E 
in C I in C D minus fado ex A E quadrato in E L 
in E F j & fadum ex tripla A C in C I in C D ad 
fadum ex quadrupla A C in C I in C D minus fado 
ex A E in E L in E F habcbit maiorem rationem, 
quam A Ead A C , feu E F ad C D j fadum igitut 
ex tripla A C in C 1 in C D quadratum fuperat fa- 
dum ex quadrupla A C in C I in C D in E F minus 
fado ex A £ in E L in EF quadraium; & quia tripla 
A C, per conftrudionem cft ^equalis C B,&:quadru- 
pla A C ipn A BjCritfadum ex G B in C I in C D 
quadratummaiusfa(flo,ex A B in C I in C D in E F 
minus fado ex A E in E L in E F quadratum . Quia 
autem faclum ex A B in C I in C D cft a?qualefado 
cv A Q in E L in E F , erit fadum cx A B in C I in 
C D minus fado cx A E in E L in E F arqualc fado 

ex 



cx E L in E F in E Q^, ideo erit fadum ex C B in 
C I in C D quadratum maius fado ex E L in E Q in 
E F quadratuoi > & fadum ex C B in C I ad hdnm 
ex E L in E Qjiabebit maiorem rationem^quam E F 
quadratum ad C D quadratum 5 fed^vt E F quadra- 
tum ad C D quadratum , ita quadratum ex A E ad 
quadratum ex A C ob fimilitudinem linearum j & vt 
quadratum ex A E ad quadratum ex A C ^ ita cft E G 
Q ad C D, 

per conf- 
trudionc, 
habebit 
fadum ex 
CBinCI 



i 




^ adfaclum 
cx E L in E Q^maiorem rationem 5 quam E G ad 
C D j & idco faaum ex C B in C I in C D fupera- 
bit facJiumex E L in E G in E Q^ quod crat proban- 
dum jCum igiturplano planum^quodapplicaturtribus 
ex quatuor partibus daci folidi fuperer plano planum^ 
quod applicatur parti^tam maiori^quam minori^ea, 
qu^ ^quet trcs ex qiiatuor partibus dati folidi , cum de- 
feclu fimili , erit maximum omnium y qu^ applicari pof- 
lint datofolido, quod fumpfimus demonftrandum • 

S C /J 0 L I M. 

QVia tufic applicatur plano planum dato folido defciens 
quadrato (juad^ato ,quando datum folidum ^ ita feca- 
tur ^^t Ji ex altero ipfius fegmcnto efficiatur cubus , relt* 
^Hum fiolidi avpUcetur quadrato huius efifiBi cubi^twn exibea- 

P tur 



tur quxddm altUudo , qu^ aJ altttudinem cuht habedt eam 
rathnem , q^tiam habet Utus cubi ad rationalem datam , ^ 
cum hac altitudine, manente eadem baft ciibi , fiat parallele' 
pipedum 5 hoc per ea y quce in Ifagoge docwmus , ertt quadrato 
quadratum y cuius quadrato qmdrati altitudme feruata , fi 
terminetur reliquum applicatifltdi^exurgensparalUlepip^dmn 
trit plano plamim applicatum deficicns quadrato quadrato ; 
Hcc igitur plano planum applicatum dcfciens quadrato qua- 
drato erit parallelepipedum tllud , ad qund habebit reliquum 
folidi detracio cubo eam rationem , quam habet rationalis data 
fe gerens ^ice ^nitatis ad latti^ cubt , ide/i fubtriplicatam eius, 
quam habct ad cubum \ ^uamobrem j ^t h^c omnia redu^^ 
cantur ad lineas hcmologas poftta rationali yquxrenda erit priu^ 
Itnea homolnga dato folido,qu£ erit quarta proportionali^ pofi^ 
ta rationali prima ^ ^ ea ,quce potefi datum folidum fecunda ; 
tum ettam inuenicnda cH fimilis cubo dati fegmenti j qiue erit 
quarta proportir^nalis ^pnfita rationali prima^&^ ea^qu^e potejl 
datum fegmentum fecunda , qu^ fi fubtrahatur a fimili dato 
foltdo , ct4m fit ipfa minor > nam ajfimilatur partiy reliquum 
erit fimile reliquo dati folidi , cui fi confiituatur confequens in 
ea ratione , quam habet rationalis ad ftmilem lateri refetli 
cubi 5 hcec confequens erit /imilis plano pldno applicato dato fo^ 
lidoy cum defe^u quadrato quadrati ; hanc demonHrabi^ 
mus efe omnium maximam y quando fimilis cubo erit tertia 
par^ fimilis reliquo fegmento ^ hoc eH , quando ,fitota Itnca 
ftmilis dato foltdo fecctur in qnatuor partes , quarta pars afit^ 
miletur cubo^ fiat , ^t rationalis ad latus cubi , itaftmtlis 
reliquo foltdt ad altam , feu^ quod idcm cH tre^ ex quatuor 
parttbus fimilt^ dato flido habeant ad aliam rationem fubtri^ 
plicatam ms , quam habet rationalis ad reliquam quartam 

partem f 
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partem . Fateor autem in hac propojttiofte , ft conHmendd ef- 
fent omnia , qu^ adduximus recedendum ejfe ab Euclideis 
poHulatis; nam inter duas datas efent inuenicnd^ du^ medi* 
proportionales ; attamen cum ad demonftrandum fufficiat fa- 
Eium fupponerCy ah aquis LeUorilfus hoc mihi concedi pojiulans 
me transferam ad pro^oftionem • 

Eadem propofitio demonftrata , & propofita 
per lineas homologas data rationali . 

Datis duabus redis lineis , quarum altcra fe 
habens loco rationalis fit non feda 5 altera 
vero feda vtcunq; ,& alterum fegmcntum 
fedae habeat ad aliam rationem fubtripii-. 
catam eius^quam habet rationalis ad altc- 
rum fegmentum . Dico hancfore omnium 
maximam.quandofcgmentum illud fueric 
altcrius triplum . 

I T data rationalis C , & altera B A , cju:e fecctur 

A E M E R 




1:1 

o n" 



primo in M , ita , vt M A fic tripia ipfius B M j fecun- 
do 5 vtcunq; in E ; ita, vc B E fic maior , auc minor 
quam B M j & I fitprima duarum medio loco pro- 
porcionalium inter C,& B M,& O fimiliter inter C, 
& B E i & Eac vt C ad I , ica M A ad F , &, vc C 

P 1 ad 
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ad O , ita E A ad H . Dico F fuperare H . 

Cutn ab eadem C fupponantur du^e feries quacuor 
continue proportionalium , quarum vna definit: in B M, 
& altera in B E , & ptimx feriei fecunda eft I , & alte- 
riusferiei fecunda cft Oj habebit B M ad B E ratio- 
nenuriplicatam eius,quam habet I ad 0,perlemma 
fccundum ; fi igitur inrer B M , B R intelliganrur 
duce media? proportionales , quarum prima fit G, ha- 
bebit B M ad G eam rationem , quam habet I ad O; 
&erit ratio B M ad G fubtriplicata rarionis B M ad 
B E i Quareper lemma decimum habebit B M ad G 
niaiorcm rationem, quam A E ad A M ; tum fic. 

Fiat vt O ad H,ita I ad Nj & confiderentur tres 
quantitaccs I, O, H,& aVix tres I, N, Fj Quia, vc 
C ad M A , ita I ad F , &r, vt O ad H , ita C ad E A , 
erit ratio I ad F minus ratione O ad H , a?qualis ra- 
tioni E A ad A M 5 fed vti O ad H , ita fada eft I 
ad N j ergo ratio N ad F eric ^equalis rationi E A 
ad M A j ergo I ad O habebit maiorem ratio- 
nem quam N ad F 3 fed vt O ad H, ita I ad 
N 3 ergo, per rationem perturbatam, 
I ad H habebit maiorem ratio- 
nem, quani ad F j crgo F 
fuperatH, quodcrat 
demonftran- 
dum. 



PRO- 



PROPOSITIO VII. ZETETICA. 

Inuenire maximiim plano folidiim ,qiiod fiac 
fubregmentodatasredlxlincas, & cjuadrato 
quadrato alterius fegmenti , quod idem eft , 
ac inuenire maximum plano fblidum.quod 
applicari pollit datae lincas deficiens qua- 
drato cubo . 

S C H 0 L l V M. 

C aduertendum efl quacirato CHbinn , mxta Aietho" 
j[ dnm T)iophantcam ^ quam ego feqnor ^ ejfe eam ma-^ 
gnitticlmem 5 quce iuxta altcram methodum dicitur primum 
Surdefolidum , aut ^B^elatum \ quod ^volui monwffe , ne^ fit 
inani[?us qu^fiioniifus nominis locus ; licet fatis 5 fuperqi fui(fet 
me quadrato cuhum non quadrati cubnm dtxiffc , cum hac 
dicendi formula exprlmatur id , quod producitur ex quadrato 
in cubum y mn autem ^rodu^ium ex quadrato cubice duHo. 

IT data reda B,cuius alcerum fegmentum fic 
f A5 erit alterum B minus A)& quodfit ex 
minus A in quadrato quadratum ex A 5 erit B y 
in A quadrato quadratum minus A quadrato cubo> 
plano folidum quarfitum • 

Sit iterum alterum ipfius fegmentum A plus E eric 
alterum B minus A minus E 5 fiat ex A plus E qua- 
drato quadratum >erit quadrato quadratum qx A plus 
quadrupio plano plano ex A cubo in E plus fextuplo 
plano planoex E quadiatoin A quadratum plusqua- 

. druplo 
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druplo plano plano ex A in E cubum plus quadrato 
quadratoex E^quoddudtumin B minus A minusE, 
producec plano folidum ex B in A quadrato quadra- 
tum plus quadruplo plano folido ex B in A cubum in 
E plus fexcuplo plano folidoex B in E quadratum in 
A quadratum plus quadruplo plano folido ex B in A 
in E cubum plus plano folido ex B in E quadrato qua- 
dratum minus quadrato cubo cx A minus quintuplo 
plano folido ex A quadrato quadrato in E minus de- 
cuplo plano folido ex E quadrato in A cubum minus 
decuplo planofolido ex A quadrato in E cubum mi* 
nus quintuplo plano folido ex A in E quadrato qua- 
dratum minus E quadrato cubo : Vnde fi dematur fu- 
perius fadum B in A quadrato quadratum minus A 
quadrato cubojCric refiduum quadruplum planofoli- 
dum ex B in A cubum in E plus fextuplo plano folido 
ex B in E quadratum in A quadratum plus quadru- 
plo plano folido ex B in A in E cubum plus plano fo- 
lido ex B in E quadrato quadratum minus quintuplo 
planofolido ex A quadrato quadrato in E minus de. 
cuplo plano folido ex E quadrato in A cubum minus 
decuplo plano folido ex A quadrato in E cubum mi- 
nus quintuplo plano folido ex A in E quadrato qua- 
dratum minus E quadraco cubo • Omnia applicenrur 
ad E5 & feruacis tantum ijs^qua^ab E Iiberencur^cum 
reliqua fupponancur a^qualia nihilo ^ & fiiac Antithefis, 
crit quadruplum fadum cx B in A cubum arquale quin- 
tuplo A quadrato quadrato ; 6c fi omnia appliccntur 
ad A cubum, cric quadruplum B a?quale quincuplo A, 
6:quacuor exquinquc parcibus ipfius B erunt^qualcs 



I 

ipfi A 5 cum autem A fit fegmentum ,vnde etfirigi de- 
beatquadrato cubus defe<aurus,erit maximumplano 
folidum , quod applicatur ipfi B deficiens quadrato cu- 
bo, id quod applicatur quint» parti ipfius B . Hinc 

P 0 I S M A. 

Afaximitm plano folidum , ^und applkatur dau Une^e deftciem 
quadrato cuho eft id, quod applicatur quint^ parti dat^e line^ , 
& quadrato cul>us , qui deficit occupat reliquas ^uatuor ex 
quin^ue partilpus dat^e line^ : 

THEOREMA. 

Omniumplaiiolblidorum ad eandem lineam 
applicatorum, & deficientium plano /blidis 
fimilibus , fimiliterq^ pofitis maximum eft 
id.quod quintaspartidataelinex applicatur* 




I T data re(5la A B 5 cufus quinta pars fit A C> 
& A E primofuperet A C parallelogram- 
mumex B C in CI fit fimile parallelogram- 



mo ex B E in E L . Fiat autem , vc cubus ex B C ad 
cubumex B E, ica C D ad E F 3 erunt perdefinicio- 
nem fecundam hda, ex B C in C I in C D , & ex B E 
in E F in E L duo plano folida fimiliajcum fint paral- 
lelepipeda fuper fimilibus bafibus conftituta^quorum 
alcicudines func in criplicaca racione laterum homolo- 
gorum fimilium bafium ^ Quocirca facSta parallelepipe- 
da ex A C in C I in C D , & ex A E in E L in E F 

erunc 



1 10 

eruntplanofolidaeidemlinese A B applicatadeficien- 
tia plano folidis fimilibus,fimiliterq; pofitis, quorum 
fadum ex A C in C I in C D applicatum cft quint^ 
partidata^lincas j alterumvero fcilicet hdam ex A E 





D 


F 

r 


A C ] 


E, B 



in E F in E L applicatum efl: parti maiori , qiiam fit 
quinta pars data? line^e . Quare dico primo facftum ex 
A C ili C I in CDfuperarefac5lum ex A E in E Fin E L. 

Analyfis primaj partis • 

QVia parallclepipedum ex A C in C I in C D 
fnpponitur fupcrare parallelepipedum ex A E 
in E L in E F) habebic faclum ex A C in C I ad fa- 
dum cx A E in E L maiorem rationem , qaam E F 
ad C Djfeuperconftrudlionem^quamcubus ex B E, 
fcii cx quadrupla A C minus C E adcubum ex B C, 
feu quadrupla A C , Quarc fadlum ex A C in C I ad 
fjdumcx AE in EL habebit maiorem rationem^quam 
fcxnginta quatuor cubi ex A C minus quadraginta )& 
oao folidis ex A C quadrato in C E plus duodccim 
folidis cx C E quadrato in A C minus cubo ex C E 

ad 
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ad fexaglnta quatuor cubos ex A C j & fadum fub 
cxtremis fuperabitfacaum fub medijs j ergo fadum ex 
fexaginta quatuor quadrato quadratis ex A C in C I 
fuperabit fadum ex fexaginta quatuor cubis ex A C 
in A E in E L minus hdo ex quadraginta odo qua- 
dratis ex A C in C E in A E in E L plus fa^ao ex 
duodecim quadratis ex C E in A C in A E in E L 
minus hdo excubo C E in A E in E L ; Ideo fexa- 
ginta quatuor quadrato quadrata ex A C ad fa<flum ex 
fexaginta quatuor cubis ex A C in A E minus fado 
ex quadraginta , & odo quadratis ex A C in C E in 
A E plusfadoexduodecimquadratis ex C E in A C 
in A E minus fado ex C E cubo in A E habebit ma- 
iorem rationem ^quam E L ad C I jidefl: B E ad B C> 
ideft quadrupla A C minus C E ad quadruplam A C, 
& fadum fub extremis fuperabit fadlum fub medijsj 
ergo ducenti quinquaginra fex quadrato ciibi ex A C 
fuperabuntfadum,ex ducentis quinquaginta fex qua- 
drato quadratisex AC in A Eminusfa<floexducentis 
quinquaginta fex cubis ex A C in C E in A E plus 
fado ex nonaginta fex quadratis ex A C in C E qua- 
dracum in A E minusfa(^lo.ex fexdecim cubis ex C E 
in A C in A E plus quadrato quadrato ex C E in 
A E j ideftquia A E ertiequalis A C plus C E,fa(aa 
interpretatione , ducenti quinquagihta fex quadrato 
cubi ex A C fuperabunt ducentos quinquaginta fex 
quadratocubos ex A^G minus fado ex centum fexa- 
ginta cubis ex A C in C E quadratum plus fado ex 
odoginta cubis ex C E in A C quadratum minus fa- 
do ex quj?i<lecim quadratp quadratis cx^ C E in A G 

plus 
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plus quadrato cubo ex C E j & fi fiat Antithefis,& 
reiciantur commuma,fadum ex centum fexaginta cu- 
bisex A C in C E quadracum plus fadoex quindecim 
quadrato quadratis ex C E in A C fuperabit fa<aum 
ex od;oginta cubis ex C E in A C quadratum plus 
quadrato cubo ex C 5 j & fi orania applicentur ad 
quadratum ejf C E , centum fexaginta cubi ex A C 
vna cumfado exquindecim quadratisex C E in A C 
fuperabunt fadum ex odoginta quadratis ex A C in 
C E pluscuboex C E, quodpatebitexfequenti lem- 
mate . 

L E M M A. 

Datis duabus lineis ^ ita tamen , vc altera de- 
ficiat a quadrupla alterius . Dico centum 
fexaginta cubos vnius vna cum fa(5to ex 
cadem in quindccim quadrata alterius fu- 
perare facflum cx ©(ftoginta quadratis cmC- 
dem in alteram plus alterius cubo . 

Int dua? lineae C,& E>&quadrupla C fupe- 
retE.c 

Dico E 

ccntum fexaginta cubos ex C , vna cum fado ex C in 
quindecim quadrataex E fuperarc fadumexoi^oginta 
quadratisex C in E,pluscubo ex E. 

Plures cafus habct hxc propofitio; auc enim C fu- 
perat E ; auc efl: ipfi jequalis ; aut E fuperat C,&du- 
pla C fuperat E j aut dupla C eft itqualis E ; aut E 
fupcrat duplam C , & tripla C fuperac E ; aut tripla C 

cft 




eftsequalis E; aut E fuperiMnpIam C,& quatuor C 
fuperant E,in omnibus hifce cafibus examinanda erit 
propofitio • 

Sit primo C maior, quam E, fadum ex odoginta 
quadratis ex C in E, vna cum cubo ex E deficiet ab 
0(3:oginta,& vno cuboex C j ergo multo magisacen- 
tum fexaginta^vnacumfataoex C inquindecim qua- 
drata ex E • 

Sit fecundo 0 arqualis E, fadiu ex odoginta quadratis 
ex C inE jvnacum cuboex E ^quabituro(^ioginta,& 
vni cubo ex C ; ergo deficiet acentum fexaginta cubis 
ex C 3 vna cum fado ex quindecim quadratis ex E in C . 

Sit tertio E maior quam C > fed duplex C fuperet E > 
fadium ex ociioginca quadratis ex C in E , vna cum cubo 
cx E deficietacentum fexaginta cubis ex C,vnacunt 
duplici fado ex C in E quadratum ; ergo multo magis 
acentum fexaginta cubisex C^ vnacum fadloexquin- 
decim quadratis ex E in C. 

Sit quarro E sequalis duplici C, erit quadratum ex E 
^equale quadruplo quadrato ex C, & fadum ex quin- 
decim quadratis ex E in C aequabitur fexaginta cubis 
ex C ; ergo cencum fexaginta cubi ex C , vna cum_^ 
fa(Stoex quindecim quadratis ex E in C ^quabunt du- 
cenros viginci cubos ex C ; fadum verb ex od:oginta 
quadratisex C in E vnacum E cubo^^equabitur cen- 
tum fexaginca,&: odlocubis ex C; cumautem ducenti 
vigincicubi ex C fuperentcentumfexaginta,& odo, 
patet propofitio. 

Sitquinto E maior duplici C3 fed triplex C fupe-* 
ret E 5 ponatur E a^qualisduplici C plus A ^ & C fu- 

2 peret 
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pcret A y centu.m fexaginta cubi ex C plus h6lo ex 
quindecim quadratis ex B in C ;^quabunt duccntos 
viginti cubos ex C plus fado ex fcx.iginta quadratis 
ex C in A plus fado ex quindccim quadraiis ex A in 
C i fad:um vero ex ocSoginta quadratis ex C in E vna 
cumcuboex E sequabit ccntum fexaginta odo cu- 
bosex C plUs fidoex nonaginta duobus quadratis ex 
C in A plus fcxtuplofadoex C in A quadiatum plus 
A cubo . Dicoduccntos viginti cubos ex C plus fa- 
do ex fcxaginta quadratis ex C in A plus facfto ex 
quindecim qua.dratis e>: A in C fupcrare ccntum fc- 
^(agmta, &: oClo cubps cx C plus fado ex nonaginta 
duobus quadratiscx C in A plus fextuplo facio ex C 
in A quadratum plus A cubo ; nam fubdudis com- 
munibus quinquaginta duo cubi ex C plus noncuplo 
fado ex A quadrato in C fuperabunt fadum ex tri- 
gintaduobusquadratisex C in Aplus A cubojquod 
patet, quia C fuperat A . 

Sit fexto E icqualis triplici C , ccntum fcxag;nra_^ 
cubiex C vna cum facfto ex quindccim quadratisex K 
in C a^quabunt ducentos nonaginta quinque cubos cx 
C ; & fadum ex odoginta quadratis ex C in E^vna 
cum cubo cx E a^quabit ducenios fexnginta feptem 
cubos ex Cj&cum ducenti nonaginta quinque fupe- 
rent ducentos fexaginta feprem , patet conclufio . 

Sit feptimo E maior tripla C y fed minor quadrupla , 
ideftfic a^qualis triplici C plus A , & C fuperet A j 
centum fexaginta cubi ex C, vna cum fa clo ex quin- 
decim quadratis ex E in C a^quabunt ducentos nona- 
ginta quinque cubos cx C plus fadio ex nonaginta qua- 

dratis 
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dratis ex C in A plus faao cx quindecim qu.idraris 
cx A in C ; fadum veroex odoginta qundratis cv C 
in E plus E cubo a^quatur ducentis fexaginta fepcem 
cubiscx C plusfadoex centum feptem quadracis ex 
C in A plus fadlo ex noncuplo A quadrato in C plus 
A cubo ; & ducenti nonaginta quinque cubi ex C plus 
fado cx nonaginta quadratis ex C in A plus fado ex, 
quindecim quadratis ex A in C fuperanc ducentos 
fexaginta feptem cubos ex C plus hdo ex centum_. 
feptem quadratis ex C in A plus fado ex noncuplo 
A quadrato in C plus cubo ex A ; nam reiecais com- 
munibus5viginti5& odo cubi ex C plus fadoex fex- 
ruplo A quadraco in C fuperant fidum ex decem & 
feptem quadiaris ex C in A plus A cubojquod pa* 
tct 5 nam C fuperat A . Quare fic 

Synthefis prima^ partis . 

QVia C E deficic a quadrupla A Cjpcr fuperius 
lemma ^ centum fexaginta cubi ex A C , vna 
cum hdo ex quindccim quadratis ex C E in A C fa- 
perabunt facSum ex odloginta quadratis ex A C inli. 
C Ej plus cubo ex C E 5 fi omnia ducancur in qua- 
dracum ex CE>fadum excentum fexaginta cubis ex: 
A C in C E quadratum vna cum faclo ex quindecim 
quadrato quadratis ex C £ in A C fuperabic fadum 
ex odloginta quadratis ex A C in C H cubum plus 
quadratocuboex C E; fi vtriq;partiaddanturducenti 
quinquagintafex quadrato cubi ex A C5 & fiat Anci- 
chefis 5 ducenci quinquaginca fex quadrato cubi ex A C 
fuperabunt ducencos quinquaginca fex quadraco cubos 

cx 



tl6 

ex A C minus h&o ex ccntum fexaginta cubis ex A C 
in C E quadracum plus hdo ex odoginca quadratis 
ex A C in C E cubum minus fado ex quindecim qua- 
drato quadratis ex C E in A C plus quadraco cubo 
ex C E , & fi fiatinterpretatio A C plus C E in A E, 
cuicequaturj ducenti quinquaginta fex quadratocubi 
ex A C fupcrabunt fadtum ex ducentis quinquaginta 
fex quadrato quadratis ex A C in A E minus fado qx 
ducentis quinquaginca fcx cubis ex A C in C E iiu. 
A E plus fado ex nonaginca fexquadracisex A C in 
D 



F 



r 




C E quadratum in A E minus fado ex fcxdecim cubis 
cx C E in A C in A E plus quadrato quadrato ex 
C E in A E j idco fexaginta quatuor quadrato qua- 
drataex A C ad fadum ex fcxaginta quatuorcubis ex 
A C in A E minus fado ex quadraginta, &: odo qua- 
dratis ex A C in C E in A E plus fado ex duodecim 
quadratis cx C E in A C in A E minus fa(floex C E 
cubo in A E habebit maiorem rationem , quam qua- 
drupla A C minus C E ad quadruplam A C, ideft, 
quam B E ad B C, idcft, quam E L ad Cl,dc hdum 

fub 
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fub extremls fuperabir (^^vtm fub medijS ; ergo fa- 
dum ex fexagincaquatuorquadratoquadratis ex A C 
in C I fuperabic fadum ex fexaginta quatuor cubis 
ex A C in A E in E L minus hdo ex quadra- 
ginta odo quadratis ex A C in C E in A E in^ 
E L plus hdo ex duodecim quadracis ex C E in 
A C in A E in E L minus facio ex cubo C E in 
A E in E L • Quare fadium ex A C in C I ad 
fadum ex A E in E L habebit maiorem racionem , 
quam fexaginca quatuor cubi ex A C minus qua- 
dra^nta ^ &: odo folidis ex A C quadrato in C E 
plus duod^cim folidis ex C E quadrato in A C 
minus cubo ex C E ad fexaginta quatuor cubos ex 
A C 5 ideft y quam cubus ex quadrupla A C nii- 
nus C Ey ideft B E ad cubum ex quadrupla A C , 
ideft B C; fed vt cubus ex B E ad cubum ex B G, 
ita E F ad C D per conftru(^ionem j ergo fadium 
cx A C in C I ad fadium ex A E in E L habe- 
bit maiorem rationem , quam E F ad C D , & fa- 
iium fub extremis fuperabic h^um fub medijs : fa- 
ftum igitur ex A C in C I in C D fuperabic fa- 
dum ex A E in E L in E F , quod erac primo 
loco demonftrandum ; Quando apphcatio fit parti 
roaiori > quam fic quinca pars datse hneaf . 

Sic fecundo A C maior , quam A E > & planum 
ex B E in E L fit fimile plano ex B C in C I j 
C D vero ad E F fit , vt cubus ex B C ad cu- 
bum ex B E ; erunt parallelepipeda ex B C in^ 
C I in C D , & ex B E in E L in E F plano 
folida fimiUa j Quare parallelepipeda ex A E in E L 



in E F , & ex A C in C D in C I erunt plano 
folida applicata datae line^ deficientia plano folidis 
fimilibus , fimiliterq; pofitis j Quia ver6 plano foli- 

dum ex 

^ A C in 

^ C I in 

L CD eft 

appli— 
catum., 
quint» 
^ parti da 



C 



tse lineae , & plano folidum ex A E in E L in E F 
eft applicatum parti minori , quam fic quinta pars 
datje line^e . 

Dico fecundo facflumex A C in C I in C D fupe- 
rare fadum ex A E in E L in E F . 

Analyfis lccundae partis . 

QVia fadum ex A C in C I in C D fupponitur 
fuperarcfaiSum cx A E in E L in E F habcbic 
factum ex A C in C I ad fadum ex A E in E L ma- 
iorem rationem, quam E F ad C D,feu pcr conftru- 
i3ionem,quam cubus ex B E,feu ex quadrupla AC 
plus C E ad cubum ex B C , feu quadrupla A C . 
C^iarcfadumex A C in C I ad fadum ex A E in E L 
habebic maiorcm rationem, quam fexaginta quatuor 
cubiex A C plus quadraginta , 6c odlo folidis ex A C 
quadiato in C E plus duodccim folidis ex C E qua- 
drato in A C plus cubo cx C B ad fexaginta quatuor 
cnbos cx A C ; & fub cxtrcmis fuperabit (ddixm 

fub 
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fub mcdijs ; Ergo facttim ex fexaginta quatuor qua- 
drato quadratis^ex A C ih C 1 fuperabic factum ex 
fexaginra quatuor cubis ex A C in A E in E L plus^. 
facto cx quadraginta , & octo quadratis ex A C iii 
C E in A E in E L plus factoex duodccim qiKidratis' 
cx C E in A C in A E in E L plus facto excubo C E 
in A E in E L 5 Idco fcxaginta quatuor quadrato- 
quadrata ex A C ad factum exfexaginta quatuorcu- 
bis ex A C in A E plus factoex quadraginta , & octo 
quadratis cx A C in C E in A E plus facto ex duo», 
decim quadratis ex C ,E in A C in A E plusfactocx 
cubo C E in A E habebit maiorem rationem , quara 
E L ad C I ,ideft B E ad B C,ideftquadrupla A C 
plus C E ad quadruplam A C ; & factum fub extrc- 
mis fuperabit factum fub mcdijs . Ergo duccnti quin- 
quaginca fexquadratocubiex AC fuperabunt factum 
cx ducentis quinquaginta fcx qwadrato quadr;atis cx 
A C in A E plus facto cx'ducentis quinquagihta fcx 
cubisex A C in C E in A E plus facto ex nonaginta 
fex quadratis cx A C in quadratum cx C E in A E 
plus facto ex fextdecim cubis ex C E in A C in A B' 
plusfacroexquadVatoquadratoex G £ in AEjideft',- 
quia A E cft a^qualisJ "A C minus C E , facta incferprc- 
ratione , ducenti quinquaginta fcx quadrato cubi eic 
A C fUperabuHt dncencos quinquaginta fex quadrato 
Gubos cx A C minus facto ex centum fexaginta cubis 
ci A"C ifi C E quadratum minus fa^to^xoctogmta-' 
eubiscx C E ih A G quadratumhTinusfacto Cxtjuin-J 
decimquadrato quadrafis ex G E'in^A'C mirtusqua-' 
d ratb cubo cx -G E , quod patct i Quarc fit 

R Syn- 



Synthcfis Cecmdx partis . 

QVia AE eft^qualis A C tniQus C E crit fadutn 
ex duccntis quinquaginta fex quadrato quadra- 
tisex A C in A EpIusfa(fioexduccntisquinquaginta 
fex cubis ex A C in C E in A E plus fado ex nona- 
ginta fex quadratis ex A C in quadratum ex C E in 
A E plus fado cx fexdecim cubis cx C E in A C in 
A E plus fado ex quadrato quadrato cx C E in A E 
aequale ducentis quinquaginta fex quadrato cubis ex 
AC minus fado ex centum fexagintacubis ex A C in 
C E quadratum minus faiSo ex 0(5ioginta cubis ex C E 

in A C 
quadra- 
tummi- 
nus fa- 
<2o ct 
quindc- 
crm qua 
drato 

quadratis cx C E in A C minus quadrato cubo ex 
C E » Quarc duccntiquinquaginta fex quadrato cubi 
cx A C fuperabunc fadum cx ducentis quinquaginta 
fex quadrato quadratis ex A C in A E plus facflo cx 
duceniis quinquaginta fex cubis ex A C in C E in 
A E plus fadlo cx nonaginta fcx quadratis ex A C in 
quadratum ex C E in A E plus fa^o ex fexdecim_. 
cubisex C B io A C in A E pius faO:o ex quadrato 
quadrato ex C E ia; A E j & rcfoluendo habebunc 
fexaginta quatuorquadratoquadrata ex A C adfac^iu 

ex 
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cx fejcaglnta quatuorcubiscx A C in A E plusfaao 
ex quadraginta, & odo quadratis ex A C in C E in 
A E plusfataoexduodecim quadratisex C E in A C 
in A E plus fado ex cubo C E in A E maiorem ra- 
tionem , quam quadrupla A C plus C E ad quadru- 
plam A C } ideft , quam B E ad B C , ideft , quam 
E L ad C I, & fadum fub extremis fuperabit hdura 
fub medijs . Ergo fadum ex fexaginta quatuor qua- 
drato quadratis cx A C in C I fuperabit fa<3:um ex 
fexaginta quatuor cubis ex A C in A E in E L plus 
fa^aoe» quadraginta^&odloquadratisex A C in CE 
in A E in E L plus fa(3o ex duodecim quadratis CJC 
C E in A C in A E in E L plus fado ex cubo C E 
in A E in E L . Quarefa(3umex A C in C I ad fa- 
i^umex A E in E L habebit maioremrationem,quani 
fexaginta quatuor cubi ex A C plus quadraginta , & 
o(^o folidis ex A C quadrato in C h plus duodecim 
folidis ex C E quadrato in A C plus cubo cx C fi 
ad fexaginta quatuor cubos ex A C j ideft , per in- 
terprctationem,quam cubus ex quadrupla A C plus 
C £,ideftex B £ ad cubum ex quadrupla A Cjideft; 
B C j fcd , vt cubus ex B E ad cubum ex B C , ita 
cft , per conftru<aionem , E F ad C D j Ergo fa^um 
cx A C in C I ad fadum ex A E in £ L habebit ma- 
iorem rationem ,quani E F ad C D, & confequenter 
fadum ex A C in C I in C D fuperabit fa(^um ex 
A £ in E L in £ F ; ergo plano folidum , quod ap- 
plicaturquintaspartidatjelineaffuperat plano lolidumj 
quod applicatur parti minori , quam fit quinta pars , 
quod erat fccundo loco demonftrandum : Cumautcm 
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dEmonftralieiimus j&ciSiiT) fupcrare id, quod applicatdr 
parti maiori patec efle omnium maximuaieorum , qua^ 
:appIicari.po{rinccum dcfcdu fimili, fimilicerq; pofito, 
quod fumpfimus dem<Jnftrand:um . 

S C fJ 0 L I V M. 

S/ ponatur linea r^t.tiomlis i ^ hwuf ratio adaliam lineam 
datam contimutur in quatmr alij^ contimie prop/^rtionali* 
'vltri.rationalem 5 m( ,yltiff?a [imilis quadrato quadrato 
dat^e lijie^ , ft h^tc dilfCiftnr in, aliarn imam qHxmcmqnc 
datam ^rodticctur Jimile pLwo foltdo\ Cum autem /tmili^ huic 
produEio fu propirtionalis ijla > ad quam h^c 'vltimo loco data 
hahat eam rationern § quam halct rathnalis ad *vltimam 
commHc pfoportionalit^m y hoc cfl quadrup^icatam cius , quam 
habet.ad primo datam Itneam , "Vt apparct c^ ij'> ^ qu^ in 
Jfa^ige docuimus •,. Hinc ft , <z>t eadem fupcrior prrpofuio per 
lineas homolo^ds data rationali apte dcmon^irctur fequcnti pro- 
fo/itionc..' 
• ni t^r . 

Eadcm propolitio propofita , 6c demonftrata 
ii j^^^i ^pGV li ncas homologas data rationali . 

}; Dacis dtiabus recftis lineis ,quariini alcera non 
^iai -fecta iiabeac loco racionalis 5 alccra vero 
■''■Ji? f0<5hl (it , vttunque , & alcerum ipfius ieg- 
menciirn habcdt ad aliam lineam racioncm 
quadrnplicdcam eius , quam habec non fc- 
6ta ad alcerum fcgmcntum . Dico hanc 
. for^ omniuni jpi^ximam ,quando fegmen- 



tum , ad quod refcrtur non fcda crita^qualc 
..quatuor cx quinqlie partibus datae n;rcK : 
' fc6tx i vel fucric quadruplum alteriuii ioQ-^-i 
'^menti . 



data rationalis C,&altera A B, qux prius, 
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fecetur in M, ita, vt A M fit quadrupla ipfius B 
fecundovtcunque in E3 ita vt B E fit maior,autmi- 
nor,quam B M j & fiat,vt C ad A M, ita A M ad 
F,& F ad P,& P ad G, habebic C ad G quadruplU 
catara rationem eius, quam habet ad A M ; fiaritCi 
rum , Vt C ad A E , ita A E ad I , & I ad & Q_ 
ad L, habebit C ad L quadruplicacamrationem eius, 
quam habet ad A E5 tum fiat,vc.C ad G , ita' B M 
ad H, & , vt C ad L, ita B E ad K habetit B M ad 
H rationeni quadruplicaram eius , qiiam habet C ad 
A M , & B E ad K racionem quadrupHcacam eius, 
.quam habec C ad A E j fed quia A M a^quacurqua- 
tuor ex quinque partibus data? A B , vel quod idem 
eft,eft quadrupla ipfius M B . Dico H fuperare K. 
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Fiat vt G ad H , ita L M 5 tum conGderentuf 
tres quantitatcs L, & G, & H, itcni ali« trcs L,& 
M , & K ; ita , vt ratio L ad H fit compofita cx 
tacione L ad G , & cx ratione G ad H j ratio vero 
L ad K fit compofita cx ratione L ad M, & M ad K , 
Quia ab cadem C funt duic feries continue propor- 
tionalium C,&AM,&F,&P,&Gj item 
C,& A E,& I,& Q,& L,habcbit,per lemma 
fecundum , L ad G quadruplicatam rationem eius , 
quam habct A E ad A M ; fed , ex lemmate vn- 
dccimo, B M ad B £ habet maiorem rationem, 
quam fit ratio quadruplicata A E ad A M j ergo 
B M ad B E habebit maiorem rationem , quam L 
ad G ; fed quia , per conftru(flionem , vt C ad L, 
ita B E ad K , erit vt C ad B E , ita L ad K j 
item quia, pcr conftrudionem, vt C ad G ; ita B M 
ad H crit , vt C ad B M ; ita G ad H ; fed , vt 
G ad H , ita fada cft L ad M j crit igitur L ad 
M , vt C ad B M j fed quia vt C ad B E , ita L 
ad K erit M ad K , vt B M ad B E j fcd B M 
ad B E habct maiorcm rationem , quam L ad G j 
ergo M ad K habcbit maiorem rationem ,quam 
L ad C : fed quia vt G ad H , ita L ad M , 
crit , per rationem perturbatam , ra- 
cio L ad K maior , quam L ad 
H j ergo H fuperat K, 
quod crit proban- 
dum-> . 
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PROPOSITIO Vlir. ZETETICA. 

Inuenire maximum plano fblidum , quod poffic 
applicari dato plano deficiens qua- 
drato cubo . 

IT datum B planum, & oporteat facere, quod 
imperatumeftj ita fecandumerit B planum, 
vt fi ex alteroipfius fegmento fiat quadratum, 
&ex latcre huiuseffidiquadratifiatcubus,quodfitex 
reliquo plani in hunc effidtum cubum fit omnium maxi- 
mum . Sit fegmentum A quadratum , erit rehquum 
plani B planum minus A quadrato, quod dudium in A 
cubum producet plano folidum applicatum , idefi: B 
planum in A cubum, minus A quadrato cubo. 

Sit fccundofegmentum quadratum ex A plus E, & 
E a?quetur nihilo j ideft A quadratum plus duplici 
rcdangulo ex A in E plus E quadrato j erit reliquuni 
plani B planum , minus A quadrato minas duplici 
rcdiangulo ex A in E minus E quadrato,quod dui^um 
in cubum ex A plus E , ideft in cubum ex A plus tri- 
plici folido ex A quadrato in E plus triplici folido ex 
E quadrato in A plus E cubo , erit fadum B planum 
in A cubum minus A quadratocubo minusquintup'o 
A quadrato quadrato in E minus decuplo a cubo in E 
quadratum plus triplo B plano in A quadratum in E 
plus triplo B plano in E quadratum in A plus B plano 
in E cubum minus decuplo A quadrato in E cubum 
minus quintuplo E quadrato quadrato in A minus E 
quadrato cubo j Vadefidematut fuperius fadum, ideft 

Bpla- 




B planiim in A cubuni minus A quadrato cubo j-erit 
reliduumtriplum B planumin A quadratuminE plus 
triplo B plano in E quadratum tn A plus B plano in 
E cubum minus quintuplo fado ex A quadrato qua- 
dratoin E minus decuplo fado ex A cubo in E qua. 
dratum minus decuplo fado ex A quadrato in E cu- 
bum minus quintuplo fado ex E quadrato quadrato 
in A minus E quadrato cubo j & fi omnia applicentur 
ad E,& referuatisijs tantum , qu^ie ab E liberantur,& 
fiat Antithefis, erit criplum B planum in A quadratum 
^quale quintuplo quadrato quadrato ex A 5 &: fi vtraq; 
pars applicetur ad A quadratum, eric triplum B pla- 
num lequale quintuplo quadrato ex A,& crcs partes 
exquinquepartibus B plani ^qualeserunt A quadra- 
to y cum autem ex A quadrato eftbrmari debeac qua- 
draco cubus, qui fit defcdurus , erit plano folidum, 
quod applicatur dato plano deficicns quadraco cubo 
id,quod applicacur rcliquis duabus ex quinque parti- 
bus dari plani . Hinc Porifma 

P 0 7i I S M A, 

Alaximfim pUno folidum , qnod appltcatur dato plan? dcf- 
cknf (juadratf) cnbo efl id^quod applcatur dnal>uf ex qutrt' 
quc pmibui dati plani , qtiadrato cubus , qui ciejicit 
occupat reliqua'! tre^ partcf . 

THEOREMA. 

Omnium plano fblidorum ad idcm plaiium 
appljcatoium , &: deficientium plano fo- 
Jidis fimiiibus, fimiliterqj pofitis maximum 

cft 
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eft id , quod duabus ex quinque partibus 
dati plani applicatur . 

IT datum planum A B in D I,quinta aucem 
' pars ipfius A B fit A C , & A D fic ipfius A C 
tripla , eric B D arqualis duabus ex quinque 
partibus totius A B , &: fadlum ex B D in D I eric 
a'quale duabns cx quinque partibus dati plani . Fiat 
plano A B in D I cequale planum ex A Qjn E L , & 
hauin ex E A in E L fit fimilefado ex A D in D I, 
& E F ad D G habeat triplicatam rationem eius, 
quam habet A E ad A D , crunt parallelepipeda ex 





A C E 5 5 (^^ 

A D in D I in D G, & ex A E in E L in E F plano 
folida fimilia, fimilitcrq; poQta , & parallelepipeda ex 
B D in D G in D I, & ex C^E in E F in E L erunc 
plano folid.ieidem pjano apphcata deficientia plano 
folidis fimihbus , fimiliterq; pofitis Plano fohdum-, 
vcro ex B O in D G in D I eric apphcacum duabus 
ex quinque partibus dati plani & plano folidum ex 
in EF iq HL ericap-p]jQaiu?npartimaiori,,quam 
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fint duae ex quinque partibus dati plani . Quare 

Dico primo plano folidum ex B D in D G in D l 
fuperare plano folidum ex Q E in E F in E L. 

Analyfis primx partis • 

QVia plano folidum ex B O in D G in D I fup- 
ponicur fuperare plano folidum ex Q^E in E F 
in E L, habebit fadum ex B D in D 1 ad fadum ex 
in E L maiorem rationem , quam E F ad D G 5 
fcdfadum ex Q^E in E L cfi: cxqualc fasl^o ex A B in 
D I minus fado cx A E in E L,& E F ad D G eft, 
vt cubus ex A E .ad cubum cx A D ^ per conrtrudlio-^ 
nem ; ergo faLlum ex B D in D I ad fadum ex A B 
in D I minus fado ex A E in E L habcbir maiorem 
rationemjquam cubus ex A E ad cubum ex A D5& 
factum fub exrremis fuperabic ficlum fub mcdiis ; fa- 
<aumigitur ex B D in D I in cubum ex A D fupera- 
bit fadum ex A B in D I incubum ex A E minusfa- 
doex A, E quadrato quadrato in E L ; & fi fiat Anti- 
theHs, erit fadum ex A E quadrato quadrato in E L 
maiusfado ex A B in D I in A E cubum 5 minusfado 
cx B D in D I in A D cubum^ & quadrato quadra- 
tum ex A E ad faLlum cx A B in A E cubum minus 
fa<5loex B D in A D cubum habebit maiorem ratio^ 
ncm^quam 1> I ad E Lvidefl: AD ad A E , & fa<5ium 
fub cxtremis fuperabit facSum fub medijs 5 crgo qua- 
dratocubus ex A E fuperabit fadum ex A B in A D 
in A E cubum minus fa^lo ex B D in A D quadrato 
quadratum . Quia autem A E eft r^quahs tripla^ A C 
.^ninus D E , & A B cliarquaHs quintupK^e A C , 6c. 
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A D triplx jfifiat interpretatip^ducenti quadraginta 
tres quadrato cubi ex A C minus fado cx, quadrin- 
gentis quinque quadrato quadratis ex A C in D E 
plus faclo ex ducentis feptuaginta cubis ex A C ini 
quadratum D E minus hdo ex nonaginta quadratis 
ex A C incubum D E plus fado ex quindecim A C 
inquadrato quadratum ex D E minus quadratocubo. 
ex D E fuperabunt ducentos quadraginta tres qua- 
drato cubos ex A C minus fado ex quadringentis quin- 
que quadrato quadratisex A C in D E plus fado ex 
centum triginta quinque cubis ex A C in D E qua- 
dratum minus fad:o ex quindecim quadratis ex A G 
in D E cubum 5 & fi dcmantur communia , & fiac 
Antithefis 5 facflum ex ceiitum triginta quinquecubis 
ex A C in quadratum D E, vna cum fado ex quin- 
decim A C in D E quadrato quadratum fuperabic 
fadum ex feptuaginta quinque quadratis ex A C ia 
D E cubum plus quadrato cubo ex D E ^ & fi omnia 
applicentur ad D E quadratum centum triginta quin- 
quecubiex A Cjvnacum fadoex quindecim quadra- 
tis ex D E in A C fuperabunt factum ex feptuaginta 
quinque quadratis ex A C in D E vna cum cubo cx 
D E y quod patet ex fequenti lemmate . 

L E M M A. 

Datisdiiabus{inciS5 ita.vt altera deficiata tripla 
alterius . Dico centum triginta quinque cubos 
ex prima, vna cum fado ex quindecim qua- 
dratis fecundae in primam fuperare facflum ex 
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feptuaginta qiiinque quadratfs pnmx m fe- 
cundam , vna cum cubo ex fccunda . 

Inc datx dux rc^x C , E , Jl — . 

& E deficiar a tripla C . — ^ 

Dico centiim triginta qiiinquc cubos ex^ C > 
vna cum fado ex qumdecim quadratis cx E m C lu- 
perarefad^um ex feptuaginta qumque quadratis ex C 
in E , vna cum cubo ex h . 

Plures cafus habct liec propoUtiojaut E deficit a C,aut 
eft^qualis,aucfupeKat C, fcd dcficic ab ipiius dupla,au£ 
ell: cequalis dupla^aut fuperat duplam,& deficit .i tripla. 

Sitprimo E minorquam C,fadum ex feptujguita 
quinque quadratis ex 'c in E , vna curn cubo ex E 
deficiec a feptuaginta fc;. cubis cx C ; ergo mulro uia- 
ois a centum triginca quinquc cubis cx C , vna cum 
faclo ex quindecuTi quadratis ex E in C . 

Sicfecundo E cequalis C ,eric fadum ex fcptuaginra 
quinque quadratis ex C in E , vna cum cubo ex E 
xquale feptuaginia fex cubis ex C , ergo dcficiet a 
centum criginta quinque cubis ex C , vna cum faclo e s 
quindecim quadracis ex E in C. 

Sittertio E maiorC,fed minordupla C,&fuppo- 
natur a?qualis C plus A , & C fic maior A ; eric ag- 
oregacum ex centum criginta quinquc cubis ex C,vna 
cum fado cx quindecim quadratis cx E in C jequale 
ajTgregato ex centum quincjuaginta cubis ex C, vna 
cum fado ex triginta quadraris cx C in A plus faClo 
exquindecim A quadratis in C j fadumvero ex fcp- 
'tuaginta quinquequadratis ex C in E, vtia cum cubo 
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ex E eric sequale feptnaginca fex cubis ex C^vnacunfT 
fado cx feptuaginta , & o6io quadracis ex C in A plus 
triplofadoex A quadracoin C plus A cubo i fi igicnr 
aggregatumex cencum quinquaginca cubis ex C^vna 
cum fado ex criginca quadracis cx C in A plus facfto 
exquindccim A quadracis in C compareturaggregnto 
ex feptuaginta fex cubis ex Cjvna cum faCio cx fcp- 
tuaeinta odo quadratis ex C in A plus criplo fadlo 
cx A quadrato in C pius A cubo , & dcmanrur vtrinq; 
communiaj refiduum prima? parcis eric aggregaium cx 
fepruagincaquacuor cubis ex C, vna cum faitoexduo- 
decim quadracis ex A^ in C, quod pacec fuperarc rc- 
fiduum fecundx partisjideft aggregacum cx quadra- 
ginta , & octo quadracis ex C in A plus cubo ex A : 
Cumenim A deficiac a C hoc aggregarum deficieca 
quadraginca noucm cubis ex C >.crgo muko magisd 
feptuaginta quatuor cubisex C ^'vnacum fddo ex duo- 
decrm quadratis ex A in C . 

Sic quarco E .Tqualis duplici C, eric aggrcgatum ex 
centum criginca quinque cubisex C, vna cum fadoex 
quindecim quadratis cx E in C c^quale ccncum nona- 
ginraquinque cubis ex C, & aggrcgacum ex fepcua- 
ginta quadracis ex C jn E 5 vna cum E cubo cric a^quale 
ccncum quadraginca , & odo cubis ex C . Quare patec 
pfimum fuperare poftremum . 

SicvlcimoE maior duplici C^fed dcticiac ab ipGus 
tripla ; quarefupponacur ^qualii duplici C plus A, & C 
fuperec AjCricaggregatum ex cencum criginca quinque 
cubis ex vnacumfacflo exquindccim quadratis ex E 
in C a^qualeaggregatoexccntum nonaginca quinque 
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cubisex Cvnacum fadoexfexagmtaquadratis ex C 
in A plus hdo ex quindecim A quadiacis in C j & ag- 
gregarum cx fcptuagintaquinquequadratisex C in E 
vnacumcubo ex E erit «qualc aggregato ex ccntum 
quinquaginta,& oao.cubisexC plusfac^o ex odoginta 
fcptem quadratisex C in A plus fa^o esfex quadratis 
cx A in C plus cubo ex A . Primum igitur fuperare po- 
ftremumpatetj nam fi vtrinq; demancurcomun-a , refi- 
duiJ primi erit aggregatu ex triginta feptem cubis ex C , 
vna cu fadlo ex noue quadratis ex A in C ; refiduu vero 
fccundi erit aggregatum ex viginti feptem quadratis ex 
C in A,vna cum cubo ex A,quGd deficit a viginti,& odo 
cubis ex C; nam Cfuperat A,crgo multo magis deficiet 
a triginta feptem cubis ex C,vnacumfadoex nouem 
quadratis ex Ain C j vndepatct propofitio . Sit igitur 

Synthefis primae partis . 

Via D E deficit a tripla A C erit , per lemma 
fuperius , aggregatum ex centum triginta quia- 
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que cubis ex A C,vna cura fado cx quindecim qua 
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c&atis er D E in A C mauisfa^f^o ex reptuaginta quin- 
quequadratisex A C in D E, vna cum cubo ex DEj 
&fi omnia ducantur in D E quadratum , erit fadium 
ex centum triginta quinque cubis ex A C inquadra- 
tum D E , vna cum faclo ex quindecim A C in D E 
quadrato quadratum maius fado ex feptuagintaquin- 
que quadratis ex A C in D E cubum plus quadrata 
cubo ex D E ; & per Antithefim aggregatum ex cea- 
tum trigintaquinquecubisex A C in quadratum DE, 
vna cum fado ex quindecim A C in D E quadrato 
quadratum minus quadratc cubo ex D E fuperabit 
fa(flum ex feptuaginta quinque quadratis ex AC in 
D E cubum ; ^ fi vtrique parti addantur ducenti qua- 
draginta tres quadrato cubi ex A C minus hdo ex 
quadringentis quinque quadrato quadratis ex A C in 
D E pJus faOio ex centum triginta quinque cubfs ex 
AX in D E quadratum minus fadlo ex nonaginta^ 
quadratis ex A C in D E' cubum ; aggregatum ex 
ducentis qmnquaginta tribus quadratoxubis ex A C 
minus h(^o ex quadringentis quinque quadrato qua- 
dratis ex A C in D E plus fad:o cx ducentis feptua- 
ginta cubis ex A C in quadratum D E minus facSo ex 
nonagintaquadratisex A C incubum D E plusfacto 
ex quindecim A C in quadrato quadratum ex D E 
minus quadrato cubo ex D E fuperabit aggregatuin 
exducentisquadragintatribusquadratocubis ex A C 
minus fado ex quadringentis quinque quadrato qua- 
dratis ex A, C in D E plus fado ex centum triginta 
quinquecubisex A C in D E quadratum minusfadio 
oxLquindecim quadratiscx A C in D E cubum ^ ideftt 
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fifiac interpretatio, vt A E fit jcqiialistriplai A C mi- 
nus D E , & A B fit ^qualis quintuplie A C , & A D 
iripla: ; eric quadrato cubus ex A E maior fado ex 
A B in A D in A E cubum minus fado ex B D in 
A D quadrato quadratum : Quare quadrato quadra- 
nim cx A E ad fadumcx A B in A E cubum minus 
facto ex B D in A D cubum habebit maiorem ratio- 
nem , quam A D ad A E, ideft,quam D I ad E L j 
ergo fadum ex A E qundrato quadrato in E L fupe- 
rabit fadum cx A B in D I in A E cubum minus fa- 
do cx B D in D I in A D cubum ; & fi fiat Anti- 
thcfis, fadum ex B D in D I in A D cubum fupera- 
bit fidumex A B in D I in A E cubum minus fado 
ex A E quadrato quadrato in E L ; Ergo fadum ex 
B D in D I ad fadum ex A B in D I minus fado ex 
A E in E L habcbit maiorem rationem , quam cubus 
ex A E ad cubum ex A D ; fed fadum cx A B in D I 
minusfiido ex A E in E L eft arquale fado ex QJ5 in 
E L ; nam D I in A B .^quaturfadoex E L in A Q; 
^v: , vt cubus cx A E ad cubum ex A D, ita E F ad 
D G ; habcbit igitur fadum ex B D in D I ad faduin 
ex Q E in E L niaiorem rationcm, quam habcac E F 
ad D G ; ci<io fadum fub extrcmis fuperabic fadum 
fub mcdijs ; fadum igitur cx B D in D I in D G fu- 
pcr.ibit fadum ex t^E in E L in E F, idcft plano fo- 
iidum apphcatum duabus ex quinque partibus dati 
plani fuperabit plano folidum appiicatum partimaiori, 
quam finc dua: cx quinque paitibus dati plani , fimili 
cxiftcntc vtriufque defedu ,quod erat primo loco dc- 
monlhandum . 

Sic 




Sit recundodatum planum A B fn D I.cuiusquin- 
ta pars fit A C in D 1 5 & A D fit tripla ipfius A C j 
B D vero ^equet reliquas duas quintas partes 5 & plano 
A B in D 1 fit sequale planum E L in A Q , & A E 
fuperet A D^&fintfimilesfigur^ A E in EL5 & A D 
in D I. &5 vt cubus ex A D ad cubum ex A E^ita 
fit D G ad E F ; erunt parallelepipeda cx A D in 
DG InDIj&exAEinEFinEL plano folida 

fimilia,& fadla 
exBD in DG 
in D I , & er 
Q^E in E F in 
ELcruntpIano 
^ ^ folida eidepla- 
noapph*cata deficientia plano folidis fimilibus, fimili- 
terque poficis . Quia autem fadlum ex B D in D G 
in D I ert applicacum duabus exquinquepartibusdati 
plani, & fac^um ex Q^ in E F in E L eft applicatum 
parti minori^quam fint du^ ex quinque partibusdati 
plani . Dico fecundo fadum ex B D in D G in D I 
fuperare fa^flum ex Q E in E F in E L . Sit igitur 

Analyfis fccundae partis . 

QVia facftum ex B D in D G in D I fupponitur 
fuperare (admr\ ex Q E in E F in E L, habebic 
fac^um ex B D in D I ad fadum ex Q^E in E L maio- 
rem rationem , quam habeat E F ad D G 5 fed facSu m 
ex Q E in E L cft sequale fado ex A B in D I minus 
fado ex A E in E L ; & E F ad D G eft , vt cubus 
ex A E ad cubumex A D per conftruiaionem ; Ergo 

T ^ fa<aum 



14^ 

faftum er B D in D I ad faduni ex A B in D I minus 
fa(flo ex A E in E L habebic maiorem rationem , quam 
cubus ex A E adcubumex AD, & fadum fub extre- 
misfuperabit fadum fub medjjs 5 fadlum igitur ex B D 
in D 1 in cubum et A D fuperabit faiflum cx A B in 
D I in cubum ex A E minus fad:o ex A E quadrato- 
quadrato in E L 5 & fi fijc Anrithcfis 5 eiit fadum ex 
A E quadraco quadrato in E L maius fiiclo ex A B in 
DI in AE cubum minus fadto ex I> D tn D I in A D 
cubum 5 & quadrato quadrarum ex A E ad fadum ex 
A B in A E cubum minus fjdo ex B D m A D cu- 
bum hubebit. maiorcra. raiioncmj quam D I ad E L, 

IF idcft A D ad 

A Ei & fadum 
fub extremisfu- 
perabit fadum. 

fub medijs ; er- 

^ ^ go quaxiratocu 
bus ex A E fuperabit fadum ex A B in A D in A E 
cubum minus fadoex B D in A D quadratoquadrarum. 

Quia autem -A E eft^qualis trip A C plus D E, 
& A B eft a^quahs quintuplar A C , & A D tripla» ; fi 
fiat interprecatio ^ erit quadrato cubus ex A E .Tquahs 
aggregato ex duccntis quadraginta tribus quadrato cu- 
bis ex A C pUis fado ex quadring^entis quinque qua^ 
drato quadracis ex A C in D E pkis fado ex ducencis 
feptuaginca cubis cx A C in D E quadratum plus fa- 
do ex nonaginta quadratis cx A C in; D E cubum 
plus fado ex quindecim A C in D E quadrato qua- 
dratum plus quadraco cubo ex D E j & fadum ex A B 

in 




in A D in A E cubum minus facao ex B D in A D 
qaadratoquadratum^facfla interpretatione, erit^qua- 
le aggrcgato ex ducentis quadraginta tribus quadrata 
cubis ex A C plus fa(5lo ex quadringentis quinquo-^ 
quadrato quadratisex A C in D E plus fadto ex cen- 
tumtrigintaquinquecubisex A C in D E quadratuni 
plus fad:o ex quindecim quadratis ex A C in D E 
cubum . Patet autem aggregatum a?quale quadrato 
cubo ex A E fuperare hoc aggregatum j Quare fic 

SyntTiefis fccundae partis# 

QVia aggregatum ex ducentis quadraginta tribus 
quadrato cubis ex A C plus fado ex quadrin- 
gcntis quinque quadrato quadratis ex A C in D E 
plus fado ex ducentis feptuaginta cubis ex A C in D E 
quadratum plus fado ex nonaginta quadratisex A C 
in D E cubum p'us fado ex quindecim A C in D E 
quadrato quadratum plus quadrato cubo ex D E fu- 
perat aggregatum ex ducentis quadraginta tribus qua- 
drato cubisex A C plus facSto ex quadringentis quin- 
que quadrato quadratis ex A C in D E plus fado er 
cenrum triginra quinque cubis ex A C in D E qua- 
dratum plus fadio ex quindecim quadratis ex A C in 
D E cubum i ideft, fada interpretatione (quia tripla 
A C plus D E eft ^qualis A E , & quintupl^ A G 
eft arqualis A B ^ $c tripla^ A C eft ^equalis A D j & 
quadrato cubus ex A E fuperabit fadum ex A B in 
A D in A E cubum minus fado ex B D in A D qua- 
drato quadracum ; Idcirco quadrato quadratum ex 
A E ad fa^lum ex A B in A E cubum minus faiio 

T 2 ex 
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cx B D in AD cubiim habebit maiorern rationems, 
quam A D ad A E , ideft , quam D I ad E L i & fa- 
(5tum fub cxtremisfuperabit faclum fub medijs ; fadum 
igiturex A E quadrato quadrato in E L fuperabit fa- 
(Sum ex A B in D I in A E cubum minus hdo ex 
B D in D I in A D cubum 5 & fada Antithefi fadum 
ex B D in D I in A D cubum fuperabit fadum ex 
A B in D I in A E cubum minus fadlo ex A E qua- 
drato quadrato in E L j & factum ex B D in D I ad 
factum ex A B in D I minus facco ex A E in E L ha- 
bebit maiorem rationcm 5 quam cubus ex A E ad cu- 
bum ex A D 5 feu quam E E ad D G 5 & quia factum 
ex A B in D I eft ^quale facto cx A Q in E L , erit 
factum ex A B in D I minus facto ex A E in E L 
a^quale facto ex E Q in E L j ergo facrum ex B D 
in D I ad factum ex E Q in E L habebit maiorem 
rationem^quam E F ad D G, & confequenter faccum 
ex B D in D I in D G fuperabit factum ex E Q in 
E L in E F ) ideft plano fohdum applicatum duabus ex 
quinque parribus fuperabit phno folidum apphcatum 
parti minori^quam fmt dua^ ex quinque partibus dati 
plani, fimih exiftente defectu j cum autem etiam dc- 
monftratum fit fuperare apphcatum parti maiori , quam 
fint dux cx quinque partibus dati ptani 5 patet elfe om- 
nium maximum , quod fumpfimus demonftrandum . 

S C H 0 L I V 

SI dcntur dux tinc^c yquarwn aftcra ^crat ^iccm rationa'^ 
tts j altera ^cro pofjit datum planum j qu^ratur ter^ 
ita proportionalis pojita rationali prima^O^ ea^qute potell da^ 

tum 



S^9 

tum planum fecunda j tertia inuema erit Jimilis d^ito plano , 
chIhs fegmenta Jimdia erunt fc^meni^ dati plani ^ ^ medio 
loco proportionalis inter fe^menttim Jimdis dato plam ^ CS^ ra- 
tionalem erit ftmtlis ei , qu^ potcft fegmcntum dati piani \ & 
fi fat 5 ^t rationalis ad fimilem ei , ^u^e potefl fegrnentum 
dati plani , ita fimilis fegmento dati plani ad alium , hxc 
quarto locoinuenta erit fimili^ cubo eius^qu^ potcH fcgmcntum 
dati plani $ ^ faElum ex fimili alteri fegmcnto dati plani in 
hanc erit fimile plano folido ; fi autem fiat , rationalis ad 
quartam ^rius inucntam^ ita ftmilis alteri fegmento dati plani 
ad aliam , W erit firnilis plano folido deficicnti quadrato CU" 
ho ; nam ^ 'vt rationalis ad fimilem fegmento dati plani ^ ita 
fimilis cubo eius , qu^e potefi alterum fegmcntum dati plani ad 
altam s cum autem rationali^ ad fimilem fegmcnto dati plani 
hahcat duplicatam rationem eiu^ y quam habet ad eam % qu^ 
pjte/i alterum fegmcntum ; hinc fit , >r exurgat quadrato 
cubu^ i fed i ne dum breuis e^e lakoro ohfcurus nimium fiam 
hxc "vlicrius dilticidemus « 

Sint dat^ du£ linc<e A y y A gcrat "vlccm ratio^ 
nalis i 2? ^ero pojfit datum planum \ fi fiat y ^t ad^B^ 
ha adC plus T> ^ erit C plus D fimilis dato plano y &^ 
C y qJ D erunt fimiles fegmentis dati plani . 

Si iterum fiat ^t a.^ ad E ^ ita E ad C y C ad F ^ 
erit E fimilis ei^ quce potefi fcgmentum dati plani , fimilis 
e(i C y ^ F erit fimilis cuho ipjius E , feu cuho falio ex la^ 
terc quadrati <equalis fegmento d^ti plani in idem quadrattim . 
Si igitur fiat y^vt ^ ad (Jy ita F ad aliam > erit h^c ^ltima 
fimilis quadrato cuho ex E i tp^ Ji fiat y ^t A ad D , quce 
efi fimdis alteri fegmento y ita F ad aliam "v.g. Hy hcec erit 
Jimilis plano^ folido applicato dato plano cum defeciu quadratdi 
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c»l>i, ^uiaautem A ad F habetrmonem fefyuiplicaiameiuSf 
quamhalet AadC ,ytAad F^ita Daci/:/yhahbit D ad 
H rationem fgfjwplicatam eitts^ quam haLet AadC . Hinc fityVt 
eadem fuperior propojitio per lineas homologas , data rationali apte 
proponatur demonHretur fequenti propnjitione : ideo jit 

Eadem .propofitio propofira, 6c demonftrata pcr 
lineas homologas data rationali . 
Datis duabus recbis lineis , quarum altera nori 
fe(51:a fe habeat loco rationalis , altera vero 
fecfla fit vtcunq ,& alterum ipfius fegmen- 
tum habeat ad aliam lineam rationtm fef- 
quiplicatam eius, quam habet non fc(f>a ad 
alterum fcgmentum . Dico hanc fore om- 
nium maximam , quando fcgmentum ad 
quod refertur non fe(Q:a erit asquale tribus 
cx quinque partibus data: xcCtx fccfbae , vcl 
fuerit fefquialterum alterius fegmenti . 
IT data rationalis C,& altera A B,qua:prius 
fccctur in M j ica vt A M fit fcfquialtera jpfius 
c 

A E M E B 

1- ——————————————— 

G 

j_ _____ 

■ - ■■ 

M B ; fccnndo,vtcunquc in Ej ita, vt B E fit maior, 

auc 



aut minor ipfa B M , & inter C , & A M inueniatur 
tncdio loco proporrionaiis F, &, vc C ad F , ita fiac 
A M ad G j ita, vt finr concinue proportionales C,i^ 
F, & A M, & G; vcauteiiT C ad G.itafiat B M ad 
H i Qtiia C ad G habet fefquiplicatam rationem eius, 
quam haber ad A M,habebit B M ad H fefquiplica- 
tam rationem eius,quam habet C ad A M . 

Fiac iterum inter C, & A E mediaproporrionahs I, 
& vt C ad I,ita A E ad Q^: ira , vtfintcontinue pro- 
portionales C , & I , & A E , & vf autem C ad Q 
itafiat B E 3d K, h.ibebit C ad Q fefquiplicatam ra- 
tionem eiu4> , quam habet ad A E j Quare B E ad K 
fefquiphcatram rationem habebic eius,quam habet C 
ad A E , & quia A M elV fefquialcera ipfius B M . 
Dico H fuperare K . 

Fiat, vt G ad H, ni Q ad Mj tum confidercntur 
tres quantitates Q,& G, & H j iicm aha? trcs Q,& 
M,& Kj ita, vtratio Q.ad H fitcompofita cxracionc 
Q ad G , & ex rarione G ad H : ratio vero Q^ad K 
fi^t compofita ex ratione Qad M, & M ad K . Quia 
ab eadem C funt du.c feries concinue propcrtionalium 
C& F,& A M,&G5 item C,& I,& AE,&Q^, 
' habebit Q ad G fefquiphcatam rationem eius,quam 
habct A E ad A M j fed ex lemmateduodecimo B vl 
ad B E habet maiorem rationem, quam fit ratio fef. 
quiplicata A E ad A M ergo B M ad B E habebic 
maiorem rationem , quam Q ad G : fed quia , per con- 
ftrudiiGnem , vt C ad Q^, ita B E ad K , erit vt C ad 
B E, ita Q^ad K : Item quia, per conftru(fiionem, vt 
CadCita BM ad H,eritvt C ad BM,itaGadH: 

fcd 

I 
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fed vt G ad H , ita fada eft Q ad M , crit igitur Qjid 
M , vt C ad B M j & quia , vt C ad B E , ita Q^ad K, 
crit M ad K , vt B M ad B E ; fed B M ad B E ha- 
bet maioremrationem,quam Q^ad Gj ergo M ad K 
habebit raaiorem rationem, quam Q ad Gj fedquia, 
vt G ad H,ita Q ad M,erit pcr rationem perturba- 
tam ratio Qjid K maior, quam Q^ad H : ergo H fu- 
perat K , quod erat probandum . 

PROPOSITIO IX. ZETETICA. 

Inuenire maximum plano fblidum , quod poflit 
applicari dato folido deficiens qua- 
drato cubo. 

IT datum B folidum , & oporteat facere , 
quod imperatum eft j ita erit fecandum B fo- 
lidumjvt fi alterumipfius fegmenturo effin- 
gatur in cubum , quod fit ex reliquo folidi in quadratum 
huius eBidi cubi fit maximum omnium eorum , quae 
fic-ri polTint fi quomodocunque aliter fecctur folidum 
datum . 

Sitigitur fegmcntum A cubus,erit reliquum B fo- 
lidum minus A cubo , quod dudum in A quadratum 
producet plano folidum appiicatum B folido in A qua- 
dratum minus A quadrato cubo . 

Sit fecundo fegmentum cubus cx A plus E , & E 
a?quecur nihilo, ideftcubusex A plus triplici folido ex 
A quadrato m E plustiiplici folido ex E quadrato in 
A plus cubo ex E j erit reliquum B fohdum minus 
cubo cx A minus triplici folido cx A quadrato in E 

rainus 




miniis triplici folido ex E quadratoin A minus E cu- 
bo 5 quod ducflum in quadracum ex A plus duplici fjdo 
c>c A in E plus E quadrato producec fa(9:um cx B fo- 
lido in A quadracum plus duplici fadoex B folido in 
A in E plusfad:oex B folidoin E quadracumminus A 
quadraco cubo minus quincuplo fadoex A quadrato 
quadraco in E minus decuplo fadio ex A cubo in E 
quadracum minus decuplo fado ex E cubo in A qua- 
drarum minus quincuplo hdo ex A in E quadrato 
quadracum minus E quadraco cubo . 

Vnde fi decrahacur prius fad:um ex B folido in A 
quadratum minus A quadraco cubo5& rcliquum ap- 
plicecurad E^&reiec^is ijs,qu^ ex E non liberancur, 
fiac Ancichcfis ; eric duplex fadum cx B folido in A 
(^quale quinruplo quadraco quadraco cx A , & fi omnia 
applicenrur quinque A , eciam A cubus ^equabitur dua- 
bus cx quinque parcibus B folidi j fed cum ex A cubo 
cfTormari debeat A quadraco cubus ^ eric plano foli- 
dum apph*cacum daco folido deficiens quadrato cubo 
iJjquod applicabicur reliquis tribus ex quinque par^ 
tibusdari folidi . PJinc 

P 0 2{ r S M j4 , 

Maximum plano folidum , ([uod applicatur dato folido defi^ 
ciens ^uadrato cuIpo eft id y quod applicatur triius ex 
^ue partihf dati folidi , quadrato cuhs , qui deficit 
-eccupat reltquas duas partes • 

V THEO- 
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A 



THEOREMA. 



Omnium plano folidorum ad idem foIiJum 
applicatorum,&: deficientium plano folidis 
fimilibus , fimiliterque pofitis maximum 
cft , id quod tribus ex quinque partibus dati 
folidi applicatur . 

IT datum folidum cx A B in D I in D G ; 
quinta autem pars ipfius A B fic A C, & A D 
ipfius A C fitduplajerit B D a:qualis tribus 
ex quinque partibus tocius A B ; & faiftum ex B D in 
D 1 in D G erit sequale rribus ex quinque partibus 
dati folidi j fiat folido ex A B in D I in D C a?qualc 
folidum ex A QJn E L in E F, & fadum ex E A in 
fc L in E F fit fimilc fado ex A D in D G in D I j 

H 



& EF ad DH habeattriplicatamrationemeius,quam 
habet E F ad D G,feurationis A E ad A Dj erunt 
parallelepipcda ex A D in D I in D H,&ex A E in 
E F in E L plano folida fimilia,fimilirerq; pofita; & 
parallelepipeda ex B D in D H in D I,& ex Q^E in 
E F in E L erunt planofolidaeidem folido applicata 
dcficientia plano folidis fimilibus , fimilitcrq; pofitis. 

Plano 
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Plano folidiim vcro ex B D in D H in D I erit ap- 
plicatum cribus ex quinque partibus dati folidi , & pla- 
no folidum ex Q E in E F in E L cric applicacum 
parti maiori,quam fint tres ex quinquc partibus dati 
folidi . Quare 

Dico primo plano folidum ex B D in D H in D I 
fuperare plano folidum ex Q_B in E F in E L. 

Analyfis primjB partis . 

QVia plano folidum ex B D in D H in D I fup- 
ponitur fuperare plano folidum ex Q E in E F 
in B L 5 habebit fadum ex B D in D I ad fadumex 
Q^E in E L maiorem rationem, quam E F ad D Hj 
ideft per conftru(3:ionem , quam cubus ex E F ad cu- 
bum ex D G ; igitur fa(flum ex B D in D I incubum 
ex D G fuperabit facitum ex Q^E in E L in cubum ex 
E F fa&um igitur ex B D in D I in D G ad fa<aum 
ex Q E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam quadratum ex E F ad quadratum ex D G j fed >""" ^ 
quia fadum ex A Q in E L in E F cft xquak fado cx 
A B in p I in D G , eiit fadum ex Q^E in E L in 
E F xquak fadlo cx A B in D I in D G minus fado 
cx A E* in E L in E F : Quamobrem fadum ex B D 
in D I in D G ad fadum ex A B in D I in D G mi- 
nus fado ex A E in E L in E F habebit maiorem ra- 
tionem , quam quadratum cx E F ad quadratum cx 
D G j idcirco fadum cx B D in D I in D G cubum 
fuperabit fadum cx A B in D I in D G in E F qua- 
dratum minus fado ex A E in E L in E F cubum j& 
per Antithefmi faduro cx A E in E L in E F cubum 

V 2 fu- 



^56 

fupcrabit fadum ex A B in D I in D G in E F qua- 
dratum minus fado ex B D in D I in D G cubum j 
&fadum ex A E in E L in E F quadracum ad fa^rum 
ex A B in D I in E F quidratum minusfadocx B D 
in D I in DG quadratnm habcbit maiorem rationem, 
quam D G ad E F , Ucil , quam A D ad A E ; ergo 
faihim cx A E quadraro in E L in E F qiiadracum 
fupcrabit fadum ex A D in A B in D I in E F qua- 
dratum minus fado ex A D in B D in D I in D G 
quadratum , & fadum ex A E quadraro in E F qua- 
dratum ad fa<Sum ex A D in A B in E F quadratum 
minus fa<^lo ex A D in B D in D G quadratum lu- 







H 






G 















bebit maiorcm rationcm , qiiam D I ad E L 5 ideft A D 
ad A E j & fa(51:um ex A E cubo in E F quadratum 
fuperabit fadum ex A D quadrato in A B in E F 
quadratum minus h^o cx A D quadrato in B D in 
D G quadratum ; & fafta Antithcfi fadum cx A D 
quadratoin B D in D G quadratum fupcrabit fadum 
cx A D quadrato in A B in E F quadratum minus 
fa(ilo cx A E cubo in E F quadratum \ & fadum ex 
A D quadrato in B D ad fa^tum cx A D quadraco 
in A B minus cubo cx A E hibcbit maiorcm ratio- 
nem^quam E F quadratumadquadratum D Gjideft 

quam 



'57 

qu.im A E quadratum ad quadratum A D i ergo fi- 
c^um cx A D quadratoquadrato in B D fuperabic fa* 
dum ex A D quadrato in A B in A E quadratuni^ 
minusquadrato cubo e.^ A E 3 &:fi fiat interpretatio, 
vc A D fit sequalis duph^ A C , & B D tripl^ A C, 
& A B quintuplx A C , &r A E dupla? A C minus 
D E . Qi^iidraginta 5 & odio quadrato cubi ex A C 
iuperabuoc quadraginca 5 & ovfto quadrato cubos 
A C minus fadio ex fexaginta cubis cx A C in D E 
quadratum plusfadoex quadraginta quadratisex AC 
in D E cubum minus faCio ex decupla A C in D E 
quadrato quadratum plus quadrato cubo ex D E^ & 
iifl.ic Ainithcliserit faclum ex fe<aginta cubis ex A C 
in O E quadracum plus facSo ex decupla A C in D E 
quadraco quadratum maius fado ex quadraginta qua- 
dratis ex A C in D E cubum plus D E quadrato 
cubo ; & fi omnia applicentur ad D E quadratum, 
fexaginta cubi ex A C, vna cum fado ex decupla A C 
in D E quadratum fuperabunt fadum ex quadraginta 
quadratis ex A C in D E plus DE cubo j Quod 
pjtet ex fequcnti lemmate. 

L £ M M A. 

Si fiierint dux rcOiXy &c alterius dupla fupcrct 
altGram • Dico fexaginta cubos ex prima.vna 
cum fado ex dccupla prima in quadratum 
fccundas fuperare fadlu ex quadraginta qua- 
dratis primaein fccunda^^plus cubo iccund^, 
Int dax icCtx C5& E,& dupla 
C fuperct £ ^ Dico fcxaginta . 




E 



ciibos 
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cubos ex C , vna cum fado ex decupla C in E qua- 
dratum fuperare fadum ex quadraginta quadratis ex C 
in E plus E cubo . 
1 Autenim E dcficit a C,autert:£equalis,autmaior j 

Ci deficiat, aut fita^qualis patet propofitio ; nam fcmper 
fadumex quadraginta quadratiscx C in E plus E cu- 
bo non excedct fummam quadraginta vnius cubi ex C j 
cigo denciet a fcxaginta cubis ex C plusfadio ex de- 
cupla C in E quadratum . 

Sit vltimo E maior C, fed minor dupla C, & fup- 
I yonatur E icqualis C pius A,& C fuperare A jcrit E 

quadiatum aequale quadrato cx C plus duplici fado 
cx C in A plus Aquadrato,& cubusexEeritsequaiis 
cuboex C pius triplici fado ex C quadrato in A plus 
triplici fad:o ex A quadrato in C pUis C cubo, & fa- 
clum cx quadraginta quadratis ex C in E erit jcqualc 
quadraginta cubisex C plus fado ex quadraginta qua- 
dratisex C in A ; & idcirco fexaginta cubi ex C,vna 
cum fadoexdecupla C in E quadratum sequabuntur 
feptuaginta cubis ex C plusfa(5to ex viginti quadratis 
ex C in A plus fado cx decupla C in A quadratumj 
fadum vero ex quadraginta quadratis ex C in E.vna 
cum E cubo erit sequale quadraginta ,& vni cubo ex 
C plusfado exquadragintatribusquadratisex C in A 
plus fado cx tribus quadratis cx A in C plus A cubo ; 
Et ficomparentur fcptuaginta cubicx C plusfa^oex 
viginti quadratis cx C in A plus fado cx decupla C 
in A quadratum cum quadraginta, & vno cubo cx C 
plus fad^o cx quadragintatribus quadraris ex C in A 
plusfadoextribusquadratiscx A in C plus A cuboj 
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&fi nrinqjdemantur comrrunia, rcmaneburteT a;cera 
pa.'cc ifiointi noueai cubi ex C, vna cuai fado ex leptem 
C in A quadratuni ; & exalcera ractum et vi^inri tri- 
bus quadratis et C in A plus A cubo ; iJe(>,^quia A 
fupcrac C , minus.quam viginti quatDor cubi ex C j 
crgo multo minus,quam vigintinouem cubi ei C, vna 
cuTi radro c\ fcpcem C in A quadracum ; erao fexa- 
g™ cubi cx C , vna cura lado ex decup a^C in E 
quidraruTi fuperanr fiAum ex quadra^intJ quadratis 
c V C m E plus E cubo ,; ideo iic 

Synthefis prima: partis . 

QVu Qupla A C fuperat D E , per lemma fupe- 
iiusjfeiaginra cubi ex A C , vna cum fac^o cx 
decupla A C in D E quadratum fuperabunc faclum 
et quadraginta quadratis ex A C in D E plus D E 
cubo ; & fi omnia ducantur in D E quadratum, faclutn 
ex fexaginta cubis ex A C in D E quadratum , vna 
cum fado ex decupla A C in D E quadrato quadra- 
tumfuperabir fiCrjm cxquadraginta quadratis ex A C 
in D Ecubum plus D E quadrato cubo ; fi vtriquc 
piTii addmtur cuadraginta,&: ofto quadrato cubi ci 
A Cjaggregatum ex quadraginta, & odro quadrato 
cubis cx A C plus fado ex fexaginta cubis ex A C ia 
D E quadratum plus fado ex decupla A C in D E 
quadratoquadrarum fuperabit agsregatBmex quadra- 
ginra,&odoqoadratocubis ex A^C plus fadoexqua- 
draginta quadratis ex A C in D E cubum plus D E 
q«adrato cuboj &fada Antitbcfi quadragiota, &odo 
quadrato cubi cx A C fuperabunt quadraginta, &odo 

qua- 
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quadracociihoscx A C minus fa^So cx fexaginra cubis 
ex A C in D E quadracum plus fado ck qundraginta 
quadratis cx A C in D E cubum minus fa(fio ex de- 
cupla AC iii DE quadrato quadratum plusquadrato 
(ubocx D E ; ideft (fadta intcrpretationcj vt A D C\t 
.Tqujlis duplx A C , & B D tripkr A C , & A B 
cjunnupl^ A C 5 & A E duplc^ A C mfnus C E ) 
fadun) cx A D quadrato quadrato in B D fuperabic 
fadum ex A D quadrato in A B in A E quadratum 
minus quadrato cuboex A E. Quamobrem fadum ex 
A D quadrato in B D ad fadum ex A D quadrato in 
A B niinus cubo cx A E habebir maiorem rationem , 
quam quadratum ex A E ad quadratum ex A D , ideft^ 
quam E F quadrarum ad quadratunj D G i fadum^ 
igitur cx A D quadrato in B D in D G quadratum 
fuperabit fadlum ex A D quadratoin A B in E F qua- 
dratum minus fidlo ex A E cubo in E F quadratum ; 

per Antithefim fadum ex A E cubo m E F qua- 
dratum fupcrabit fa^lum ex A D quadrato in A B in 
E F quadratum minus fadloex A D quadratoin B D 
in D G quadratum 3 &faCl:um ex AE quadratoinEF 
quadiatum ad fadum ex A D in A B in E F quadra- 
tum minus fado ex A D in B D in D G quadratum 
habebitmaiorem rationeai jquam A D ad AE,ideft, 
x^uam D I ad E L 5 & fadufn ex A E quadrato in E F 
quadratum in E L fuperabic faClum ex A D in A B in 
D I in E F quadratum minus fado cx A D in B D in 
D I in D -G quadratum i Quarefadum ex AE in EF 
quadracum in E L ad fadum ex A B in D I in E F 
quadracuin minus Ca^o ex B D in D I in D G qua- 

dratum 



drafum habebit maiorem rationem , quara A D ad A E, 
ideft , quam D G ad E F i & fadum ex A E in E L 
in E F cubum fuperabitfadumex A B in DI in DG 
in E F quadratum minusfaifioex B D in D I in D G 
cubum 5 & per Antithefim, fa^aum ex B D in D I in 
D G cubum fuperabit fadum ex A B in D I in D G 
in E F quadratum minus fiido ex A E in E L in E F 
cubum 5 Quamobrem fadum ex B D in D I in D G 
ad fadum ex A B in D I in D G minus fadioex A E 
in E L in E F habebit maiorem rationem, quam E F 
quadratum ad quadratum D G ; fed quia faitum ex 
A B in D I in D G eft sequale fadlo cx A Q in E L 
in E F , erit fadum ex A B in D I in D G minusfado 
cx A E in E L in E F iequale fa^o cx Q E in E L in 
E F 5 ergo fadum ex B D in D I in D G ad faaum 
cx Q E in E L in E F habeb>'t maiorem rationenu., 
quam E F quadratum ad quadratum D G j & fa^fiuni 
cx B p in D I in D G cubum fuperabit fadum ex 
Q E in E L in E F cubum . Quare facium ex B D in 
D I ad fadum ex Q^E in E L habebit maiorcm ratio- 
ncni, quam E F cubus ad cubum D G, fed E F cu- 
busadcubum D G , per conftru^aionem ,eft vt E F ad 
D H 5 Ergo fadum ex B D in D I in D H fuperabic 
fadumex Q^E in E L in E F, ideft plano foHdumap- 
plicacumtribuscxquinquepartibus dati folidi fupera- 
bit plano fohdum applicatum parti maiori,quam finc 
tresex quinquepartibus datifohdi cum fimihdefedu, 
quod fumpfimus primo loco demonftrandum . 

Sit fecundo datum folidumex A B in D I in D Gj 
quintaautcm parsipfius A B fit A C, & A D ipfius 

X A C 
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A C fit dupla , cric B D scqualis tribus ex quinque 
partibus totius A B j &: fadum ck B D in D I in D G 
erit a^qualctribus ex quinque partibusdati folidi . Fiat 
folido A B in D I in D G «qualefolidum ex A Q in 
E L in E F, & fadum ex E A in E L in E F fit fimile 
hao ex A D in D G in D I , & D G ad E H habeac 
iriplicatam rationem eius,quam habet D G ad E F, 
feu rationis A D ad A £ j crunc parallclepipeda ex 



(imiliterq; pofita ; & parallelepipeda cr B D in D G 
in D I , & ex Q^E in E H in E L crunt plano folida 
cidem folido applicata deficientia plano folidis fimili- 
bus, fimiliterqjpofitis : Planofolidum veroex B D in 
D G in D I erit applicatum tribus ex quinque parti- 
bus dati folidi , & plano folidum cx Q^E in E H in 
B L crit applicatum parti minori , quam fint tres cx 
quinque partibus dati folidi . Quarc 

Dico fecundo planofolidum ex B D in D G in DI 
fuperarc plano folidum ex Q^E in E H in E L. 
Sit igitur 




AD in 
D I in 
DG,& 
cx A E 
in E H 
in E L 
plano 
folida_. 



E fimilia, 



Ana- 



Analyfis fecundac partis . 

QVia plano folidum cx B D in D G in D I fup- 
ponitur fupcrare planofoiidum cx in E H 
in E L 5 habebit fadum ex B D in D I ad h6tiim cx 
Q E in E L maiorem rationcm, quam B H ad D G; 
ideftperconftrucaioncmjquamhabetcubusex E F ad 
cubum cx D G 5 igitur fadum ex B D in D I in cu- 
bum ex D G fuperat fadum cx Q E in E L in cubum 
cx E F j fadum igitur cx B D in D I in D G ad fa- 
<^um ex Q E in E L in E F habetmaiorcm rationem, 
quam quadratumex E F ad quadratum ex D G j fed 
quia fadum ex A Qjn E L in E F eft aequale fa<ao ex 
A B in D 1 in D G, eritfadum ex QJE in E L in E F 
«quale fadio ex A R in D I in D G minus fado ex A E 
in E L in E F ; Quamobrem fadum ex B D in D I 
in D G ad fadum ex A B in D I in D G minus fa^^o 
cx A E in E L in E F habebit maiorem rationertu., 
quam quadratum ex E F ad quadratumex D G ; id- 
circo fadum ex B D in D I in D G cubum fuperabit 
fadam ex A B in D I in D G in E F quadratum mi- 
nus facto ex A E in E L in E F cubura j & pcr Anti- 
thefim , fadum ex A E in E L in E F cubum fupera- 
bit fadum ex A B in D I in D G in E F quadratum 
minus fadoex B D in D I in D G cubumj & fa^auoi 
ex A E in E L in E F quadratum ad fa(^um cx A B 
in D I in E F quadratum minus faifko cx B D in D I 
in D G quadratum habcbit maiorem rationem ,quani 
D G ad E F, ideft quam A D ad A E j crgo fadum 
cx A E quadrato in £ L in E F quadratum fuperabit 

X 1 hhum 
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fadium ex A D in D l in A B in E F quadratum mi- 
nus fadlo ex A D in B D in D I in D G quadratum j 
& h^iim €x A E quadrato in E F quadratum ad fa- 
t^um ex A D in A B in h F quadratum minus fado 
ex A D in B D in D G quadratum habebic maiorem 
rationcm 5 quara D I ad E L, ideft A D ad A E ^ ergo 
fadum ex A E cubo in E F quadratum fuperabit fa- 
dumex A D quadrato in A B in E F quadratum mi* 
nus hdo ex A D quadrato in B D in D G quadra- 
tum ; & facfta Anticliefi^crit fadlum ex A D quadrato 
in B D in D G quadratum maius fa^fio ex A D qua- 

jH dratoin 

A B in 
EFqua 
draruin 
minus 
fadoex 
A Ecu- 
bo in-r 

A C D E CU B EFqua 

tlratum ; & fac^um ex A D quadrato in B D ad fatlum 
ex A Dquadratoin A B minuscuboex AE habebic 
maiorem rationem, quam E F quadratum ad quadra- 
tum D Gjideft^quam A E quadratum ad quadrarum 
A D ; ergo fadum ex A D quadrato quadrato in B D 
fuperabic fathim ex A D quadraco in A B in A E 
quadratum minus quadrato cuboex A E; & per An- 
tithefim quadraco cubus ex A E fuperabic fa^ium ex 
A D quadracoin A B in A E quadracum minusfaclo 
cx A D quadrato quadraco in B D j Et fi fiac intcr- 

pre* 
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pretatio , vc A E fit ^qualis duplici A C plus D E , 
& A Dfit ^qualis duplici A C, & D B triplici A C, 
& A B quintupla; A C j aggregatum extriginta duo- 
bus quadrato cubis cx A G plus fadi-o ex odoginta.. 
quadrato quadratis ex A C in D E plus fadlo ex odo- 
ginta cubis cx A C in D E quadratum plus fadoex 
quadraginta cubis ex D E in A C quadratum plus 
fadto ex decupla A C in D E quadrato quadratum_. 
plus quadratocubo ex D E fu^perabit aggregatumex 
triginta duobus quadrato cubis ex A C plus fadto ex 
©(^oginta quadraro quadratis cx A C in D E plus fa- 
do ex viginti cubisex A C in D E quadratum, quod 
patet . Quarc fit 

Synthcfis fccundae partis . 

QViaaggregatum ex trigintaduobus quadrato cu- 
bis ex A C plus fado ex odoginta quadrato 
quadratis cx A C in D E plus fado ex odcginta cii- 
bis ex A C in D E quadratum plus fado ex quadra- 
gintacubisex D E in A C plusf.ido exdecupla A C 
:n D E quadrato quadratum plus quadrato cubo cx 
D E fuperat aggregatum ex triginta duobusquadrato 
cubis cx A C plus fado cx ocioginta quadrato qua- 
dratis ex A C in D E plus fado ex viginti cubis cx 
A C in D E quadratum j & fi fiat inccrprctatio , vc 
A E fit ^qualis duplici A C plus D E , & A D fic 
ffqualis duplici A C, & D B triplici A C,& A B 
quintuplici A C j quadrato cubus ex A E fupcrabic 
fadum ex A D quadrato in A B in A E quadratum 
minus faiSo cx A D quadrato quadraco in B D j & 

faeia 
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fada Antithcfi, fadum ex A D quadrato quadratoin 
B D fuperabic fadum ex A D quadrato in A B in A E 
quadratum minus quadrato cubo cx A E . Qu^arefa- 
^ium ex A D quadrato in B D ad fadum ex A D 
quadrato in A B minus cubo ex A E habebit raaio- 
rem rationem,quamquadratum cx AE adquadratum 
ex A D , idcft quam E F quadratum ad quadratutn_. 
D G , & fadum cx A D quadrato in B D in D G 
quadratum fuperabitfadum ex A D quadratoin A B 
in E F quadratum minus fado cx cubo A E in E F 
quadratum 5 & per Antithefim , fadlum ex cubo A E 
in E F quadratum fuperabit fadum ex A D quadrato 
in A B in E F quadratum minus fado ex A D qua- 
drato in B D in D G quadratum j & fadum ex qua- 
drato A E in E F quadraium ad fadum cx A D in_. 
A B in E F quadratum minus hdo ex A D in B D 
in D G quadratum habebit maiorem rationem , quam 
A D ad A E , idcft quam D I ad E L j ergo (adum 
e% AE quadrato in E F quadratum in E L fuperabit 
faiflum ex A D in D I in A B in E F quadratum mi- 
nus fa(fto ex A D in B D in D I in D G quadratum; 

fad-um ex A E in E L in E F quadratum ad fadum 
ex A B in D I in E F quadratum minus fado ex B D 
in D I in D G quadratum habebicmaiorcm rationcm, 
quam A D ad A E, ideft D G ad E F j & fadum ex 
A E in E L in E F cubum fuperabit fadum ex A B 
in D I in E F quadratumin D G minusfado ex B D 
in D I in D G cubum per Antithefim , fadum ex 
B D in D I in D G cubum Aipcrabit fa(^um cx A B 
in D I in E F quadratum in D G niinus fai^o ex A E 

in 
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in E L in E F cubum j & fh<J^um er B D in D I in 
D G ad fadum cx A B in D I in D G minus faflo ex 
A E in E L in £ F habebit maiotem rationem, quam 
E F quadratum ad D G quadratum i fcd quia fadum 
cx A Qjn E L in E F cft sequ^Ie fado ex A B in D I 
in D G", erit fadum cx A B in D I in D G minus 
(ado ex A E in E L in E, F ^equale fado ex Q^E in 
E L in E F : Quarc faaum ex B D in D I in D G 
ad fadum ex Q_E in E L in E F habcbit maiorem_. 
rationem>quam E F quadratumad D G quadratumj 
& fadum cx B D in D I in D G cubum fuperabic 
fa^^um ex Q^B in E L in E F cubum : Quamobrem 
fadum ex B D in D I ad fadum ex Q^E in E L ha- 
bebit maiorem rationem,quam E F cubus adcubum 
D G i fed, vt E F cubus ad cubum D G , ita eft ex 
conftru^aione E H ad D G ergo fadum ex B D in 
D I ad fadum ex Q^E in E L habebic maiorem ra- 
tionem , quam E H ad D G j & fadum ex B D in 
D I in D G fuperabit fadum ex Q E in E L in E H, 
ideft plano folidum applicatumtribus ex quinquepar- 
tibusdati folidi fuperabit plano folidum applicatum^ 
partt minori , quam fint tres cx quinquepartibus datt 
folidifimili exiftente defedu j cum veroetiamdemon- 
ftratum fit fuperarc id,quodeftappIicatumparti ma- 
iori , quam fint tres ex quinque partibus dati folidi, 
hinc patet cfle omnium maximum, quod eratdcmon- 
ftrandum . 
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SI dentur dux Ime^ ^ quarum altera gerdt n^icem rath- 
nalis 5 altera yero poj/it datum folidum y qu^ratur 
quarta proportionalis poftta rationali primayC^ ca^qu^ potefi 
datum foltdum fecunda , quarta inuenta erit ftmilis dato foli^ 
doyCuius fegmenta ftmilia erunt fegmentis datt folidiy & pri-^ 
ma duarum medio loco proportionMium intcr rationalem , 
fegmentum fimilis dato folido erit Itmilis ei , qu<£ pote/l cuhum 
<€qualem fe^mento dati folidi ; fecunda yero duarurn medio 
loco propoftionalium inter rationalem y fegmentum ftmilis 
dato folido erit fimilh quadrato eius y qu<e poteH cuhum <equa* 
lem fegmento dati folidi , rationalis ad hanc hal^e[?it ra . 
tionem fidfefquiplicatam eius rationis , quam habet ad (tmilem 
fegmento dati folidi > ftf) fat rationalis ad hanc y ita 
fimili^ reliquo fegmento dati folidi ad aliam , erit h<ec ^'Itimo 
loco inucnta fimili^ plam folido applicato dato folido cum dcfe- 
Pm qi.adrato cubi ; Quare in id recidet qujcRioy >r data ra* 
tionali 5 ftmili dato folido fmilis dato folido ita fccctur , ^vt 
/i fat alterum fegmentum ftmilis dato folido ad altam in ra* 
tione fubfcfqiiiplicata rationis , quam habet rationalis ad alte* 
rum fegmcntum h^tc ftt omnium maxima . Hinc ft ^vt ea^ 
dcr}i fiipcrior prnpn/iiio per Imcas homolngas data ration:ili apte 
pr>^oonatur j dcmonHretur fequcnti propoftione ; Ideo ftt 

liaclem propofitio propofita , & demonftrara per 
lineas homologas data rationali . 

Datis diiabus rc(flis lineis, quarum altcra non 
fcc^la fc Iiabear loco rationalis altcra vero 

fccaa 



169 

fcda fit vtcunqiie,5c alteram ipfiiis fegmen- 
tura habeat ad aliam redtam lineam racio- 
nem fiibfefquiplicatam eius , quam habet 
non (eda ad alteium fegmentum . Dico 
hanc fore omnium maximam,quando (eg- 
mentum , ad quod refertur non fe(5ta erit 
jequalc duabus ex quinque parribus datae 
tc<5tx , vel fuerit fubfefquialterum alterius 
fegmenti . 

IT data rationalis C,& alcera A Bjqua; prius 

F 



M 



M 



fecetur in M 5 ira , vc A M fic fubfefquialtera ipfius 
M B i fccundo , vccunq; in E ; ita vt B E fit maior, 
aucminoripfa B M,&incer C,& A M fupponantur 
dux medi^eproportionales F, & G 5 ica, vt fint con- 
tinxje proportionales C,& F,& G,& AMjvtautem 
C ad G ita fiac B M ad H . Quia C ad G habec 
rationem fubferquiplicatam eius , quam habetad A M, 
habebic B M ad H racionem fubfcfquiplicatam eius , 
quam habet C ad A M . 

Supponantur iterum inter C , & A E duae media: 
proportionales I , & Qj ica vc fint cominuc propor- 
" ' ~ y ' tionales 
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tionalcs C, & I,^ A E j vt auiem C ad Q, 

it^jfiat B E ad K, li^hebit q Qrfubferqiviplif acam 
rationem eius , qu^m, habct C a4 A E i Qyare B E 
ad K habebit rationccp fubfcfquiphcatani eius, qiiam 
habet C ad A E j & quia A M cft fubfefcjuialtera-. 
Jpfius B M . Dico H fuperare K . 

Fiat vt GadH, ita C^ad M,&confiderenturtres 
quantitates & G, & H j itcm aWx tres Q , & M, 
^ K , erit ratio Q^ ad H campofira ex ratione Q^ad 
G,& G ad H ; racio vero Qjid K erit compofira cx 
ratione Q^ad M , & M ad K ; & quia ab eadem C 
funt ducB feries continue pioportionaliuni C,& F, & 
G,& A M,item C, & I, & Q, & A E, habtbjc Q 
ad G fubfcfquiplicatam rationem eius , quam habet 
A E ad A M 5 Quia autem , vc C ad Q , ita fada cft 
B E ad K , erit vt C ad B 6 , ita Q ad K ; item quia , 
vt C adG,ita fadaeft B M ad H erit,vt C ad BM, 
ita G ad H; fed vt G ad H,ita Q^ad M ; crgo Q^ 
ad M erit , vt C ad B M , & vt Q ad K , ita C ad 
B E ; crgo M ad K erit , vt B M ad B E ; fed per 
lemma decimum tertium , B M ad B E habet maio- 
rem rationem , quam fit ratio fubfefquiphcata A E 
ad A M , ideft quam fit ratio Q ad G , & G ad 
H habet eandcm rationem , quam habet Q ad 
M j ergo per Analogiam perturbatam Q_ad 
K habebit maiorem rationcm, quam 
Q^ad H) ergo \l fuperac K , 
quod crat cicn\Qn- 
ftranduu). 
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FkdPOSITIO X. ZETETICA- 

Inuenire maximum plano fblidum ^ quod poflic 
applicari datd plano plano deficiens 
quadtato cubo . 

IT datum B plano planum , & oportcat fa- 
cere , quod imperacum eft 9 ita eric fccandum 
B plano planum j vc fi ex alcero ipfius fcgmen- 
to efficiatur quadrato quadratum , quod fic ex reliquo 
plano plani in latus dicfii quadrato quadrati fit maximum 
omnium eorum jqu^ fieri pofi^intjfi quomodocunque 
aljterfecerurplanoplanum datum . 

Sic igitur primo fegmencum A quadrato quadratum, 
erit rcliquuni B planoplanum minus A quadratoqua- 
drato ,quod dudum in A producet planofolidum ap- 
plicatum B plano pla.num in A minus A quadratocubo. 

.3it fccundo fegmentum quadrato quadratumcx A 
p]us ,:E,& E ^equetur nihilo j.idcrt quadrato quadra- 
cumex A plusquadruplo plano plano ex A cuboin E 
plus fextuploplano plano cx A quadracoin E quadra- 
xam plus quadrupFo plano plano ex A in E cubum plus 
E quadrato quadrato j erit rcliquum B plano plahum 
minus A quadrato, quadrato minus quadruplo plano 
plano ex A cubo in E minus fcxtuploplano planoex A 
quadfatoinEquadratumminus quadruplo plano plano 
ex A in E cubum minus E quadrato quadrato 5 quod 
dudum in A 5 plus E producct fadum ex B plano 
plano in A plus fado ex B plano plano in E minus 
quadrato cuboex A minus fadoex quintuplo A qua* 

* Y 2 drato 
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drato quadrato in E mintts favSo ex decuplo A cubo 
in E quadratum minus £ido ex decuplo A quadrato in 
E cubum minus quinruplo fado ex A m E quadrato 
quadratum minus E quadrato cubo . Vnde (i detra- 
hatur piius fadum ex B plano plano in A minus A 
quadrato cubo5& reliquum applicetur ad E^&r reie- 
dis ijs , quc^ ex E non liberantur , fiat reliqui Antithe- 
fis 5 eric quinruplum A quadrato quadratum «equale B 
planoplano 5 fi vtraq; pars qumtupartiatur ,erit A 
quadrato quadratum arquale quinta: parti B planopla- 
iii 5 & cum ex A quadrato quadrato effingi debeac 
quadrato cubus^ erit plano folidum applicatum dato 
plano plano dchcicns quadrato cubo id^ quod apph- 
catur reliquis quatuor cx quinque partibus datiplano 
plani • Hmc 

P O 'F, I S M A. 

^Alaximum plano folidum , quod applicatur dato plano plamd::- 
Jicien^ quddrato cuio efiidy qaod applkatur q^uatuor ex qHinc^i 
' partihiis dati plano plam , quadrato culns y qui dejicit oc-^ 
cupat reliquam quintam partem . 

THEOREMA. 

Omnium plano folidorum ad ideni plano plannm 
applicatorum 6cdeficientiumpIanofbliclisfimi- 
libus, fimiliterqj pofitis maximum cft id , quod 
quatuorex quinqipartibus dati fblidi applicatur. 

^ftgfcaiT primo datum parallelepipedum ex A B, 
iiiDIjin D G datum planoplanum,&quin- 
iiw^ ta pars ipfius A 13 tic A D,erit B D xqualis 

quatuor 
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quatuorexqufnquepartibus totms A B5& fa6ium ex 
B D in D I in D G cric iequale quatuor ex quinquc 
partibus dati parallelepipedi i fiat parallelepipedo ex 
A B in D I in D G ^qualeparailelepipedum ex A 
in E L in E F, ea lege, vt fadum ex E A in E L fit 
llmile hdo ex A D in D I ^ fed E F ad D G habeac 
duplicatam rationem eius ^quam habec A E ad A D> 
erunt parallelepipeda ex : A E in E F in E L , & es: 
A D in D r in D G plano plana fimilia j fiac iterum> 
vc A E ad A Djita D G ad D H^erunc parallelepi- 
pedaex A E in E F in E L, &ex A D in D H in D I 
plano folida fimilia, fimiliterq; pofita j & parallelepi- 
peda cx D B in D I in D H , & ex E (^in E L in 
E F erunc plano folida eidem plano plano applicata 
deficientia plano fohdis fimilibus, fimiliterq; pofitis; 
&parallelepipedumex D B in D I in D H cricappli- 
catum quatuqrex quinque partibus dati plano plani; 
parallelcpipedum vero ex E Q in E L in E F erit ap- 
plicatum parti maiorijquam finc quatuor exquinque 
parcibusdatiplanoplanifimili exiftencedefedu . Dico 
primo planofolidumex D B in D I in D H fuperare 
plano fol/dum ex E Q^in E L in E F . 

Analyfis primx partis . 

QVia plano folidum ex D B in D I in D H fup- 
poniturfuperare planofolidum ex E Q^in E L 
in E F 5 habcbic fadum ex I? D in D I ad fadum ex 
Q^E in E L maiorem racionem , quam E F ad D H; 
ideftjpcr conftrudiionemj quam cubus ex A E adcu- 
bum ex A D ; fed cubus ex A E eft id, quod fic ex 

AE 
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A H quadrato in A E,&r cubusex A D eft id,quod 
fit ex A D quadiato in A D,&, vt A E quadratum 
ad A D quadratum,ita E F ad D G j ergo vt cubus 
ex A E ad cubum ex A D,ita erit fadum £X A E in 
E F adfadumex A D in D G- ; Quarefadumcx BD 
in D I ad fa^um ex Q E in E L habcbit maiorem_, 
rationem , quam fadum ex A E in E F ad fadum ex 
A D in D G 5 ergo fadum ex B D in D I in A D 
in D G fupcrabit"fadura ex Q E in E L in A E in 
£ F ; fed ,quia per conftru^aionem fadum ex A Q^in 
E L in E F eft jequale fa<3o ex A B in D I in D G, 
eritfadumex Q.E in E L in E F scquale fadoex A B 
in D I in D G rainus f^o exAEinELinEF; 
,jf quare^, 

fada in- 
terpre— 
tarione, 




A tX> S ' ' fadum^ 

■ex B D ia D I in A D in D G fuperabit faclum ex 
A B in D I in D G iu A E minusfado ex A E qua- 
drato in E L in B F j & fada Antitbefi , fadum ex A E 
quadrato in E L in E F fuperabir fadum ex A B in 
D I in D G in A E minus fadocx B D in D I in A D 
in D G,&fadum ex A E quadratoin E L ad fadum 
cx A B in D' I in A E minus fado cx B D in DI 
in A D habcbit maiorem racionem , quam D G ad 
A F , ideft , c^uttm A D quadratum ad A E quadratuni 
per conftrudioncm ; ergo fadum ex A E quadrato 
quadiaifo in E L fuperabit fadum cx A B in D I in 
A E in A D quadratum minus fado cx B D in D l 

in 
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\n A D cubum > & A .E quadFato quadratum ad fa- 
&um A B. in A E ia A O quadracum niiaus fadio 
ex B D in A D cubum habefeit niaioicm rftcioncni-,> 
qpam D I ad E L, idcft^ quam A D ad A E;&: A E 
quadracQ cuhus fup.erabiE fa^lum cx A B in A E in^ 
A D cubum minus fadio ex B D in A D qu.adrrito 
quadracum . Fiat interprctatio 5 vt A E fit a^qualis 
A D minus D E,^^ A'B fi-t^qualis quincnpla! A D^ 
9c Pj D in a?qaahs qujadlriipK^ A D j erit quai^rato 
cubus ex A E^qualis quadiaco cubo ex A P minus 
quintuplo plano fblido ex A D quadraco qiiadtaco in 
D E plus dccuplo plano folido ex A D cuboin D E 
quadiacum minus decuplo pJano. folido e:x A l}j qua- 
drato in D E cubum plus quinriiplo plano fijlido ex 
A D in D E quadrato quadracum niiaus D $ qua- 
dracocubo5& fa^iumcjc A B in A E in A D. cttbum 
minus hdo ex B D in A D quadraco quadratum ecic 
a^quale A D quadrato cubo minus quincuplo plano 
ioiido ex A D quadrato quadnato iti D B i ergo ag- 
gregatum ex quidrato cubo ex A D minus quiintuplo 
plano folido ex A D quadrato quadrato in D E plus 
decuplo planofolidoex A D. cuboin D Equadratum 
miaus decuplo plano folido ex A D quadmco in D E 
cubum plus quincuplo plano folido ex A D in D, E 
quadraco quadrajum minus D E quadratocubofupe- 
rabit A D quadrato cubam minu^ quiaeuploi planofo- 
lid.aex A D quadrato quadrato in O E ; & fi fiatAa- 
titbefis,, & demantur communia clccuplum plano foH- 
dum ex A D cubo in D E quadratum plus quintuplo 
fhQoSoMot .ex A X> ia I? E (p^mi> quairifium foy 
o:ri]. ' , pcrabit 
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perabit decuplum plano folidume:^ A D quadrato in 
D E cubum plus D E quadrato cubo . Vtraq; pars 
appliceturad DE quadratumjdecuplus cubusex A D 
plus quintuplo folido ex A D in D E quadratum fu- 
perabit decuplum folidum ex A D quadrato in D E plus 
D E cubo, quod patcr,quia A D fuperat D E 3 Quare fit 

Synthefis primas partis . 

QVia A D fuperat D E decuplus cubus ex A D 
plus quintuplo folido ex A D in D E quadra- 
tum fuperabit decuplum folidum ex A D quadratoin 
D E plus cubo ex D E ; & , fi vtraq; pars ducatur in 
D E quadratum jdecuplum plano folidum ex A D cubo 

in D E 
quadra- 
tum plus 
quintU" 

5 3:^,10 pla. 

no folido cx A D in D E quadrato quadratum fupc- 
rabit decuplum plano folidum ex A D quadroro in_. 
D b cubum plus D E quadrato cubo ; fi vtriq; parti 
addatur A D quadrato cubus minus quintuplo plano 
folido ex A D quadrato quadrato in D E ; aggregatum 
ex quadrato cubo ex A D minus quintuplo plano fo- 
lidoex A D quadrato quadrato in D E plusdecuplo 
plano folido cx A D cubo in D E quadratum plus 
quintuploplanofolido cx A D in D E quadrato qua- 
dratum fuperabitaggregatum ex A D quadratocubo 
mi.nus quintuplo plano folido ex A D quadrato qua- 
dmo in D E plusdecuplo planofolido ex A D qua- 

drato 




draco in D E cubum plus D E quadrato cubo ; &c pcr 
Antithefim , aggregatum ex quadrato cubo cx A D 
minus quintuplo plano folido ex A D quadrato qua- 
dratoin D E plus decuplo plano folido cx A D cubo 
m D E quadratiim minus decuplo plano folidoex A D 
quadrato in D E cubum plus quintuplo plano folido 
ex A D in D E quadrato quadratum mintis D E qua- 
dratocubo fuperabic aggregatum ex A D quadrato 
cubo minus quintup!o plano folido ex A D quadrato 
quadrato in O E ; ideft,fadia interpretatione, vt AD 
minus OE fit a^qualis A E^&quintupla ADfita^qua- 
Us A quadrupla A D fitaequalis B D; Quadrato 
cijbusex A £ fuperabi-t fac^umex AB in A E in AD 
C4jbum minus fafto ex B D in A D quadrato quadratum; 
Quare A E quadrato quadratum adfadum ex A B in 
A E in A D quadratura minus fa&o ex B D in A D 
cubum habebit maioremrationem,quam AD ad AE, 
ideft quam D I ad E L ; & hdum ex A E quadrato 
quadrato in E L fuperabit facJum ex A B in A E in A D 
quadratum in D I minus fado ex B D in AD cubum 
i^i D I ; quarefadum ex A E quadrato in E L ad fatfium 
ex A B in DI in A E minus faiaoex B D in DlinAD 
habebit maiorem rationem , quam A D quadratumad 
A E quadratumjidcft^per conftrudtionera^qtiamDG 
ad E F ; & fadum ex A E quadrato in E L in E F fupe- 
rabit fat^umex A B in D I in AE in D Gminusfado 
ex B D in D 1 in A D in D G , & fadta Antithefi faaum 
ex B D in D I in A D in D G fupcrabit fadum ex A B 
in D I in A E in D G minus fado ex A E quadrato in 
E Lin E F j fed quia^per conflrudionem, fadum ex A 

Z in 



178 

in E L in E F eft ^quale fado ex A B in D 1 in D Gs erit 
fad:um ex A B in D I in D G minus facto cx A E i n E L 
in E F ^quale fado ex Q E in E L in E F . Quare fadla 
interpretatione, faclum ex BD in DI in A D in DG 
fuperabitfadum ex Q E in E L in E F in A E^ &fadlum 
€x B D in D 1 ad facSum ex Q E in E L habebit maiorem 
rationemj quam fadum ex A E in E F ad fadum ex A D 
in D C ;fed,vt E F ad DG^ ita A E quadratum ad A D 
quadratum j quare fadum ex A E in E F ad fadlum ex 
AD in D G erit, vt A E cubus ad A D cubum 3 idcirca 
fatflum ex B D in D I ad fadum ex QJE in E L habcbir 
maiorem rationem 5 quam cubus ex A E ad cubumex 
A Dj idcfl: perconftrudionemjquam EFad DHjergo 
fadumexB D in DI in DH fuperabitfadium ex Q E ia 
E L in E Fj ideft plano folidum^quod apphcatup quatuor 
ex quinque partibus dati plano plani fuperabit plano. 
foHdumjquod apph*catur parti maiori, quam fint qua- 
tuor exquinque partibusdati plano plani finih*exiften- 
tc defedu 5 quod fumpfimus pi imO loco demonftrandu . 

Sit fecundo datum parallclcpipedum ex A B in D I ia 
D G datum plano planum , & quinta pars ipfius A B fit 
A D 5 eric B D ^equahs quatuor ex quinque partibus to- 

tius A 85 &;fadum ex 
F BD in D lin DG eric 

rlt ^quale quatuor ex quin- 

que partibusdati pa^al- 
, lelepipedi j fiat paralle- 

E lcpipedo ex A B4n D l 
inDOa^qual^^parallcleptpedumcx AQ^nEL in EF, 
^aIegc^)''vt fad^Lim cx EA in^E rficfimilefaaoex AD 
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in D I ; fed E F ad D G habest duplicatam rationem 
eius 5 qiiam habec A E nd A D , erunt parallelepipeda 
cx A E in EF in EL^&ex A D in D I in DGplano 
plana fimiha ; fiat autcm, vt A D ad A E, ita E F ad E H ; 
crunt parallelepipeda ex A E in E H in E & ex A D 
inDlin DGplano foh'da fimih'a,fimih*terq; pofitaj&r 
parallelepipeda ex B D in D 1 in D G, & ex E Qjn E L 
in E H eruQt planofohdaeidem plano plano apph'cata 
deficientia planofohdis fimihbus, fimihterq; pofitisj& 

^ parallelepipedum ex D B in D I in D G erit apph'catum 
quatuor ex quinque partibus dati plano plani j paralle- 

: lepipedum vero ex E Qjn E L in EH erit applicatuni 

^ parti minori, quam fint quatuor ex quinque partibus 
dati plano plani fimih* exiftente defedu . Dico fecundo 
plano folidum ex B D in D I in D G fuperare plano 

ibhdum cx E Qjn E L in E H. 

AnaJyfis lccundae partis . 

Q Via plano folidumex BD in DI inDG fuppo- 
nitur fuperarc plano folidum ex E Q^in E L in 
E H5 habebit fadumex B D inDI ad fadlumex QJiin 
E L maiorem rationem 5 quam E H ad D G 3 ideft per 
conftrudlionem, quam cubus ex A E ad cubuiia ex A D j 
fed cubiiscx A E ad cubum ex A D habet rationem 
compofitam ex.A E ad A D 5 & ex quad/ato A E ad qua- 
dratum A D , ideft E F ad DG rfed rationemcompofi. 
tam cx A E ad A D 5 & E E ad D Q habet ctiam fadum 
cx A E in E F ad fai^urn cx A D in D G i ergo fadum ex 
B D in D I ad faclum ex Q E in E L habecTpaiorcm ratio- 
Qcm j quam fadum ex A E 'ia i^F ,ad fa(9:Um cx A D in 

Z 2 DGj 
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D Gj crgo faduniex B D in D I in A D inD G fupeTabir 
fadum ex Q E in E L in A E in E F i fcd quia per conftru- 
dionem fac^ium ex A Q fn E L in E F cft arquale fad:o ex 
A B in D I in D C^erit fadum cx Q^E in E L in E F ajqua- 
le faiflo cx A B in D I in D G minus fado ex A B in E L 
in E F 5 Quarc, fada interprecatione, fad?um ex B D in 
DI in AD in DG Aiperabit factum ex A B in D I in 
DGin AEminusfadocx A Equadratoin E L in E F; 
& fada Antichefi ^ fadum ex A E quadrato in E L in E F 
fuperabir fadum ex A B in D I in D G in A E minus fa- 
do ex BDinDIin ADin DG; & fadumex A E qua- 
diato in E L ad failum ex A B in D I in A E minus fado 



fadum cx AE quadrato quadratoin E L fuperabitfa- 
dum ex A Bin D I inA E in A Dquadracum minusfado 
exB Din DI in ADcubunij & A Equadratoquadratu 
ad fadum ex A B in A E in AD quadratum minus fac^o 
ex BDin A Dcubum habebit maiorcm rationem,quam 
DI ad ELjideftjquam ADad AE;& AE quadrato 
cubus fuperabit fadum ex A B in A E in A D cubum mi- 
nusfa^o ex BD in AD quadratoquadratum . Fiatin- 
terprctatio vt AE fita^qualis AD plus DE5& AB fic 
:equah*s quintuplae AD, & BD fit ^qualis quadrupla: 
AD/critquadratocubusex A E a?qualis aggrc^ato ex 
quadratocubo cx A D plus quintuplo planofolido ex. 



H 
F 



cxBDin D l in ADha- 





bebit maiorcm racione,. 
quam D G ad E F^ ideft^ 
qxiam A D quadratum 
ad A E quadratum per 



i8r 

A D qiiadrato quadraro in D E plus decuplo plano fo- 
lido ex A D cubojin D E quadratum plus decuplo plano 
Iblidoex AD quadraroin DE cubum plus quintuplo 
plano fclidoex A D in D E quadrato quadratum plus 
D E quadrato cubo^quod aggregatum patet fuperare 
aggrcgatum ex A D quadrato cubo plus quintuplo pla- 
no lolido ejc A D quadrato quadrato in D E , quod pcr 
interpretationem aequatur fadto ex AB in AE in AD 
eubumjminus fadloex B D in ADquadrato quadra- 
tum ^uarepatetconclufio . Sit igitur 

Synthcfis fccundae partis. 

QVia quadraco cubus ex A D plus quintuplo plano 
folido ex A D quadrato quadrato in D E plus de- 
cuplo plano folido ex A D cubo in D E quadratum plus 
decuploplano folido cx AD quadratoin DE cubum 
plus quintuplo planofolido ex A D in D E quadrato 
quadratum plus D E quadrato cubofuperat quadrato 
cubum ex A D plus quintuplo plano folido ex A D qua- 
drato quadrato in D E ; ideft^fifiat interpretatio, vt 
A D pius D E fit aequalis A Ef,& quintupl^t A D fit ?qua- 
lis A B jquadrupl^e vero A D fitaequalis B Dj quiaqua- 
draco cubus<f.>: AE fuperatfa(3umex A Bin AEin AD 
cubum minus fac^o ex B D in A D quadrato quadraxumi 
habcbit AE quadrato quadratum adfadum cx AB in 
A E in A D quadratum minus h£to ex B D in A D cu- 
bum maiorem rationcm, quam AD ad A E^ideft DI 
ad E L; & fa^aumex AE quadratocjuadrato in E L fu- 
perabitfadumcxABinDIm AEm AD quadratum 
minus faito cxBDinDlinA D.cubum j Quare fadum 

Z i ex 
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ex AEquadratoinELadfa(5ii!mcx AB in DI in AE 
minusfado cx BD in DI in A D habcbitmaioremra- 
tioncm, quam A D quadratum ad A E quadratum i ideft 
per conftrudiionem^quam D GadE Fj &fadum ex A E 
quadrato in E L in E F fupeiabit fadum cx A B in D I ia 
A E in D C minus fddo cx B D in D I in A D in D G i & 
pcr Antithefimj fadum ex B D in Diin AD in D G fu- 
pcrabit fadium cx A B in D I in A E inDG minus fado 
ex AEquadraro in EL in EF jfed, quiapcrconftrud-io-. 
ncm^fadu cx A B in DI in D Geft a?qua]c fado ex A 
inE L in E F 5 erit favfium ex A B in D I in D G minus fa- 
do cx A E in E L in E F a^quale fadlo ex Q^E in E L in 
E Fiquaie fi fiat interpreratio, faclum ex BD in D l in 
A D in D G fuperabit facflu ex Q C in E L in E F in A E; 
crso fadum ex B D in D I ad fadum ex Q E in E L habc- 
bit maiorem rationem 5 qunm fadum ex A E in E F ad 
fadum cx A D in D G 5 fcd fadum cx A E in E F ad fa- 
(3uni ex A D in DG habet rationcmj compofitam ex ra- 
tione A E ad A D, & E F ad D G ^ ideft quadrati A E ad 
A D quadratum per conftrudionem \ fed hanc candem 
rationem habet cubus cx AE ad cubum ex AD^ergo 
fadum cx B D in D I ad fadum cx Q E in E L habcbic 
maiorem rationemjquam A E cubus ad A D cubu> ideft^. 
quam EH ad D Gjcrgo fadum cx BDin DlinDGfu- 
perabit fadum ex Q^ in E L in E H^idcftplano fohdum 
apphcatu quatuor exquinque partibus datiplanopLni 
fuperabit plano fohdum ^ quod applicatur parti minori , 
quam fint quatuor cx quinque partibus dati planoplanii 
cum autem ctiam dcmonftratum fit fuperare id 5 quod 
apphcatur parti maiori ^ quam fint quatuor cx quinque 

par- 



partibus fimiliexiftenceclcfedupateteffe omniumma^ 
ximum eorum , qux applicari pofIint,quod propofui- 
mus demonftrandum • 

S C fJ 0 L I V 

SI denlur du^ line^ y ^Hamm alteragerat *vtcem rationali^ y 
altera "vero poj/itdatumplanoplammy&^^qu^ratur quinta 
proportionali^ pofita rationali prima, ea^qu^. pote/idatum plano 
planum fecundaytjuintainuenta erit fmtlis datoptanoplanoyCuim 
fegmema fmdia erunt fegmentis dati plano plani^^ primatrium' 
medio loco proportionaliuminterrationale.myet fegmentum fmilis 
dato plano plano erit fmilis eix^u^ pote/i quadrato cjuadratum 
aquale fegmcnto dati pUno ptani ; f faty >f rationatis ad hanCy 
ita /tmtltsreliquojegmento dati plano plani ad atiam , erit h^ec ^vt-^ 
timo loco inuenta fmilisptano foltdo applicato dato plano plano cum 
defe^u quadrato cubi i Quare in id recidet qu^fio ^ vt data ratio * 
naliy /imilidatoplano plano fmilis dato plano plano ita fece^ 
tury 'vt f fiat altemm fegmentu fmilisdato planoplano ad aliam 
inratione ful^quadruplicata rationisy quam hahet 
terum fegmentumhxc/it omniummaxima . Hinceademfupe- 
rior propofitioperlineashomolo^asdatarationaliapte propomtur^ 
demonfivatur fe^uenti propnfitione \ ideo fit 

Eadem propofitio propofita , & demonftrata per 
lineas homologas data rationali .. 

Datis duabus re(5tis lineis , quaru altera fe habeac 
locorationaliso altera vcro fecHia fit vtcunque, 
6c alterum ipfius fegmentum habeat ad altam 
lationem fubquadruplicatara eius,,quam habec 
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racionalis ad aicerum legmenriim . Hxc erir 
omnium maxima > qiiando regmcniu^ad quod 
leferrur rationalis tueric ajquale quintae parti 
datx redlac, vel fuerir (libquadruplum alterius 
fegmenci . 

I T dara Fationalis C , & alrcra A B-,quje priiis 
^^^^ feccturin MjVC A Mlic quinta pars totius A 
©5»;bii»«^ &:ide6fubq'.iadrupkipriusBM. Secundovr- 
Gunquein E j ica vt BE fic maior , aut minor ipfa B M^ 

& inter C A M finn cres medio loco continue pro* 

r, 

E 

C ~ F 

n 

A E M r B 



I — — 

R 

K 

— M 

porcionalesG,& E & Fj icavc finc quinque concinue 
proporcionales C,&G,&E,&F,&AM5 vcaucem 
C ad G, ita fiat B Mad H j quiaC ad G habet rarionem 
fubquadruplicatameius,quam habetad A M habebit 
B M ad H rationem fubquadruplicatam cius , qjiam ha- 
bet C ad A M . Supponantur itcrum inter c\Sc AE 
tres mcdia? continue proportionale Q & I , & R , ita vc 
fint quinque continuc proportionales C , & Q , & I , & 
R, & A E jvtautcmCad c:^,itafiat BE ad Khabebit 
C ad Q fubquadruplicatam rationcm eius , quam habet 
Cad ABj Qi^arc BE ad K habcbit rationcm ('ubqua- 

dru- 
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druplicatatn eius , quatn habet C ad A E j & quia A M 
cft fubquadrupla ipliusB M . Dico H fuperare K . Fiar^ 
vc G ad H, ita Q ad M , & confiderentur tres quantita- 
tesQ&G,& H,itemah> tresQ^& M,&Kjeritratio 
Q ad H compofita ex ratione Qad G , & G ad H j latio 
vero Q ad K erit compofita ex ratione Q^ad M , & M 
adKi&quiaab eadem G funt du£e feries continue pio- 
portionalium C,&G,&E,&F,&AM, item^ 
C,&Qj&I,&R,&AE, habebit Qad G fubquadru- 
plicatam rationeraeius,quam habet AE ad A M,vc 
colhgi poteft exlemmate fecundo . Quia vero , vt C ad 
Q^itafadaeft B EadK,ericvtCad BE,itaQ^ad K„ 
hemquia,vcCad G,itafad;aeftBMadH,erit, vt C 
ad BM,itaGad H;fed,vtG ad H,iEaQad Mjcrgo 
QadMcrit,vt Cad BM,&,vt Q^ad K,ita C adB E j 
ergoM adKerit,vt B Mad BE; fcd , perlemma deci- 
mum quartum, B M ad B E habet maiorem rationem,, 
quam fit ratio fubquadruplicata A E ad A M,ideft quam 
fit ratio Q^ad G,& G ad H habet eandemrationem^ 
quam habec Q^ad M j ergo per Analogiam perturba- 
tam Q_ad K habebit maiorem rationem , quam Qjid 
H 3 ergo H fuperat K , quod erat dcmonftranduni* 

SCHOLIVM^ 



IAM. expediu funt ^ropo/ttmes de applkatmt^us fguramm 
deficlentium fgura data fpecie. 'vfq,- ad folido folida , ex 
<imbns euidens fit idtquodin Ifagogicis diximus gradum fi^ur^ 
applicand<e denominare multitudmempartium, inqKasdiuidcndOi 
fji ma^nitudoxcui ^ appltc atio ^adtim ma^nitudinif,cu^ 
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fit applicatio numcrare panes ^ quas occupat applicata 'magnU 
ttulo dcficicn^ fi^ura data fpecie . Et hoc ^eneraliter ycrumeH; 
pojsunt enim ad folido folida^ ^lteriora propofxtiones pro^ 
■duci eadcm methodo , qua fuperiores propofttiones demonflrat^ 
funt ; ^amohrem earum tantum propofttionum , cj^us ad folido 
folida fpc^ant Elenchum fubdam • 

ELENCHVS. 

rropofitionum , qux (pedlant ad applicationem 
folido folidorum datae magnitudini defi- 
cientium (blido folido dato fpecie . 

Maximum fblido {bIidum,quod applicari poflic 
datac linese deficiens (blido folido dato fpecie 
cft id , quod fextas parti datae lineae applicatur . 

Eadem propofitio data rationali per 
lineas homologas . 
Duabus datis redtis lineis, quarum altera fit ra- 
tionalis non fe(5ta , altera verbfecfba vtcunque , 
6c fiac alterum fegmcntum fccflas ad aliam in 
ratione quintuplicata eius, quam habct ratio- 
nalis ad alterum fegmentum,ha£C erit omnium 
maxima, quando fegmentum , ad quod refer- 
tur non fe(5Va fueritalterius quintuplum . 
Maximum folido folidum,quod applicari polic 
dato plano deficiens (blido fblido dato {pecie 
efi: id,quodappIicatur duabus ex fex partibus 
dati plani , feii tertiie parci dati plani . 

Eadem 
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Eadem propoficio data rationali per 
iineas homologas . 

Haec propofitio , vt demonftretur per lineas ho~ 
mologas data rationali conuenitcumea,qua& 
dcmonftratur propofitionc iecunda , nam fi 
dato plano aflimiletur linca , eric folido foli- 
dum fimilc folido 5 maximum autemiblidum, 
quod applieatur datx lincx dcficiens fblido 
dato fpecie efle id , quod applicatur tcrtiae 
parti datas lincac docuimiis propofitione Ce- 
ciinda , cui rcfpondet propofitix) pcr lincas ho- 
mologas . 

Ivlaximumfblidofblidum, quodapplicacur dato 
Iblido deficiens fblido iblido dato fpccie eft 
id } quod applicatur tribus ex fcxpartibus* 
ideft dimidio dati Iblidi .. 

Hiric refpondet pcr lineas homologas data ratibnali,, 
ea propofitio , qux refpondet propofitioni priraae ; nani 
fi iblidaafticnilecur linca , folido folido erit fimil^. 
planum . 

Maximum folido fblidum , quodapplicaturdata 
plano plano dcficien&folido. fblido dato fpecie,, 
eft id , q^uod applicatur quatuor ex fex parti- 
bus4ati plano plani , ideft- duabus cx tcrtijs, 
partibus daci plani » 

Huic 



i88 

Huic refpondet propofitio tertla cum fua propofi- 
tione per lineas homologas ; nam fi plano plano affimi- 
letur planum erit folido iblidum fimile folido, & maxi- 
mum folidutn,quod applicatur plano deficicns folido 
fimili dato demonftratum efl: propofitione tertia efie 
iTlud,quod applicatur duabus tertijs partibus dati plani. 

Maximum rolidofoIidum,quodapplicaturplano 
folido deficiens folido fblido dato fpecie efl: 
id , quod applicarur quinquc cx fex partibus 
<Jati plano Ibiidi < 

Eadem propofitio per lineas homologas 
proponitur . 

Datis duabus reclis iineis , qiiarum altera fic ra* 
tionalis non fed:a , altera vero fecfta vtcunque , 
& alrerum ipfius fegmentum habeat ad aliam 
rationcm fubquintuplicatam cius, quam habec 
rationalis ad alterum fegmentum . Hazccrit 
omnium maxima,, quando fegmentum , ad 
qiiod rcfertur rationalis fueric arquale fextas 
parti datae recflx, vcl fuerit alterius fcgmenti 
fubquintuplum . 

Et conftanti hocordincproceduntaltiorum magni- 
tudinum applicationes in infinitum,6c dcmonftrationes 
Oflinibus obui^e erunt , qui fuperiora intcHexcrint . 

F I N I S. 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 




Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.257 



